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P R iE F A T I O. 




V M recondita ac fublimis 'Philofiphia , quam mor- 
talibus his tandem faculis indulfit benignijjimum 
Numen, Gtometria fromota accepta referenda fit ; 

^que Incrementa egregia^ qua ptures alia Artes 

■ac 'Difciplinje hamatto gentri afprime utHes noftra tetate ce~ 
fermnt, ex todem fonte frGmmtarunt ; nevos qmfcunque in hac 
Scientia proceffus «cm e£e contemmndos, colendamque in frimis 
eam effe ftu^fis veritatis indagatoribns, nemo cordatus non fa- 
tebitnr. Nec varia Geometrarum ad Mathefin furam pronw-- 
vendam Ccnamina quifquam vituferabit {etfi firtaffis primo 
intuitu mOH inmtefcat mjufmodi inventorum utiUtasJ qui mC' 
minerit quam muita, qua prpna fronte parum proficua vifa 
ftmtf dein temporis decmrfit, aliorum induftriaf ad ufus eximios 
accommodata fint. 

Neque hoc tantum Nomine Geometria ftudiofe txcotenda vi' 
detmr, qmodmagnas utititates afferat, ^ Ornamento fit ; verum 
etiam quod innata quadam 'Putchritudine piurimum atiiciat ; 
imo ei nm abfimitem, quam ex humanioribus difciplinis perci- 
pimus votuptatem, in animis mftris ingeneret, Etenim cui- 
vis, varia vita obieltamenta conjiderantiy parebit ea ex per- 
ceptione 'Proportionis, in qma omn*s feta eji Tutchrrtudo, po- 
ttffmtm tmfii^ mtqme Mmos mfiros ita dnatura efte compa* 
6 r^tos. 
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ratosy ut rerum ferjkfe vulgariumj fsne dtxt tnMmm^ 
iHarmania fiuTroportione nuda baudparum deleStentur. ^id 
qu^efi tantofere Juvat in Mujlca ? Non Joni^ fid finorumhar- 
monia^ ex commenjurabili Vibrationum ^quabilium froportione 
ajjurgens ; cum fini ifji fiorjiim editi exiguam aut nulldm a- 
nimo fariant deleStattonem. Inornni firibendi genere (ne Jin- 
\ula fercurram) foft ifjam veritatem^ jufta rerum di/pojltio 
metbodus AuBoribus cur^^ & Le£loribus voluptati Junt. 
Jfftt vero illa veritas quid eft aliudy quam^ five imm^tabiiium 
idearumj five fluxarum rerumj mutuus quidam ordo & habifus^ 
in intimis Natur^ penetralibus delitefiens ; fedula opera & 
ftudio indagandus. ^niverfilem forro hujus Troportionts vim 
penttus animo ferfenjijfe videntur primarii inter veteres ; qui 
etiam ipfam Virtutem in d^htta affeSiuumi ^rofortione^ Sf ju- 
fto Tono^ collocarunt ; imo & nonnunquam fronuntiare non du- 
bitarunty pravam omnem elecSlionem ex ejus Scientiac defedtu 
criri, quae docet Arccm menfurandi ; fcil. infinita cum finttis ; 
magna cum parvis^ perfeSia ctim imperfehis^ feu' bona cuij^ 
malis comparandi. 

^orjum autem hac ; nifi ut aliquatenus intelligamus unde 
tanta infit amoenitas Theoriis ilHs^ quas fcientia omnes^ @ fpe- 
ciatim Mathematiae^ intelle£iui exhibent ; ^ ut Jua pura Ge- 
4>metri£ conftet laus tS commendatio? ^hilofophia quidem Mathe- 
. . matica praftantia afud omnes hodie in confejfo eft: ^ippe qua 
animum ad grandiloquam coelorum facundiam advertendam evo- 
catj univerfique oferis formatn fpeciofijfimam oculis quafi fubji^ 
cit. Cujtis opCy jive corporis mundani cujufuis Jeorfum Jumpti 
motus & Thanomena exquiramus ; five integri Syftematis^ 
quatenus adhuc innotutt ^ difpofitionem ^ ftrulfuram contem- 
pletnur ; ubique fummurn rerum ordinem & harmoniam con- 
Jummatijfirnam deprehendentes^ fuavijfima tanti operis^ magni^ 
qtte ejus AuEtoris^ admiratione non fojfumus non perfundi. 

Sed Mathefis fura^ aua partem hujus gloria^ quantaquanta 
eft^ longe fracipuam Jtbi fro jure Juo v€ttdicat\ licet tamob- 
via nos.^ voluftatenon percellat % menti tamen concepUtt^ Jiip^ 
fcditat Pulcherrimos\ qua Harmonium & Troporwnem ubi- 
que dejtderat. Ifis contemflattonibus quicunque^deditus eft^ 
five unius alicujus accurata Linea aut Figura varias profri- 
etates invtcem confentientes ; five integram aJiquam Lanearum 
• " '• t3 Fi- 
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i(S Figurarum fpeciem^ aut /pecierum Syftemaj ferpendat% aut 
varia illa jyftemata univerfalia conferat ; // fropartionis omnis^ 
atque adeo pulchritudtnis^ unam infinltis modis variegatam ideam 
animos perluftrat ; cum omnis harmonia & proportionis Lex 
aut Regula fojfibilis^ curvam habere fojjit fiti obfervatricem. Men- 
tis interea vires hujufmodi exercitiis mirum in modum augentur 
C? confirmantur. T)um autem^ Geometriie pura auxilio^ tum 
frafentem Mundi fabricam^ tum etiam qua ftitura fuiffent il- 
lius fecundum alias quafcunque Leges ejformati ^hanomenay 
inveftigamtis\ indicia undequaque J>rodeunt luculentifftma fa- 
fientiffimi Numinisj fufremi univerforum T^omini ; cujus opus 
Au^ore fuo dignum^ quantum nobis adeo exigua ejus exten- 
fionis S? durationis fartis fpeBatoribus affequi licet^ omni ex 
farte defrehendimus. Hac itt eum finem di£ia funto^ ut fa- 
teat non inutiles nec injucundas effe apfelldndas illas ipfas pura 
Geometria TheoriaSy qua ad quam vitte -fartem ferficiendam 
fertineant nonftatim afparet ; t§ quarum fenitior indagatio fum^ 
morum Virorum exemplo eft perfetuo comprobata. 

Geometria veterum ad Figuras dttntaxat^ quaLineis reEfis 
vel curvis frimi generis circumfcribttntur^ fertingebat. Re- 
centiores vero^ Lineartim ordtttcs infinitos in Geometriam rece^^ 
feruftt ; ^ aquationibus^ ordinatas ^ abfciffas curvarum invol* 
ventibttSy definierttrtt. Nemo tamen^ ante Illuftr. Newtonum^ 
univerfalem aggrejfus eft defcriptionem organicam Linearum Or- 
dinis fecundo attioris. Httjus methodus commodiffimam fufpeditat 
viam Lineas tertii Ordinis punEio dupltce ditatas mechanice 
defcribendi ; ttonnullas etiam Lineas altiorum Ordinnm comple-' 
ifitur. His veftigiis iftfiftentes^ Methodum univerfalifftmam in 
fequenti TraBatu tradimus ; qua curva cujufcunque Ordinis fii- 
feriorisy motti continuo datortim aitgulortim fecundum Lineas 
reBas, aut etiam fecundum cttrvas cujufcmtque inferioris Ordi- 
nis, generantur. 

In frima farte^ quo fadio Littea fecundi Ordinis^ ope u- 
nius tantum Linea reStay defcribt poffint oftendimus. ^einde^ 
ex duabus Lineis reEiis^ Linearum tertii Ordinis funSfo dt^ 
plice donatarum Genefin deduximus. Tttm Lineas hujtts Ordi- 
nis^ fundio duplice deftitutasy @ qttarti^ trium Re^arum ope^ 
defcrtpfimus. T>enique methodum curvas quafcunque^ ofe plu- 
rium jReiiarumx defcribendi univerfalifftme demonjlravimus ; ^ 
""*■ • mnnullarum 
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nonnuUarum^ etiam vige/imi quarti Ordlms^ iefcriftiouem mn- 
liUitqUam fex Rettarum o^e ferfici fojfej exem^U caufa^ ofteH" 
dimus. 

tn fecunda parte^ curvas omntum fuperiorum Ordinumy cjpe 
inferiorum qucrumcunqHe^ pariter defcribi pojfe demonfravimus. 
Epicycloides quajvis^ qme Curvarum revolutione fuper feipfas 
tanquam Ba/es generantur^ univerfaliter traHavimus. Expe- 
ditafny ad bene multas feries infinitas barum Epicycloidum dime- 
tiendasj vi^m aperuimus. T)ein motum corporum^ curvas da- 
tas in mediis quibufcunque defcribentium^ & ipforum mediorum 
Refifientiam ac ^Denfitatem parvo admodum labore rnvejiigandi 
tn^hodum expojuimtis. Tandem^ qua ratione curva Geometrica 
ddti XJrdinis per ^ata pun£ia duci poffint^ in omnibus cafibus 
^ubs adhuc accurate perpendere licuit^ ofiendimus. 

In prima "Partis Tropofitionihus plerifque^ non folum ad 
quem Ordinem curva defcrrpta pertineant demonjfravimus ; 
fed etidm quo paSfo illarum aquationes .Algebraica obtineri 
pojjifit ofiendimus. LeBores autem monitos v£lim^ varia admo- 
4um^ pro variis ReStarum datarum ^ofitiouibusy ^ pro varia 
angulorum datorum fpecie ^ exurgere in illis JEquationibus 
^uantitatum figna ; qu£ in aliquibus tantum cafibus defignare 
cjpera pretium fuit. 

In SeSiione ultima Tartis prim^ pofiulavimusy punEtorum in 
quibus Linea dua quacunque inter fe accurrunt numerum max- 
imum aqualem femper ejje f^o ex numerisy qui ambM-um Or- 
dines exprimunt. Cum vero res demonjtrathne indigere vide^ 
ritur ; eam^ quantum adhuc fas fuit^ ad cmnes cajiis acrommO' 
ddtam^ ^d <alcem fubjunximus pofihac fortajfis Jiiis numeris 
abfotvendam. ^uod^ vero hac qualiacunque rudiori quam op- 
tajfemus manu pertraSiata in lucem edere coaBi fimus^ exinde 
dccidit ; quod otium ^ prali facultas^ defuerunt. 
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VlRO Il-LUSTa.ISSIMO 

B./SAACO NEWTON, Eq.Attr. 
Regalis 5ocietatis P R.^ S I D J. 

] T S I non deerant, Vir ampliffime, Caufe va- 
Hx, <]ux hanc audaciam, magno tao Noniini 
Lnciibratianculas hafce infcnbeni, cohibere 
poffent ; vicit tamen eas omnes fingnlaiis tua 
in me HKolque conatus qualefcunque Benevolentia ; cui 
rependecdsquidem nunquam par ero, agno&endx certe 
BuUain re deelTe debeo. Ncc.erat cui pari jure dica^ 
poflent hxc Theoreraata : Te enim praElucente inda- 
g«a (iint; Tiiisetiam Aulpiciis nunc in ILticem edita. 
Nec quicqnam Mathdeos Cnltoribus prius effe debet, 
qaam nt Magno Netvtono, quavis occafioQe dHar- 
ta, gratum animi lenlum pttbUce profiteaatar. "Si 
eiiim prior iftarum Scientiarum tenuitas, cum eo ad 
qaod 3 Te febveae fcnt Dignitatis & Splendo- 
risFaftigio, 'ConferatQr ; xts Tu ad id natus videiis, 
A ut 
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nt fpecimea exhiberetiir, qoantam Ratio bamana, ve* 
ritatibns fiiblimioribiis iodagandis, operiba(qne naturs 
per(cratandis incumbens, profnndx rerum Caligini Lu- 
cem diemque, inferre poflet. 

Aote annos non ita multos Geometria, cujus ditio'* 
nes in immenfum proferri quennt, etfi a Magnis Vi- 
ris piurimum aucta, intra aoguftos tamen limites con- 
tinebatur. Philofophia vero Naturalis, Geometrix 
Prxfidiis nimium deftituta, & proinde lafcivientis cu- 
jufque ingenii petulantiae obnoxia, infiilfis & inter fe 
pugnantibus Philofbphorum (bmniis diu multumque 
vexabatur. Vanarum Hypothefewn, Commentorum- 
que omni Rationis . Patrocinio carentiuro, nec finis 
crat nec modus. Immanes de rerum natura Fabu- 
las, d Mentis Redricis fapientia maxime alienas, 
comminifci, aliifque fuperciliofe obtrudere, id demum 
erat philofbphari. Non Religio erat mirificam opi- 
ficii divini Harmoniam figmentis difcordibus corrura- 
pere, venuftam Naturse faciem indigniflimo fuco defor- 
mare, ordinem exquifitiffimum perturbare. Ad fin- 
gula Naturaj Ph^enomena folvenda fingulse fere finge- 
bantur caufk,- quarum porro ipfarum explicatio, quam 
Phajnomenwn illorum, longe erat difficilior. Hujuf^ 
modi erant Materias fiibtilis Maeandri ^ Vorticum & E- 
picyclorum ambages } aliaque id genus plurima. 

Philofbphia Naturalis, tot malis laborans, diu vin- 
dicem. denderabat, . cujus aufpiciis e Fabularum Cali- 
gine emergens, Nativo flio decori & fplendori reftitu^ 
eretur. Cl. quidem yerulamiusT^ Britannias perenne 
Decus^ Philofbphos pr^emonuerat ut Experimentorum 

fiifFragia 
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(aSra.ffLa fcdolo opperirentar, neqae ea prxmatQris Hy~ 
pothefibas anteverterent^ iis vero Veritatibos Univer- 
faiibos indagandis prxcipne incnmberent, ex qaibos, 
cam Experimentorum & Phxnomen&)n obfervatione 
apte confbciatis, vera Lax Phiiofbphica elicere- 
tar. Veram deerant quibas Ingeniam, Animns, Pa- 
tientia, ad tantos Labores foppeditarent. Tu tandem 
anus, tam fhipendo Operi par, innumeras Veritates 
reconditiffimas Philofbphix Natarali . mirifice infervi-^ 
entes indagafti; indagatas fceliciflime ad Phsnomena 
Naturae explicanda adhibuifti ; atque ex multiplid fab-^ 
tilidimorum Experimentorum penu, magis magifqae 
confirmafti; nec cujufquam ante Te vefligiis infiflens, 
nec d quoquam in. pofterum squandus. 

Geometria demum ultfa pfiftinos fines, incredibili 
Tua Perfpicacitate & Ingenii vi, longe lateque expor- 
re(5ta elt -^ ritotfdira f rseleftim Curvarum Theoria mi- 
rum in modum aud;a; quantitatum fluentium Algo- 
rithmus inventus, & ad ingentia Naturx Opera enu- 
cleanda fiimmo Judicio adhibitusj PhiiofiDphia Natu- 
ralis in Libertatem 'aiTertfl-, v^riifque Errorum monflris 
purgatai- materia fubtilis' explofa j eliminata prorfus 8 
Ccelis Vorticum & Epicyciorum fupeiiex : Varias & 
perplexse' admodum Lunaris motus in^equalitates calculo 
& certis Legibus fubjedisej Cometarum orbitje per re- 
motidima Cceli fpatia pertinaciter invefligataE; fiibti- 
liilima Luminis PhaenOmena.ex intimis Naturae pene- 
tralibus Arte mirifica eruta ; Corporum terreflriuhi 
Gravitas, & coeleftium Motus, cum innumeris aliis 
Natara; Pha^nomenis, ad eandem fimplicem Caufam 

A 2 redudaj 



Dedicatio. 
redd(9;ti ; deoi^e, pvllit Fabulij, rera operaiti diTioo- 
tam Majeftl», Otio, Harmoaia, Omnium Contem- 
plidoni fimul & Adniirationt commendata. Quzom- 
DiS) iea Veritatis xterni Triumpht, lctt Erroram dia 
graflibtium tlaiet, ttnquafti monumenta .£re & Mar- 
Hiere per^nDiora, certatim ad Nomibis Tui perpc- 
tniratem pbfteris mandandam conrpiraat. Cxtcrom 
de lebd^ tam prscUris pr^eftat (ilere, qaam levia di- 
cfcre. Qttoiirca, fd untatn oro, Vir Spci^atiffimc, at 
hanc, ntc(tb<]ae tenocAi, magni tamen Stodii vokn- 
tatiiqbe pfopenfiffims T^crtu», ia bonam paitem 
«ccipias. 

Tui Nominis 

ObferTantiffimas Cuttot 



Colin Mac Laurin. 




Linearum Geometricarum 

DESCRIPTIO 

Organica Univerfalis. 

Paes Prima. 

Uhi Methodo Univerfalt Unea otnntum 
Ordinum defcrihttttur fola datorum 
Angulorum & ReBarum Ope. 

Sectio I. 

De DefcrsptioMe Curvarum primi Generis feu Linearam 

Qrdinis fecuMdi. 

*H***********Htttliti*t*H*********t**it*tH!>*H***H*** 

Prop. I. 

Circa dm funBd C Sf S i» TIaho quovis datn tanr^uam ^oios 
moveantur Anguli dati FCO ^ KSH ; ducatur concur/its 
Crurum CF 8 SK fer ReHam AE i» eodem Tlano To/itione 
datam ; atque reliqua interea Crura CO ® SH Concur/u fu9 
P dejcribeut Curvam /rimi Generis. 

lUngimtur punfU data C & S ; alque iii ReSam CS ,demic- 
tantur normales PM Sc QNj ducantur Rcftx PR, QU, 
PT, QL ita ut Anguli CUQ_ & CRP a:qu»let fint fiN 
I mutuo atquc dato FCG, Anguli vero SLQ_6c STP a:quales 
' datoKSD. His poCtis, AngulusRCP arqualis eiitAngulo 
CQU, proptcrea quod RCP duos rcitos conficiat cum AnguIisRCQ^Sc 
QCA, atque CQlJ duos ctiam redlos conficiat cum Angulis RCQ Sc 
B QUG 




Defcriptio Linearum 



QUC diftis RCQ_ & QCG aequalibus j proiode cum xquales fint An- 
guli CUQ^ & CRP manifeftum eft Triangula CQU, CPR eflc firailiai 
& cadcra ratione demonftratur fimilia efle Triangula SLQ^ & STP. 

Undc erit CR : PR : : QU : CU 

atque ST : PT : : QL : SL 

Sit CS = «, C A = ^, finus Anguli FCO ad ejus Cofinum ut d ad «, 

Sinus Anguli KSH ad ejus Cofinum ut e ad a, finus Anguli CAE ad 

Cofinum ut f ad <» i fit porro PM = ^, CM = *, QN = z, atquc 

cruntRM:PM : :a:d. PR : PM : : 's/d'-\-a^ : d, AN : CLN : : 

«:.undcRM = ?, CR = x - 1^ = ^*:;!^, PR =^-#l±^,. 

d d d d 

<^-±±E±Il &CU = CA_AN-NU = *-f5— 1^ 

d c d 

= * -_ 5311±f2^. Cumquc fit CR ad PR ut QU ad CU patet:, eflc 

dc 

dx^ay , y k/ d' 4-^' .. ^^d^-^a^ . bdc^axd^cx^ ^ „ , 
d d d dc 



dc-a^ Xj^ + tfX^^ + fX*' 



Porro fimili Ratiocinio prodit ST = a— * --^j PT= ^^*'+ C, 

QL = ^^5I±£:&SL = AN-,AS--NL =^-.*+i2i£EL><5. 

<r ep 



Eft vero ST ad PT ut QL ad SLi fcua— *— .^ : ^ ^ ^WjI : : 
^ e e 

^^^'+r ; lEi2<i£±f ><iH2<f & proiodc aN ^ z = 
e ec 



a^b%cxae^ex^ay ^^^; ^qucntur duo rcpcrti Va-- 

ec -^-a^ XJ^ + ^X e^cXx + ^' Xc — e 

loresReftae QN, & Denominatorem unius ducendp in Numeralorem 

alterius, prodibic -^quatio Curvae defcriptae ad Axem C S 

a^Cce ? % ^a' X^ + ^— ^ l yx 4"-X~-^' 4-"^ l fy» 



— «*^X^+^S ^^Oidc ^a^y' 
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Secundt Ordinis. 3 

Cum vero in hac iEquatione variabilcs Quantitatcs a? & ^ ad duas 
tantum Dimenfioncs afcendant, manifeftum eft curvam defcribi primi 
Generis fcu Lineam fecundi Ordinis 5 cujus Interfeftiones cum Linea 
refta poflunt efle duse. 

Corol. I. Curva hac Propofitione defcripta tranfit per data punfta C 

& S ; nam ^\y — o iEquatio C urvag evadet a — ^x ce -^-ae — bcY. dx ** 
-^abcX d-^-e — a^ e xd-^-c x x z =zo, Proinde cum a — bxce-^ae 
ZHbcXd^: aexd-^- c — bcxd-^-e erit x^ — ax —0 adeoque vel;^ = ^ 
vcl s=i a-y in priorc cafu curva tranfit per C in pofteriore per S. 
Idem ex Conftruftione patet immcdiate 5 quippe dum SH coincidit cum 
SC Curva tranfit per C 5 & CO evadit Linea Curvam in dato pundo 
C contingcns5 Curva vero tranfit per S dum CO coincidit cum CS| 
& crus SH Curvam tuncinpunfto S contingitj quod fatis eft mani- 
feftum. Pun&a C & S funt fimplicia, nec Linea quaevis Ordinis tertio 
inferioris punftum habet duplcx. 

Corol. II. Hinc fi dati Anguli HSX, OCX moveantur circa punfta 
C & S ut Polos, & crurum SH, CO concurfus P ducatur per Li- 
ncam fecundi Ordinis, feu feftionem Conicam, pcr data punda C & S 
tranfcuntem j concurfus X crurum CX & SX percurret aliam fedtionem 
Conicam ^ nam dabuntur Anguli QSX & QCX j adeoque cum Q.per- 
currat Reftam, pun&um X dcfcribet Lineam Ordinis fecundi feu feorio- 
nem Conicam per hanc Propofitionem. 

Thcorcma hoc primus dcmonftravit D. Neutonus egregio Ratiocinio 
ad morem veterum Lemmate 21°, Lib, i™^ Principiorum*^ idem quoque 
analyticc inveftigavit in Arithmetica Univerfali'^ Analyfin vero diverlam 
hac Propofitione exhibuimus, quoniam noftra in fequentibus calculis ufus 
^it non exigui Sc sequationem ad Ordinatas axi normales exhibeat. 

Prop. II. Problema. 

Determinare Curvarum AJp^mptotos atque Species. 

SUper dat^ Re£ta CS (Fig. z.) defcribatur fegmcntum circuli cui in- 
' fcribi poflit Angulorum datorum QCP^ QSP fupplementum ad 
quatuor re&os. Si Rcfta data AE huic circulo bis occurrat defcribctur 
Hypcrbola Conica> fi Reda AE circulum contingat defcribetur Pa- 
rabola i fi reda A£ cota ponatur extra Circulum curva defcripta erit 
EUypfis. : 

B z Imprimis 
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Imprimis occurrat Rcfta AE Circulo in mioaU duobugQ^& Nj 
C.mmque SK pcrvcnerit ad pofitionctQ SQ, vel SN manifclluin cft crursi 
CQ & SH cvadere paraUeUa^ corumque concurfiKn P abire ia utroqo^ 
cafu in infiniium % quippe Quadrilateri QSCP qu^ituor anguii aequalcs 
ftjnt quatuor refl:is, adeoque cum CQS^ QCP, (^P cx hypothefi, toti- 
dem conficiant rcftos, manifeftum eft angulum CPS evanefccre, & crura 
CP 8c SP concurrere ad Diftantiam innnitam. Similitcr cum. SK pcr- 
vcnpntad pofitionem SN, erunt Cn 6c Sn parallcla^, atquc punfbiP &'fi 
f;wAo ac redcundo iB.infiaLtum^ quatuor dcfcribcnt crura iofinita ad duas 
AflTyraptotos redis CP & Cn parallela$i quae (e miKUo fecaut ia Ccntro 
Figurap, angujo. asquali QCN fcu Q^N. 

Vt Pofiiio Aflymptotwn prodcat^ fit f punftum ip(b Q^ quaroproxi- 
Qimn &, anguU ^S^, qCp aequales fiant datia QSP & QCP > at<}uc crit 
p pmi^um ipfo P quatopro^imum % unde Q, pB ducatur parallcla re£h)e 
CP> cmit; j^curvagi: Aflymptotoa. Eft vero angulus ^R^s; j>SP ==; QSf 
& anguli quoque B/)C, pCP^ QCq asqualcai fod patet angulos evanef» 
cenccs B^S, & BpC efle in raxiooe fubtcnfarum BS & BC, & proindc 
^ijt BS ad BC ut QSj' ad QC?. Sed anguli quicunquc funt ut arcus 
ftibtpodentcs dir^cfte & arcuum radii rcciprocc^ adeoquc QSj' crit ad QCf 
Uf Q? X CQ^ad qe X SQ^ flve (cum Qu. fit ad Qjf ut pcrpendiculum SF 
S in AEr demiflum ad SQ^j &: fit qe adQj^ ut CG perpcndiculum cx G 
in AE dflmiflum ad CQ^) ut: SF x CQ! ad CG x SQ! . Proinde BS 
crit ad BC ut AS x CQ: ad AC X SQ^ & BC ad CS ut ACx SQ^ 

ad. A.C X SQ^ AS x CQ^ y unde fi anguli Q^gSj QTC fint xquales 

fibi mutuo &. dato angulo CQS, crit BC ad CS ut AC x Sg ad 

AC X Sg-i^AS X CT. Proinde dabitur BC, & angulus CB/> datur, 

adeoquepofitionedeterminaturAffymptotos parallela reftaeCP } fimiliter 
plwc detorininari.potQft altcra Afly.mptotos paiuUela rcQxo Sn^ duarum 
vero concurfu deterrainatur centrum figurjc. 

Exhis confequitur i® Curvam defcriptam fore Hyperbolam Conicam, 
quoties refta AE circulum SDC in duobus punftis fecat-; & fi illa duo 
punfta.fint Q^& N, patet ex didis, quo pafto duae Aflymptoti deter- 
minari poflTunt & fpccies proindc Gurvflp inveftigari. i^. Si rcda AE 
circulum contingat , coincidunt Q^ & N cum D, curvae Aflymptoti 
^bmt. ixk, infinitum & curva diefcripta: erit. Parabola. Conica. Quippe 
, aj0gwlu3 ADS acquaiis crit. angulo DCS per Pna^- 32. Lib. 3". Elern. 
S( proinde fimilia erunt triwgula A5D &. ADC9.adcoque6rit: AS : AD 
:: SB : CJi)ifed;pcri?wj). ^> ejttfidem.Lihad:oft AS : AD. : : AB : AC 
& p^oindc AS : AC : : AS* : AD/* : i- SI> r C©'; Sed prius de- 
monftravimus cfle BS : BC : : AS X CQ; : AC X SCL* : :. (in hoc 
2^ ' ^ cafu) 



« -r' .-■ 
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cafu) AS X CD» ; AC x SD* : : AS x AC : AC x AS iinclc BC : 
CS : : ACxAS : ACx AS— ASxAC :: ACxAS : o i.e. BS e- 
vadic infinite major quam CS j unde Aflymptotos abir in infinitum 6c 
crura curvae cvadunt Parabolica. Proinde in hoc cafu defcribitur Para'- 
hola cujus duas diametri erunt redx SP & CP (SK perveniente ad po- 
firioQem SD) earumque vertices C Sc S, tangentes vero ad eos vertices 
C & S pcr Corol. I. Prop. I. atque ex his Parabola facile dctermir 
oantur. ^^. Quod ii Reda data AE Circulo neque occurrat, nec euoi 
continnt, fed tota extra circulum cadat, defcribetur EUypfiss quippe ia 
hoc aau redse CP & SP, quarum concurfa Curva determinatur^ nunr 
ouam poflunt evadere parallelas^ & proinde curva non abit in infinitum 
ied in fe redit. 

CoroL I, Axes Figurarum non minus qiiam Aflymptoti fic facile gp^ 
ametrice determinantur > fit O (Fig. ;.j centrum circuli SQC,. 6c ex O in 
tLcAam A£ cadat Linea perpendtcularis OX Circulo occurrens in pun&is 
Y &G atque tc&x A£ io X^ Sc (i anguU HSK crus SK ducatur ad po- 
fitioncm SY, alterum crus SH evadet parallelum axi majori. &; perpendir 
culare axi minori figurse in pofitione nim. Sz-, nam YN = YQ^& an» 
gulus YSN=:YSQ= 4NSQ^= PS^; j cumque NSQ^aequalis fit angulo 
quo Aflymptoti fe mutuo interfecant, erit PS2; dimidium illius anguli, 
adeoque Sz parallela axi majori quas Aflymptota^n angulum bifecat. Sed 
cx Conicis conftat axem majorem efie ad minorem ut co^^finus dimidii aur 
giuli AflymptotAin ad iinum dimidii ejufdem anguli ^ efl: vero YSN, qui 
arqualis dt dimidio anguli AflymptotAfn etiam aequalis angulo YGN<^ 
adeoque erit GX ad XN ut Axis major ad minorem.^ fed GX : XN : : 
XN : XY & GX : XY : : GX* : XN^ : prpinde Quadrau Axium 
erimt ad fe mutuo ut GX ad XY. 

Corol. IL Manente reda AE atque Angulorum QCO & QSK 
fumma^ manetfpecies Curvae^ quippe his manentibus, non mutatur aor 
gulus NSQ> aequalis angulo in quo Aflymptoti fe mutuo fec^t ia cen^ 
tro figurac 5 adeoque manet fpecies figiirse. 

Corol. III. Si una Aflymptotwn pofitione determinetur ut B/>, altera. 
nuUo labore dabitur j nam fi ^ fit punftum ubi qusefita fecat redam CS, 
erit Cb = SB, ex natura Hyperbolae. 

Corol. IV. In nuilo cafu nifi cum Re£ba AEabit in infinitum defcri- 
bi poteft Circulus > quippe fi. pun&um defcribens P Circulum percurre- 
ret, cum Curva ncceflario tranfeat pcr data punfta C & S, angulus CPS 
cflct invariabilis, adeoque & CQ^> id vero fieri non poteft dum Q_ 
redam tangit, nifi rcaa ilk- flit ad dittaotiam infinitam. 
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Corol. V. Si angdi FCO, KSH fint fibi miituo fupplementa ad 
duos rcftos, Aflymptori longc facilius dcrcrrninari poJTunt; quippc cva- 
nefcit angulus CQS in hoc cafu } atque tunc evadunt SP Sc CP parallelx, 
quando punftum Q^(Fig. ^Jpervenit ad A ubi Re£ta AE occurrit SC pro- 
du£t£e fi opus eft, & quandn Qjibit ad dilUntiam infinitam ; cum in utroqj 
cafu evanefcat angulus CQS. In priori cafu crit BS : BC : : (AS x CQj 
: ACx SQ:) ASxCA' : AC xSA- ; : AC ■ ASj 5c BS : CS : : 
AC : CS adeoque BS = CA ; unde facillimc dctcrminaiur Aflymptotos 
B^ qu£ ad punctum B reBiX CS infiflit &; Angulum cum ei veGta. con- 
ftituit iequalem dato FCO. Altera Aflymptotos tranfit per A pcr Co- 
roi. j"". fccans reftam CS angulo a:qaali diflfercntife angulorum da- 
torum KSH 8c CAE; Sc cx datis duabus Aflymptotis illis dabitur 
curva. 

Corol.Vl/ Sianguli utin fupcrioriCflriJ/flm fibi mutuo fupplcmenta fint 
ad duos re£tos, 8c rcfta AE occurrat re&x CS produftse, delcribetur Hy- 
perbola ; fi rcfta AE parallela fit re£l£e CSj abibit Aflymptotos Bp in in- 
linitum, cum femper fit SB = CA j adeoquc curva erit Parabola Conica ; 
All in nuUo cafu, fi angulomm KSH,FCO fumma fit xqualis duobus re^tis, 
defcribctur Ellypfis. 

Cerel. VII. Quoties refta AE tranfitper circuli SQC centrum angulus 
NSQ^ cvadit reftus & proindc Aflymptoti fc mutuo Tecabunt ad angulos 
rcftos, adcoquc Hyperbola dcfcribctur jEquilatcra. 

Corol. VIII. AliK eiiam fuppctunt Methodi quibus fpccies curvarum 
dilcriminamur, prxcer cam quam hac Propofitionc cxplicavimus } cam 
vcro nos adhibuimus quie in fequentibus ufus erit frequentioris. Notan- 
•dum intcrea crura angulorum quibus curva defcribitur, confidcrari dcberc 
tanquam Reftas infinitas ad dacos angulos fc mutuo fecantcs} alias pars 
tantum curVEe defcribetur j 8c in omni linearum fijperiorum conftru&ione, 
ope inferiorum quarumcunque, hte inferiores funt totje aflumcnda:, non 
earum Arcus qutcunque ad intcgnim fuperiorem ducendam > quod fcmd 
monuifle fufficiat. 
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Si in Defcrtpttone Frop. prima angulorum KSH 8f 
FCO, quorum motu curva defcrthttury crura SH ©* 
CO ftmul cotnctdant cum reBa SC, punBum defcri-^ 
bem P percurret Lweam reBam non curvam^ 

DUcatur CK (Fig. f.) Normalis ad AC, &producatur SQLdonec ei oc- 
currat in K j. ducantur quoque QG & SL parallelx reftis CS & AE, 
normali CK occurrentes in G & L. Erit angulus QSC = KQG, 8c 
QCO = CQG, & EAC = EQG; adeoque iifdem rctentis fymbolis ac 
in Prop. I. erit QG : GK :: a : e^ QG : GC : : a : dy QG : 
GE : ; ^ : ^ & GK : GC : : e : d &c GC : GE : : d : cy undc 
CK : GC : : d-^-e : d-, atque EC : GC : : d-^-c : d^ & proindc 
CK : EC : : d-f-e : d-^-c : fed CK = ^ cum CS fit aequalis ay at- 

^c 
queut CS : CK : ; CA : CE : i..e. a : b. :: c : CE = — undecoa--- 

a 
fequitur e : — :: d-^-e: d^c ix.dA^ey^hc—d-^-cy.ae. Proindeinae- 



quatione generali Prop. L cvanefcit terminus ahcyji-^-e^ a^exd-^cxx 
eumque a — hxce-f- ae — bcxd = ^ -{- ^Xbc — aexd-^-c evanefcit quoquc 

tcrniinus primus a — hxce-y-ae — bcxdxx^ &manebunt tres tantum ter- 
mini qui dividi poflunt per y -, quo quidem fado, prodit «quatio linesc 
unius tantum dimenfibnis ax — ^' + ^rf? +^*X /+7 



— -*^X^+ d^ -^-dce 



V 



r^f^/ — e<i ^O^dc—a^ =0. Quae aequatio eft ad reaatn. 
Proindc quotics anguli CSP, SCP fimul evanefcunt, non defcribetur Li- 
nea quaevis curva fed re&a. 



Gorol. I. 
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CoroJ. I. Re£ta dcfcripta cx «quatione detcrminari poteft, fed faci- 
lius hoc jPJ^o : fumatur CH ad CS ut AS x CQj ad AC x SQ^ 
— AS X CQJ!^ eritque Hpunftum ubi refta occurrit datse CS. Pcr S, Q^ 
& C ducatur Circulus fccans AE in N, & per punftum H ducatur rcfta 
HR angulum CHR conftitucns asqualem aniJ^ulo NSQj rcfta HR ea 
erit qux dcfcribctur concurfu crurum SH & CO ad modum Prop. prima. 
Punaum H inveftigatur fumendo q ipfo punfto Q^ quamproximum, & 
inveftigando h ubi concurrunt crura CO & SH cum Q^ ad y pcrvc- 
nerit) cui quamproximum erit ipfum punftum H. £t quoniam cum SK 
pervcncrit ad pofitioncm SN abibit P in infinitum, hinc conftat inclina- 
tio ea rc&as HR ad CH quam explicuimus. 

Corol II. Hinc fi anguli KSH & FCO fibi mutuo fupplementa 
fint ad duos reftos, & rcdta AE angulum conftituat CAE angulo FCO 
sequalem, non defcribctur curva, fed refta LR, ita pofita, ut CH = SA 
& angulus £HR acqualis alterutro angulorum FCO & KSH; nam in 
co cmi abit Q^ in infinitum & CQ^ = SQj adcoquc CH : CS : : 
AS X CQ! : AC x SQ; — ASxCQ^ : : AS : AC— AS • : AS :CS 
& proinde CH = AS. 

Corol. III. Speciatim fi anguli Cnt refti, & AE fit pcrpendicularis 
in CA, defcribecur alia rcfU perpendicularis in CS3 cujus Diftantia aC 
sequalis crit Diftantiae prioris a pundo S. 

Corol. IV. Curvae omnes, Methodo Prop. printie defcriptae, pof- 
funt delineari fi loco anguli FCO fubftituatur reda circa Centrum C 
volubilis. Quippe fi in figura Prop. prima fumatur angulus SCI=rFCO 
& angulus QSU =; ISC, punftumU concurfus crurum CO & SU de- 
fcribet reftam BU: Unde motu anguli HSU circa S ut Polum, & redae 
CO circa C, defcribetur eadem Curva quse Prop. prima dcfcribebatur 5 fi 
nimirum ducatur CO & SL Concurfus U pcr re£bam infinitam BU, 
Concurfus cjufdem CO cum altero crure SH defcribet Lineam, fecundi 
Ordinis, Propofitionis prima Methodo defcriptam* 
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Lineam Secundi Ordtnn ducere per data qutevis quin^ 
que punEia j &" Lineam data fpeciei per quatuor 
quavis punBa defcribere. 

IMprimis dentur quaevis quinque piinfta A, B, C, S, D, (Ffg.6.) per 
quae ducenda fit Conica feftio j ducantur redse CA^CS, SA, & circa 
Polos C & S rotentur Anguli dati ACS, ASC, & applicentur crurum 
GA & SA C6ncurfus primum ad punftum B, dein ad pundum D, & 
imerea notentur punda Q^ & R ubi crura CF & SK fe mutuo dccuf- 
fant 5 per pun&a Q^ & R ducatur refta infinita EQ^, & fi crurum CF, 
SK Concurfus fempcr ducatur per reftam QE, aliorum crurumconcurfus 
defcribet Lineam fccundi Ordinis per data quinque punf^a tranfcuntem 5 
quippe ubi crurum CF, SK Concurfus accedit ad CL & R, feftio conica 
tranfit per B &; D } qnando vcro coincidunt crura CF & SK cum CS 
curva tranfit pcr A & neceflario quoque tranfibit per C & S per C^- 
rol. I. Prop. I. curva igitur ducitur per data quinquepunfta. 

Quod fi dentur tantum quatuor punfta, infinita: Linea? fecundi Ordi- 
nis per ca duci pofllint> curva verodatae fpeciei, quae pcr quatuor punfta 
duci poteft, fic determinatur. 

Ducenda fit imprimis Parabolaper quatuor punftaC, S, L,T ; (Fig.j.) 
Jungantur ut prius punfta C, S, L & circa data punfta C & S ut Po- 
los rotentur anguli LCS & LSC 5 applicetur crui-um CO & SH 
concurfus pun&o quarto T, & interea concurrant reliqua crura bina CF 
& SK in A. Dein per C & S defcribatur arcus Circuli cui infcribi 
poflit Angulus segualis fupplemento datorum LCS & LSC ad duos aut 
quatuor redosj oc ex determinato pun6lo A ducatur refta AE circulum 
hunc contingens. Si concurfus crurum CF & SK ducatur per hanc 
redam) concurfus crurum CO & SH dcferibet Parabolam per difta 
quatuor punda tranfeuntem ^ ut ex Prop« fecundafatis eft manifeftum. 

Ducenda fit nunc Hyperbola per data quatuor pun6la cujus Aflymptoto^n 
angulus datur MIO (Fig.S.) cjufquefupplementumadduos reftosMIUj 
caeteris manentibus ut in conftructione prascedente ducatur ex A re&a 
AQ^cirailo di&o occurrens in punftis N & Q^ & arcum NQ^ab* 
fcindcns in quo iofcribi poflit angulus datus MIU > fi crurum CF, SK 

C concurfus 
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concurfus ducatur per hanc rcftam, Hyperbola dcfcribetur pcr data 

Juatuor punfta trandcns & datxfpcciei, motu punfti P concurfus crurum 
:o & SH. 

Si vcro cx data axium ratione Hyperbola vel Ellypfis fit dcterminanda ; 
id ex Corol. primo, Prop. fecundii: non difficultcr conficitur. 

Quippe fint ut prius (Fig. 9) C, S, L, T, quatuor punfta data, & ro- 
teritur Anguli LCS & LSC circa Polos C & S 5 applicctur Concur- 
fus crurum CL & SL ut prius punfto T, & intcrea notetur punftum 
A ubi concurrunt crura CF & SKj defcribatur Circulus quoque per C 
& S cui idcm angulus infcribi poterit, datorum nim. LCS & LSC fup* 
plementum ad duos aut quatuor reftos, cujus centrum O dabitur & Ra- 
dius OY in quo invcftigari poteft pundltum X hacratione. Ex datafpecie 
Curva5 datur ratio Linearum GX & YX, qux funt ut latcra Quadrata 
axium per Corol. L Prop. II. Proindc daturratio OX ad OY, adeo- 
quc cum detur OY, dabitur OX. Ccntro O, radio vcro OX, alius dft- 
(cribatur circulus, cui tangens ducatur ex jam determinato pund:o A : Si 
Concurfus crurum CF & SK ducatur |ier hanc rcftam Circulum tan- 
gentem, Concurfus ourum rcliqjjorum GL & 6L defcribet vCurvam da- 
.tac fpeciei per data quatuor punfta trj^nfcuntcm. Haec eft Conftruftio 
quam abfque Demonftrationc prot^lit E?. Neutonus in Schol. Prop. zj. 
Jjib. i . Princip. ea vero cx Corol. i . Prop. t. facile confequicur. 

Corol. L Cum cx punfto quovis A jduas jduci poflint .tangcntes Cir- 
xuloj patct duas Conicas fc&iones, ejufdem i{>ecici, per data quatuor 
punfta pofl^e duci. Unica tantum fc^io Conica per <}uinque data pundla 
duci poteft; nam fi duac per eadem quinque p.un.£i:a tranfirent^ duxlui" 
nex fccundi Ordinis fe mutuo {ccare poflcnt in pluribus punAis quam 
quiituor. 

Corol. IL Easdem Curva^ dcfcribi poflunt variis admodum Angulis 
& diverfarum Rcftarum Opc. Quippc ca^dem dcfcribcrentur .Curvac 
fi junftis C, S & B vel D, A, C diverfi, fumcrc^tur Anguli, & rcft« 
quoque inveftigarentur divcrfas ab iis quas nos adhibuimus, 

CurvaB Prop. L dcfcriptae integrum curvarum fyftcma conftituunt ; 
atquc cx folac Linearum Ordincm fccundum complcnt. Ha: fuerunt 
yctcrum Geomctrarum deliciae, quarum fpcculationi plurimum admodum 
indulferunt j ncc qllo fuperfedcbant Labori, ut carum Proprietates licct 
maxime Complcxas rimarcnt, Sc fecundum Methodum .fuam dcmonftra- 
tionibus elegantibus admodum ornarent. Harum vcro Geometria tandem 
quantum fieri potcft perfcda rcddita cft, fublimiori horum fcculorum 
Geomctra, qui carum Theoriam abfolvit, variis iis viis quibus fe6fcio- 
xies conicas, vcl datis umbilicis, veliis nondatis, detcrminavit in Prinfip. 
JUb. I. Scdiopibus 4 & f . ^ 

Egregius 



Tertii Ordinis. 1 1 

Egrcgius vcro idctn Auaor, non tantum curvarum primi gcncris Con- 
tcmplationcm ita abfolvit, ut parum admodum aliis fupcrdt indagandum ; 
fcd primus aliud novum Curvarum Syftcma, Lincas fcil. tertii Ordinis, 
enumcrarc aggrcflus eft 5 harum Proprictatcs gencralcs Seftionum Coni- 
carum Propricwtibus conGmilcs protulit, ipfafque in clafles atque fpecies 
pulcherrime rcdegit, in cximio qucm de Enumcrationc Linearum tertii 
Ordinis confcriput Traftatu 5 earum numerus longe major, aut Figura 
magis complcxa, longe difficilius determinanda, non deterruit acre v iri 
ingenium ad fumma quacvis fehciter aflcqucnda nati. Curvis vcro primi 
Generis jam defcriptis, ad novas has dehncandas progredimur. 
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De Defcri^tione Linearum Tertii Ordinis qua punBimj 

duplex habent. 



P R O P. V. 

Moveatur ut in Prop. I. Angulus datus^CO (Fig. 10.) 
circa Polum C; fef interea Angulus datus LNCXy?/;/- 
perpercurratj angulatt fuo punBo N, ReBam infi-- 
nitam AE, ita ut Crus NQ. perpetuo tran/eat per 
datum punBum ^\ fi Concurfus crurum CF 8f SN 
ducatur per reBam infinitam BQ^ concurfus crurum 
CO ^J^ NL defcrihet Lineam tertii Ordinis. 

SlT punftum Q^concurfus crurum CF & SN, punSum P concurfus 
crurum CO & NLj & cx pundis P, N, Q^ ducantur PM, NHj 
QK normalcs in datam CSj fint quoque Anguli PRC, QUC sequales 
fibi routuo atquc -angulo dato FCO. Ducatur NT conftituens angulum 
STN «qualcm dato SNP, & cx S in NT cad^t pcrpcadicularis S^, quae 

C i ptodufta 
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produfta occurrat perpendiculo NH in I, Sit Ve paralleU rcaae CS 
curvac occurrens in P atque rcflac NH in e. 

Dicatur CS — a^ BC — b^ PM ^;', CM = x, SA = ^ 5 fitque anguli 
FCO finus ad ejus cofinum ut ^ ad ^ ^ fit BK : KQ^: : a : c^ AH : 
HN : : ^ : /, & finus anguli SNL ad cofinum ut g ad a. 

His pofitis, eadcm ratione quainveftigavimusVa lorcm pri mum perpcn- 

dicularis QN inProp. I. deprchcndemus QK=:!f2^^+ ^-^ -=:.-=^ ^ 

axd-^-cxx-^a^ — dcxy 
libi figna aliqua mutanda funt fi angulus FCO obtufus fit : Eft vero 

CK = BK-BC= CcumBK:QI<:::^:.)^^^:^^£f 

V QfT — CS CK = ^'^"f-^^^-^^^^X^ -\-a^ — a dc — bdcX y 

axd^^cx^ -^-a^dc — xy 
Sed SK : QK : : SH : HN : : SA — AH : HN. Unde cum AH : HN 

::a:f erit HN = =_^^_^^i2<±±M^^^ _^ 

a * d-^-a ' c-ybacxfx-^-a ' — adc — bdcxfy-^-abcxdx-^ay 

Sit ^* d -J- a^c-]- bac z= m &c a^ — adc — bdc =: n critquc H N 

efbc X dx Ar ay g^ qtt _ emfx ^-^efy 

mfx-^-nfyAr^ibcxdx^-ay mfx -\-nfy -|- abcxdx^ay 

Cum Angulus extcrnus STN aequalis Cx duobus TGN, TNG, & 
Angulus SNL (qui fupponitur sequalisipfi STN) fit sequalis duobus 
TNS, T:NG; patet TGN^TNS, adcoque Triangula SN^, NGH, 
NP^ elTc fimilia>^ cuhique Angulus 8T^ = NTH manifeftum eft Tri* 
angula STj;, NTH, NI^ fimilia elfe: Proindecrit S^. N^ : : N^? : P^. 
ST : NI :: S^ : N^ adeoquc ST : NI : : N^:P^. DicaturHN=z 

eritquc ST = SH — HT =^ — ^ — ^. NI = NH + HI = 2 

f l 

^ea^a^^ N^ =z— ^ & P^ = ^+ ;tf -.^ +^. Et proindc 

az az ea x' fg — ^* , . az • 

e 7 — —•— + -^-7 ^ :: z-^y i aA^x — ^ + -7-. Loco 

f g g fg f , 

z fubflituatur valor prius repertus tc&x HN & prodibit efg x f^fx 

4- nfy -4 - abc X dx -^ ay — aefbc Xg-^-fxdx-^-ay : eaf x 

mfx + nfy + ^*^ X dx -^ ay + f g-^ a^ X ef bc x dx A^ ay : i 
efbc xdx- ^-ay — mfxy ^nfy^ ^abcxd xy -}- ay^ : a—e X ^f^ -^r ^fy 
-^-abcxdx-^ayxa — e + aebcxdx-^ay -^mfx^ -^nfyx-^abcxd^^ -^ayx. 

Undc 

4 
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Unde ducendo media & extrema in fe mutuo prodibit asquatio hujus 
formsB Ay ' -|- B;^'* + Cx^y -j- D^ ' + Ey * -j- Yxy -j- G^* = (?, cujus 
coefficiences A, B, C, D, E, F, G calculo obvio ex Analogia inventa 
inveftigari poflunt. 

Cum vero variabiles Quantitates ^ & j^ in hac aequatione ad tres tan- 
tum dimenfiones afcendant, manifeftum eft Lineam defcribi Ordinis tertii 
quse in tribus pun&is Re6la fecari poteft. 

CoroL I. Curva habct punftum duplex in C 5 Quippe fi in asqua- 
tione curvae evanefcac y^ manebunt tantum termini Dx^ 8c Gx^^ & 

aequatio erit formae Dx* -)- Gx^ = ^ j cujus radices tres funt o^ o^ — —5 

unde cum C Gt principium abfciflx, curva tranfibit neceflario per C 
bis. Curva vero nunquam tranfic per S, cum curvx pun£ta femper ver- 
fentur in refta NL, quae nunquam poteft tranfire per S j alias dua5 
re£tas Lineac SN, NLi fe mutuo fccare poflenc in duobus punftis 
N & S. 

CoroL II. Super refta Linea (Fig. u .J CS defcribatur fcgraentum 
Circuli cui infcribi poflit angulus datus SNLj fecet Circulus hicredam 
AE in duobus pundis N & », & jungantur CN, Cn atque SN, S» 
occurrentes re£bg BQ^in pundis Q^, q. Ducantur CQ^, Cq^ atque 
refta: CP, Cn angulos datos PCQ, nCf a;qaales ipfi FCO conftitu- 
cntes 5 tunc reftae CP & Cn tangent arcus curvsc concurrentes in 
pun£to duplice C, & fe mutuo decuflantes ad formam Nodi vel 
Crucis. 

CoroL III. At fi Refta AE Circulum in quo infcriptus eft angulus 
datus SNL contingat in panfto quovis D, evanefcet Ovalis quae jaccbat 
inter CP & Cn, & curva evadet Cufpidata in C. 

CoroL IV. Quod fi reda AE cadat pcnitus extra circulum nec eum 
contingac nec fecet 5 curva habebit PunStum conjugatum in C abfquc 
nodo, cruce, cufpide vel ovali. 

CoroL V. Quod fi, caetcris manemibus ut in Propofitione, (Fig.iz.) 
Concurfus cruris CF cum alia SZ angulum datum cum SN conftituentc, 
ducatur per reftam infinitam XZ, punftum P defcribet adhuc Lineam 
tertii Ordinis pundum duplex habentem in C : Nam haec conftruflbicy 
ad eam hujus Propofitionis reduci poteft 5 Quippe fi fumatur CSD ac- 
qualis NS2L, & circa C moveatur datus angulus QCZ asqualis ipfi SCD^ 
& crurum CZ, SZ concurfus ducacur per reftam XZ, concurfus cru-? 
rum CQ^ & SN defcribec aliam reftam per Prop. 3 . Unde hxc con- 
ftnidio ad eam hujus Propoficionis facile reduci poceric. 



Prop. 
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pRop. VI. Problema. 

Determmare Curvarum AJpjm^totos ^ crura tnfinha. 

SUperRedam (Fig.i^. n, i.) CS defcribatur fegmentum Circuli cui 
infcribi poflit Angulorum datorum FCO, LNS fupplementum ad 
quatuor reftos. Supponamus imprimis reftam BQ^ huic Circulo occur- 
rerc in duobus punftis Q^ & I : Cumquc angulus SQC fit fupplemen- 
tum angulorum FCO, SNL ad quatuor redos, manifcftum eft crura 
CP & NL evadere parallela ubi concurfus crurum CF & SN in Q;^ 
Circulum tangit, 6c proinde tunc curvam abire in infinitum. Id vero bis 
Contingit, cum refta circulo bis occurrat; adeoque fi anguli QCP, ICn 
aequales fint dato FCO, crunt CP & Cn parallelae doabus curvae Af- 
fymptotis 5 quarum Pofitio determinatur cadem ferc ratione qua Aflymp* 
totos Linearum fecundi Ordinis in Prop. II. determinavimus. 

Sit G punftum ubi Aflymptotos occurrit reftae CS } & GC crit ad 
GH ut Q[Cf ad QSf fi pun&a Q^, q fint quamproximav GC vero eric 
ad CH ut QC^ ad QCq — QSy five ut BC X SQ^ ad BC x SQj — BS 
X CQf . Unde cum detur angulus PCS quem Aflymptotos per G duda 
conftituit cum CG, dabitur Aflymptotos. Pofitioncj & fimiliter deter- 
minatur Aflymptoros qu« parallela eft rcftae Cn. 

Adhaec curva abit in infinitum cum N fit punftum infinite diftans v 
nam P verfatur femper in Reda NL : Proiade per S (n. z.) ducatur SU 
j>arallcla AN, occurrens Redas BQ^ in R ; ducatur CR, & dein Reda 
CZ angulum ZCR conftituens aequalem dato FCO, eritque CZ parallcla 
tertias Aflymptoto Curvse. Unde Curva habebit fex eriwa infinita Hy- 
jperbolica ad crcs Aflymptotos. 

, Sed 1°. Si refta BQ^f». 3 J circulttmcontingatinQ^evadetQCf=QS^ 
i% natura circuli, adeoquc GC quac cft ad CH ut QCj' ad QCj'— QSj- 
Cvadet infinitai Aflymptotos proinde abit in infinitum & nullibi reperiri 
poteft. Quod fi AN non fit parallela re£tae SQ^curva habebit dup crura 
Hypcrbolica ad Aflymptoton rcdas CZ parallelam, & duo Parabolica 
ig^ae abibunt in plagam reftae CP^ fi QCP i= FCO. 

5°. Si AN fit parallela reftae SQ^vel SI, (Fig, 14.J cvadet CH infi^nita^ 
afledque cum GC : CH : : BC X SQj : BC x SCL' -*BS X CQ: , eritCG 
quoque infinita^ & proinde crura cvadunt Parabolica abeunte Aflymptoto 

iQ infiaitum^ Cumque in boc cafu abciit N in infinitum quando Q^ 

circulum 
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wculum tangit ; patct curvam quatuor habituram crura infinita duo V\^ 
rabolica & toiidem Hypcrbolica. 

In duobus igitur cafibus curva fit Hyperbolo-Parabolica \ cum fcil. 
BQ^ circulum contingic nec ramen AN parallela fit SQ, atque cum BQj 
circulum fccat & AN exiftit parallela alteri redarum SQ^, SI. 

Quod fi 4®. BQ^ circukim contingat & firaul AN parallela fit ipfi SQ^ 
curva duo habcbiccrura infinita Parabolica eritquc Neutonianarum fpecici 
6%^69 vd 70. 

Dcnique cadat BQ^ tota cxtra circulum, & duo defcribentur curvx 
crura infinita abcunte punfto N in infinitum j ca vero Hyperbolica crunt, 
& curva crit Hyperbola defcftivaj claflis quintac certii Ordinis, fecundum 
Enumerationem D.Neutoni, 

CoroL I. Si angulus FCO (Fig, if.j fupplcmentum fit anguli SNL 

iftd duos rcftos, angulus CQS evanefcet vd evadet sequalis duobus reftis^ 

atquc crura NP, CP evadunt parallela cum Q^coincidit cum B& cum Q^ 

abit in infinitum. Aflympototos cruris quod formatur in primocafu fic 

determinatur : Coincidat CO cum CS, & fumatur punftum O in refta 

CS ita pofitum ut OA fit adCA, ut eft CB ad CS,' & pcrO duc reftam 

O/^parallelamcruri CFerit 0/> curvae Aflymptotos. Quippe fupponamus 

Q^& N cfle punftis B & A quam proxima, adeoque j> punftum curva: 

concurfui ejus cum Aflymptoto fua quamproximum, atquefi/>0 ducatur 

parallcla rcftx CF ea erit curvse Aflymptotos. Sed angulus OpCzi^YCo 

=:BCQ^& 0/)N = AL» = ASN, cum triangula A«L & S«N asquian- 

•^dla fint. Scd anguli QpC, O^N (qui evanelcunt cum p abit in infinir 

^tum) enint ut reftaeOC & OAj anguli vero evanefcentes (ipfis 0/>C, 

'0/)N «quales) BCQ^, ASN funt ut redas SB & CBs & proinde ell 

OC ad OA, ut SB ad CB 5 adeoquc OA ad CA, ut CB ad CS. 

Altcra vcro Aflymptotos, (Fig. 16,) ad quam crura duo defcribuntur 
<juando Q^ abit in inhnitum, fic dctcrminatur pofitione. Ducaptur CF 
& SN paralldsB rcaac BQ^, & fint anguli SND, FCG asqualcs datis 
i-FCO, SNL j & fumatur GU ad CD, utCB ad CS, eritque Reda />U 
dufta perU parallcla ipfi CG altera Curvae Aflymptotos^ cujus rei dc- 
monftrationi, cum fimilis fit pracccdenti, non opus eft immorari. 

CoroJ. II. Caeteris Hiancntibus ut in Coraf. praecedcnte, Si BQ paralle- 
Ja^fit ipfi C8, Aflymptoti O/), U^ abeunt ad diftantiam infinitam, & crura 
deveniunt Parabolica^ nam in co cafu CB evadit infinita j fedOA : CA 
:: CB : CS & GU : CD : : CB : CS5 adeoque OA & CUcvadunt 
infinitasj proindc duo Aflymptoti in infinitum abeunt & carijm crura 
cvadunt Parabolica. Alia vcro defcribuntur duo crura Hyperboli- 
ca cum pundum N abit in infinitumj adeoquc curva evadit Hypcr- 
bolo-Parabolica fpecici, fccundum Enumcrationem Neutonianam 47, 48, 

4P> fi 
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49, fi vel f4} cum hse folse habeant pundum duplex ad finitam di- 
ftantiam, & fimul duo crura Parabolica atcfuc duo Hyperbolica. 

Corol III. Si AN & BQ^ fint parallclse erit (Fig.i6.) CD infinita, 
adeoquc & CU j proinde Aflymptocos curva?, ad quam crura defcribun- 
tur cura Q^ abit in infinitum, nullibi reperitur, & crura ea curvas eva- 
dunt Parabolicaj cumque N abeat in innnitum una cum Q^ manifeftum 
eft curvam difta habere crura infinita Parabolica & duo tantum practe- 
rea Hyperbolica ad Aflymptoton 0/>. Quod fi fint AN & BQ^ parallelac 
quoque ipfi CS, curva habcbit duo tantum crura pure Parabolica j eric- 
que fpcciei 68, 6p, vel 70. 

CoroL IV. Quod fi maneat BQ^ut in Corol. I, & fiat AN parallcla 
ipfi CS, erit CA infinitaj fed OC : CA : : BS : CS > &proindc OC 
quoque infinita eritj adeoqueea crura quorum duo erant ad Aflymptoton 
Opj & duo defcribebantur cum N abibat in ihfinitum, nunc coincidunt 
(quoniam cum N infinite diftat Q^ fit in B) & cvadunt Parabolica. Ma- 
net vero altera Curvx Aflymptotos Kc&z nim, />U, adeoque Curva eft 
Hyperbolo-Parabolica ut in prioribus Corolariis. 

Corol V. Si angufi FCO, SNL (Fig. 1 3.J fint redi, altera Aflymptotwn 
erit perpendicularis ipfi CS, altera perpendicularis redac BQ^ 



L E M M A I. 

Si datus Jngulus SNP (Fig! 17.) angulari fuo punSo N percurrat ReSiatn 
infinitam AE, 6? ex dato punSo S ducatur perpetuo SR anguJum datum 
NSR cum reSla SN conftituens^ ea femper occurret reHif NP produgf^e 
in punSlo aliquo alia ReSl^e RF Pafitione data. 

Sit R pundum ubi refta SR occurrit xcBcx. NP & fi angulus SFR 
=;: dato SRN circulus pcr N, S, R dudus tranfibit per F j adeoque 
angulus RFN = RSN, cum vcro dctur punaum F & angulus RFN 
(srdato RSN) dabitur Re6ta FR, quam perpetup tangit punaum R con- 
curfus Reftarum NP & SR. 

Corol. Hine viciflim fi dux reftae datac AE, FR fc inutuo fecent in 
punfto F, & ex S educatur SR datae FR occurrens in pundo R, atqjie 
^ id pun6kum conftituatur RP, ita ut angulus SRP = SFE, occurrat 
yero RP datac A£ in N, angulus SNP dabitur eritque femper aequalis 
aogulo SFR, 



PROP* 
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Prop. VII. 

Curva otnnes Prop. V. defcripta pojfmt jactltm ducy 
fi cateris tnatienttbusy loco angult datt FCO revolva' 
tur reBa Ltnea CO circa Polum C, cujus Concurfus, 
. cum NP Lineam tertii Ordinis defcrihet^ fi ejufdem 
Coticurfits cum SN ducatur per ReStam datam, 

CiEtcrif manentibus ut in Prop. f . (umatur angulus KCS(^F/^. i8.j «• 
qualisangulo FCO & ducatur SK^ Ex S exeat reAaSf, angulum 
RSN conilituens sequalcm CSK, occurrens rcfirse NP produ&se in R 
& radio CO in q. Manifellum eft ex Lemmate i . R femper fore inF 
re£i:a data ER, atque angulum SRP dari : Patet quoque ex Prop. ^. 
crura CO & Sq concurfu fuo q reftam percurfura cum CQ^-& S^ 
concurfu fuo defcribant reftam BQ^, & fimul coincidant CO & Sj 
cum CS quando Q^ pervenit ad K. Proinde punftum Curvac P deter- 
minatur, concurfu Radii CO, circa C ut Polum revolventis, cum RP 
crure dati anguli SRP angulari fuo pun&o R redam FR percurrentis, dam 
ejufdem radii CO concurfus cum crure SR (pundum nimirum q) percur- 
rit aliam reftam Gq. Hinc igitur fimplicior evadit defcriptio, dum loco 
FCO circa C revolventis Radius reftilineus CO fubftituitur. 

Corol. I. Simili plane ratiocinio demonftrari poilet omnes cunras 
Prop. f . defcribi pofle licct alterutcr angulorum FCO, SNP fu{^ona- 
tur femper reftus aut datas cujufvis Magnitudinis. 

CoroL II. Hujus Prop. ope failius fpecies curvarum dcteguntur. Su* 
pcr CS (Fig, 19') defcribatur circulus habcns angulum datum SNP in- 
fcriptum ^ huic circulo occurrat BQ^ in pun&is duobus^ Q^ & L, atquc 
xtScx CQj CL parallelx erunt curvarum Aftymptotis duabus^ & deno^i^ 
tant plagas quatuor crurum Hyperbolicorum. Sumatur QH in reda S(^ 
ita ut QH ; NQ^: : QCf : QSj— QCf, & ducatur per H refta in- 
finita parallela ipfi CQ^ atque ea erit Aflymptotos curv^, & fimiliter 
altera Aflymptotos qua^ parallela eft re&as CL determinatur. Porro 
(Fig.zo.) ducatur SG parallela reftac AE occurrens rcdas BQ^ in G*> 
dcin ducatur CG atque ei parallcla crit tertia curva^ Aflymptotos. 

D Cmh 
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CoroL III. Ex his atque CoroJ, i, } & 4^ Prop. f . fpccics curvarum 
inyeftigari poflunt : Quippc cx Corol. prsecedcnte curvarum crura inno- 
tdcom, & cx Corol. Prop. f . conftarfe rotcft an «curva fit NodutM^ <lwf^ 
pidata an PunStata, Curva nimirum haoebit Nodum vel Crucem quoties 
AN occurrit bis circulo priorc Carollario dcCcripio-^CuJpidem vero quoties 
AN di&um circulum contingit, & PUn^urH conjugatum (i tota extra 
circulum ponatur. 

CoroL IV. Hinc r. Si reAae BQ^ & AN circurom fecent, ncc fit 
AN paralfela alterutri reftarum SQ Vfel SL^ Gurva habebrt tres Af- 
Jiymptotos, fex crura Hyperbola^ & duos arcus fe mutuo fecantes in C 
yfcl ad formam Nodi vel ad formam Crucisj atque curva defcripta crit ali- 
tjpxk^^ci&um 2, y^, 8y tf, fi difttnetro oarctt, kdjpe^ei^umtiy i8) ip^ 
zoy fi diametrdm habeat. 

1. Si feQ Circulum* fecet^ AN vero cqm coBtingat^ Curva habebit 
&x crura Hyjperbolica ad tres AfTymptotos ut prius^ fed Cufpidata crir 
in G, atquc ff&ciiii^ycX iz% hiijUs fcil. c^m diamctrom iMbet^ illiiJs t^cro 
mfn diametfb cifiret. 

^. ^dd fi BQ^circulam fccet, AN^vcro integm ^xtra ohroQhim pcr^ 
Mftur^ curva adhuc conftabtt ex tribus Hyperbolis, & PunSfum conjuga- 
tum habebtt in C ab(que nodo, cruce, Cuipide velOvsdi , & /peciei eric 



if, «el rf. 

H.. N-Onc tangat refta BQ^ circulifnti eumque fecct AN j nec fit AKT 
paj4}fela re&as SQ^ ^ut SL > tunc Curva habebit quatuor cnira infinita 
obti» PaTaboUca'£c duo HypeirboHca cum nada Vc\ cruce dcjpecki erit 47^ 
j^»> feu f4. 

•f. <^od fi BQ^ adhuc circulum contingat 8& AC^^^di-^ioqoe tian- 
.^m fit$ i\^i^i in> C/i/^iVm iBittabitur & figuila (lyjpcrbolo-PaTaboiite.. 
crit fpeciei 48 . 

' ^. CcMiting^t radhuc BQ^ ciFculum^^cadat Tero AN tota extra Circu- 
luiP^ SorfigUila H^|^rt)oio-Piraboliea habebit Am^^ 
abfque hodo, Cufpide vel Ovali eritque curva fpeeki'^. 

:^. Cadat nunc reda BQ^ penitus extra Circulutn, at leiim fecet AN ^ 
at^qiie cUfva habebit. duo tantum crura Hyperbolicaadunicam Afiympto- 
^li>patajllelam re&a^CG &i Nodum \h C cum Oirgli eritque f^ciei vel 
^4. vbl.^i^ hujus fcil. cum Diametnmi habet, illius vera fi 'Diami^cro 

^8^ Gontibgat AN. circulum fi^d BQ^cx^tra eom poMtur, & Nod»s 
mutftbttur in (^iyj^ri^m acutifiimiini^, atque curva erlt Hyperbok defeftiva 
jfpiiti vel jf Tcl 41^ iti hoc cafu cunra fit *Ciflbi3^^ v^cemm & Diame-- 
tcum habec in illo Diametro cafet. 

p. CadatAN cxtra Gircuium^fimul ac B(^ & iVMivj cum Ovslli iabi- 
bit. in PunSlum conjugatum & Hypcrbola crit dcfe^iva fpeciei vel 56, 
♦j >rel 44, 

10. Sit 
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l^. Sic AN parallcla rea« SQt vel SL, & NQ^mdet infiniw, adco'? 
^ue & HQ^i undc fi BQ^ fecer circulum curva habebit duo crura infi- 
«ita Hypcrbohca & duo Parabolica j atquQ Lineap defcribi poflunt fc- 
cundum varias Pofitioncs redae hH fpecieru^H 47, fi, 48, 49: Qupdj 
fi BQ^ circulum contingat curva habebit (JuP tantum crura infinitaTa- 
rabohca> critque Parabola Nodata fi AN circulum fecet, adcoque yj^f- 
ciei 68, Cufpidata fi AN circulum contingat, adeoquc fpeciei 70, & de- 
niauc Punkata fi AN ncque circuluqd fcctt qcc cum contin^at, $c pro« 
indc fpeeiei (Jp. 

II. Abeat punflium C ininfinitum, &moveatur Rcfta CO (Fig.ii.) 
fibi fempcr parallcla, ejufque concurfus cuqi SN ducatur gerpctuo per 
Rcdtam datam BQ^, 5c concurfus ejufdem cum NL altero Crure dati 
anguli SNL d^fcnbet curvam quas pun£him duplex h^bct ad di((flii- 
tiam infinitam, & D. Nautono Hyperbolifmus Hyperbofce diciturj cu^ 
^us trcs Aflymptoti cx dcfcriptione facile deterrailiantur. Ducatur t . per 
datum pun&um S Reda SB parallela datae AN, & per punftum B du- 
<:atur EB parallela xc&x CO, atque rcda EB crit Aflypiptotos GuFvac ^ 
nam cum Q^ accedit ad B, pun6um N atque Re£):a NL abeunt in {nfy- 
siitum, adeooue etiam pundum Curvae quod in re£ba NL fen^per verf^t 
tur s undc £B cvadit tangens Curvp: ad Diftanciam infinitarn. 1. £x df^* 
to puniflo 3 ddcatur rc^a SK conftitucn^ angulum SKB asquajiem <p|if« 
ftrcntise datorum SNL, OQB 5 & fi ad punftum K conftituatur »ngi?> 
lus SKR aequalis dato SNL erit KR alia Curvic Aflymptotosj quippf 
accedat Q^^d K, & coincid^t CO cum KR, adeoque ob aqgylo^ SKRt 
SNL a^qualcs, in boc cafu erit CO parallela re&as NL^ proinde piin^um 
eurvas P, quo^ det^rminatur concurfu re£i:arum CO & NL abibit hi int 
firiitum*' & rc^ KR curvam tangct ad diftantiam infinitam. ;. Ducatur 
SFjparaildadataE: BQ^occurrcnfi rc&x AN in F, fit angulus SFlrtSNL 
& uimatur in r^a SF Linea FU ad FI^ ut eft IG ad IK 5 fi per pun- 
^um U duCatUf UL paralkla rcfta FI, ea erit tertia curv« Aflympto** 
tos. Curvarum fpccies quse hac ratione defcribi poflunt funt ^7, y^y 
f99 <^P> 4i>^um Figu^a^ delineatas in f^pe citato D. Neutvni TrafUtii 
cejMiere Jiaet. 

X2. Cai^ri^ m^n^nt;il;>us u( in prieccdenti cafu fit angulus SBTkSNL 

OQB, & coincident punfta K & B, adeoque ctiam duae Aflymptoti 

coincident quas per ca punfta tranfibantj Curva vero evadit ea qufft 
D. Neutono Hyperbolifmus Parabolse appellatur, qujc quatuor habet crura 
itifintiBa HyperboUca ad Aflymptotos EB & UL-^ cftqiie fpeciei 64, fi di-« 
ametrb 6areat^ f«d fpeci^i (Sf j fi dianietrum habeat. 

i J. Duo d.cniquir funtcaQjs in quibus HyperbolifmuS migrat in Pafa- 
htAtLVCi Cartefianam^ vd fcit fi AH & BQ^ fi-nt parallel^e, Vei fi an^Ulus 
SNL = OQ6: tn priori cafu coeunt pundta B & F & in infinitum una 
id^rant, undc crura hyperbolica quae erant ad Aflymptotos EB, UL in 

D z duo 
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duo tnigrant Parabolica \ in pofteriori coincidunt Aflymptoti KR, UL, 
& una in infinitum abeunt, eorumquc crura evadunt parabolica^ in utro- 
quc curva cft fpeciei 66. 

Corol. V. Curva fcmpcr tranfit per pundum A \ nam cum N pcrvc- 
nit ad A tum Q^fcmpcr accedit ad B &CO ad pofitionem CA, undcCO 
occurret NP in A, carum vero Occurfu Curvae punfta determinantur. 

wmmmmMmmmrmwmmmmmm 

Prop. VIII. Problema. 

M,quationes Curvarum ad altquam quatuor Neutoniana- 
rum reducere atque tnde fpeciem Curva detegere. 

UT iEquatio curvse poffit obtincri quae ad aliquam quatuor D. Neu- 
toni facile rcduci poterit ea indaganda eft ad Ordinatas alicui Af- 
fymptotwn parallelas 5 quod ad Ordinatas tcrtiae Aflymptoto, CoroL z. 
Prop. prsecedcntis detcrminata?, parallelas fcquenti fit calculo. 

Sit SG (Fig, zi.) parallcla reftae AN occurrens datae rcdx BQ. in 
G, &ducaturCG3 ea crit Aflymptoto curvae parallcla. Ducatur CB 
angulum ACB conftituens asqualcm datoSNPj huic parallcla fit SD, 
& re&x CG parallclae ducantur PM, QT, Nf 5 dicatur CB = *, CG 
==//, SD = ^, CD = ^, critque DG = rf— .rj Ct AG = ^, PM=j, 
CM=;^. Quoniam PM : CM : . QT : CT & BT : QT : : BC : 

GG :: * : ^ erit QT = -t$— & R(^= '±±lzz£><h ^ 
CT = _^V ^'<P^ SR (= CT + SD) = ^+/>^/^ + ^^^. Sed 

dx -{- ty Jx-f-ty 

SR : RQ. : : SU : NU, atquc fi ducatur N^ parallela reda SD erit 
(ob fimiKa Triangula AN^, SDG) Ao : N^ ( = UD) : : GD : SD 
:: d — c ; a : : AG — Nu : Su^ unde calculo obvio prodibit NU 

aex cdx - f-g — d x h. 

"^ d^a-^-d^k — dk X^ 

Ducatur NK conftituens angulum NKU = NUK — SNP, & da- 
bitur angulus KNU, adeoquc ra tio NU ad U K 5 q uae. fi t ut a ad / 

critque UK ^l NU, & SK « ffX^Erfe^i^;^^^^^ 

Sed 
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Scd angulus NSK =: PN^ quoni^m angulus PN^ cum SN» fupplemcn- 
tum conftituit anguli SNP ra duos rc6h>s, atquc NSK cum SNU cjuC- 
dcm anguli idem fupplcmcntum conficiat j angulus ctiam P^N = SICN, 
& proindc fimilia funt triangula KNS, ^NP^ atquc SK : KN (=:NU) 
: : Ne (= CD ~ NU — PM) : P^ =: DU — CM. Unde fi d^n 

-|- d' b ^dbc^ m prodibit ae x T^b — fec xdx^-^-a^be — febxc^dxy : 

' ' ' ■ ^. - ,. ■■ ■■ — 

ae X cdx-^-bxc—dxj^ : : cmx ^vtxy — aey^cdx A-h xc^d x y * 

aexa-^-bxd^amxx-^-a^bey — mx^ *^ undc ducendo mcdia & cx* 
trema in fe mutuo & te rminos in ordinem rcd igcndo prodit sequatio haec 

ayjP^b — fcxdmx^-^-a^b^^^cd^fby^c — dxmx^ y ^ mabxd^cyixy* 



J^cm — a ecd X acd 1 -\-cm — laec dxab x c — d 

'J^dx^a^b^fcd^xam' f-^* ^a^dbexa-^^-^fcda^^he ^^y 
— a * de * xa-^-b ^^afced^ X^+^ ^ — ^^^X a-^b — amxa ' b^fbxc 



^b^a^exc — d^—a^^b^e-^-a^b^efxc^dxy^^o. 

In hac iEquationc dceft Terminus jj^^quoniam^ Ordinatae paraUcbe.funt 
curvae AtrympcotOi fed ut aequatio ha^c ad fbrniam Neutonianam reducj^ 
tur rcftat adhuc ut termini x^y^ xy^ y"^ extcrmincntun 

Cafus T. Ducatur BH paral lcl^ r c£tg CG,. fumatur BH ad BCi ut 

a^h^^ad -^-fbxc — d ad zab x ^— ^4 ducatur refta CH, ad (jpam pro- 
ducatur PM, donec ei occurrat in N, atque in ifiquationc ad^^xem CH 
(fi nunc CN = ^ & PN = j^) deprehcridemus duos tantiiin rcperiri 
terminos trium dimenfionum x^ & xy* fed x*y cvanefccre. 



Sit a^b — acd-^-fbxc — d =ii S:iab xd -^c z=: i', fintquc trcs 
rcftae BH, BC, CH tribiis /, *, g proportional^ eritquc CM ( = x) 

^ — atquc PM> (y). = PN — NM = j -. Proindc in «quationc 

;cncrali modbinvcftigata loco x Sc y fubftituantur illi^ valores & prodi^t^ 
wt acquatio in qua decrit tcrminu s x*y . iEquatio prius repcrta cft hxL^ 

jus formae: fi b fcribatur jpro adxa -^-b — fcd^ &c. 

mbxl^^-mix^y^ ^y^ "4* f?^* "1" ^^y 4" ^y^ = 9 V^^ ^ fcribatitf: 

t 
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— & pro y ejus vftlor y^~-Sc prodibit mbk* i— x >f^ 



MriMM^ «*Hi^ 



«' 



MailiMiM 



.Oein pro x fOTbasJC — ^.& proyfcribc j^ t— ^Llil — atque eern 
tnini *7& j^* evanefccfit, & agquatto prodibic pur a NeHfonian a hujuftnodi. 

JU tuki — i^ife * — ini^ 
Dasc asqoalio fblUCoefficientibos ab ea -difFcvc O. NeuUtm xy^ J^4y 

:=:ax^ -^iiC* ^CM^d. 

<^af. II. Quod fi in aequatione imprimis inventa fint Termini x^^ 

x^y at defit xy\^ alia rpc^odo opui cft .ut -^Ecpiatio ad Neutomanas re- 

. ducrpcffit. Sit aequat io inveftigata mhx ' 4" mix */+ qx * -^ ux y^ny^:= zo^ 

Ibtttfitt : BC : : A -: / & asquatio prodibltjbujus fprmac — ,— r— ^' 

• ■-■"■■ o o 

^ ^ x^y &c. ubi tcrminusx^evanefcit & manettantum terminusx*;' 

crtum dim^n(Kvnutn 3 undc ad (Gtm^miNeuroniamm redufta aequatio erit 
.hujufmo^i xylr^-.eys£:t4?x^ '^^cx^tij •ai^uc hsec eft forma rciqimronum 

^^Botfcs BQ: ti^iifftpt* D, ham4li-^6 cjifu'a=^, gii = i^^^i/— ^ =:i?5 
adeoque terminvis — ^y* eyaDcfcit.v Gum voro coincidant G & D^ erit 

AH parallela re&x SD^ adcoque per G^r&l. 4. Prop.j. n. 10. cur- 
ta erit Hy t^erbcflo-Parabolica > qufc pfobfe' confcntiunt rmn ~§.,zi & zz. 
.Enumerattriotiis i^fe»/i/»/,- tibi bftendit c^rVas eas efle Hyperbblb-Parabplicas 
4ju« hac «quatiar^^yV-^^u^&f* *^cx^J^ At&gt^9ppxu - . .^ 
Caf. ill: Quod fi T^minorum x^y &:, xj* utcrque dc.fit, & aequatio 
•fit hnjus Fomuc *;«<*' ^- y ^* -j^ «aj -f- «y * = j fuciatur BH ad BC, ut 
4i^.adii^ &t grtnimis x y exterminabitur^ atqj aeqdatio induit hanc formam, 

— _Ar ' -t|- i£— .II x^ Jl^fty^=:op qux cft asquatip formas. Cafus 

tertii apud Neutanum^ atquc Curvarum cft Parabolicarum fpecierum ^368, 
<ip vcl 70. 

C?^/ IV. 



\\TeF^ .OrM^^^ ' r^ 



nr. Qu6d fi Puna»m ^plex C abeac !n mfinifiiM, 4e C$ mo* 
vcarur fibi fempcr parallcla (Fig.zi.) iEquatio ad OrdinatasparalklasRcftas 
EB (q«2C pcrOro/»^4. Pnip. 7. cltCurvae Aflymptotos) erit bujusforfflse. 

A;^' 4- B;r» 4^0X4. D x= ;^'j^ + E;ry 4- F 
«M ^^feiit Termiai xy%^y^^ J^S & promdc^^ abfcrfla (omatur in Af» 

Srmptoto ULi tfvancfcct ctiam Terminus Ax^y & secjuatio Curva^ rc* 
iici {>ecerk td fbrmtm jcy^ J^ey z^zae-^d: Qiiod ^ 'CCfmcidant K 6t 
B sequatio ad formam D. Neutoni rcdu&a crit xy^ ^ ey = d. 

C^. V* Ocmmt'& PtfnAun dupfex fit ad DiiUoiitDi in&itttamy ur 
jff prsecedenti Caiu, ix>iDcidaot Ten> re&ae fiK fx. jSrF» y$l cc^ie^ S£ :& 
SF, acquatio Curvae erit formae 

qux ad iEqizaf ioncm Cafus i. D. Neutoni Xoco x iortbcndo x>.~F fapl6- 
tcdotittrr. ' 



'Aib/. 'Qtohiam Contcmplationcs co^cunque generis fi maneMt nt^ 
mium gcncralcs, tand^m taedio fiunt, nc hoc vitio laborct noftra Curva-- 
mni Confideratio, panic^res^iqiliasCoiillrudiionei) Qac^naraHN^»^. f : 
•dedMi^d^^fip^liciowm tertii lOcdiniilLineftrmnfubjuagere lubct s ^quafiim 
demonilrationes cuivis in Locorum Conftru&ionc vel leviterHverlato iatis ^ 
^ Obvi« crunt. 

Ex. u Sitangulus SNP (Fig. 2^J rcftus, & fint Linea: AN, BQ^ 
perpendiculares m C j ponamur punfta A 6c B inter C & 'S^ fitquc 
GB = *, SA =? f, C6 = a^ PM^ j', CM==:^, eritquP 

xy^ + iCr'^'i::^,x r + t=l4f—Lx^ . Unde fi fit CD >d CB, . 

ut SA ad SB, & DM dicatur Xj prod ibit ^quatio formag Ntutoniatue^^ 
^ a^t^^b ' X a-*^c\c a^m^b t %be* " * " b^c^ 






. fe*v^i— ^ ^ . « *. ' ^ db cb cb I 

4., , , <^^ :,- duuscntdise»fi v-ar ^runt — ^ -—79 ^r-^-^ h- o^ -r^-^ 
' :; Z ' ^ — ^ ^ — b a — b ' 



db cb cb 

^. ajU[]uscniciise»ii 5-^ ^runt ^ 
a^b 

^^ ^. Proindc cum radices majores fint ^quales quotifisSrAK 



eft minor SC, & tertia cjufdcm Cgni quotics SB cft minor SA, mani- 
feftum eft in hoc cafu curvam Adktihirjpecieiufpiecima^ atfjue tres bis^cre 
Aflvmptotos, fcx crura Hypcrt>plicar diametrufn CD atquc ^(»/iay5^, i;D^. 
Aflymptotwn una cft perpcndicularjs in CS ad pundum D, rcliquas duae 
funt parallelac rcftac CCl^quando .anguLiiisiCQS.evjadit i^^ 
Occurfus cum CS facilcdctcrminari potcft^x Cflrt;/. z. Profyj. v.Fig. 
Gurvas apud Neutonum. 

H. Coincidat 
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. llr Coincidat G cum A, i.t. tfanfcat rc&i AN pcr C^ dritquc 

«quatio Curvac hujufmodi quoniaro r = a. xy^ — ^ x^ ~ xax* - 

b 

H-~;-v~=:^ cujusradiccs funt -^, -f-_, -^. Undcam 
, (hr^ .a-^b^ a — b ^— ^ .M^^b , ^ 

Tadiccs iint omnes sequales, Hyperbola $t Cufpidatain C9 fttqucy^^W 
iuodecima. 

III. Sit C intcr S & A, feu fit S A major SC, & aequatio cadem crit 
ac in primo excmplo & radices esedem 3 cum vero nunc c fit major 

quam a manifeftum e(|: + ^ — ^ majorem quam -^ — , adeoquc 

radices duas mlnores inunc cfle aequales, & proinde curvam eflc fpeciei 
decima tertia atquc PunStatam eflc in C. Eadem crit fpccics Curvae 
defcriptas cum AN vcrdis contrarias partes abit, & S interccdit pundis 
C & A- 

IV. Sint rcftaB AN & BQ^ inter C & S, fitquc SA minor ^am 
SBy atquc CD minor crit quam CB ^ & quoniam a-^b (= SB) major 

^ft quam SA \ — c) zxita majorquam -, adcoqucradix — a 

th ch 

negativa erit. Unde cum duae —^^ -, fint acquales, & tertia fig- 

ni contrarii, figuracrit Cr uciform i s atqu c Jp eciei 1 8 vcl ip. 

V. Quod fi 4^' ^ — —^ = — ^ ■■ - . - • ** • Curva ha- 

b b^ ' 

bebit tres diamctros atquc crit fpeciei 50; 

VI. Hujufque fuppofuimus BQ^ poni intcr C & S; at fi ad alias 
partes vel punfti C vcl S transfcratur, Curva unicam habel>it Aflymp- 
toton perpendicularem ipfi (pS ad punftum D, ita ut CD : CB : : SA 
: SB; acquatio redu&a ad formam D« iVi?» /0^/ iii hoc cafii eft bujufmodi 

^y — — T— ^ j ^ 



b:fa~ b^a^ ' ^ b^a 

Cujus Radiccs funt 7-— » Trr-f Trr" T ^ — ^* 
^ b:f, a b:f.a b:fa 



Signa 



\ 
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Signa fupcriora obtinent cum AN ponitur ad alias partcs pundi S quam 
eftC;. Tcrminus x^ eft negativus & dceft terminus j^, adeoque curvas 
pcrtincnt ad Hyperbolas dcfcflrivas diametrum habentes §. to. in Enu- 
mcrationc Neutoniana % quare (i A fit intcr C & S (quoniam in co cafu 

a cft major quam r, adeoque — }- ^ _ ^ major quam 7-1 — ) patct 

^-j-^ b^a 

duas radiccs minorcs forc aequales & tertiam cjufdem figni) adcoque cur- 

vam dTc fpeciei ^adragefima terti^y quseque Nodata cft in C & Ovalem 

habct inter C 8cA jacentcm. 

VII. Sit AN ad alias partes pundi S quam eft C; eruntque radiccs 

omncs cjufdcm figni fi SA fit major SB) fed cum - — : majorfit quam 

^c —^a^ patct in hoc cafu duas majores radiccs sequari, &:*pro« 



indc curvam eflc Jjpeciei ^adragejimde tertia^ & Hyperbolam cflc 
Conchoidalcm habcntcm PunSlum Conjugatum in C ad Convexitatcm 
fiiam. 



ac 



VIII. Quod fi SB major fit SA, adcoque 7 minor.quam a^ pa- 

tct radiccm tertiam ^a-^c— — . a rcddi negativam j pro- 

inde in hoc cafu radices ^uac funt asqualcs, & tertia figni contrarii, adco- 
quc curva erit Jpeciei ^uadragefima quarta^ & habebit PunSlum Conjuga- 
tum ad Concavitatcm luam. 

IX. Quod fi dcnique AN tranfcat pcr C, radices omncs 7^^, ~ — j^ 

b -j-^ ^-j- a 

7— - erunt aequales, & curva fit Cufpidata in C, atque cvadit Cijfois 
vctcrum. Qux fpccics dk ^adragefima fecunda.. 

X. Hucufquc eas folas curvas defcripfimus quas diametrum habent j a- 
liae vero quae diametris carent facillirae delcribuntur, fi refta BQ^uc 
prius maneat perpendicularis in CS, refta vero (Fig. 14.J AN ei fic 
parallela. Sit CB = *, BA = r, CS = a^ PM =;r, CM = x, &c se- 

quatio curvae prodibit facili calculo hu jus formae ^ ^y ' -^b * cy * =:aibxbx ^y 
'^abxatbxxy^^Xa^b^ X^* quae ad formam Neutonianam fic reduci 



potcft. Ad F pundum medium inter C & S erigatur FK normalis in 
CS i atquc in ca fumatur FD quac fit ad BA ut SB ad CB^ ducatur pcr 
D rc&a DH parallela rcdas CS, & producatur PM ad R3 dicatur 
nunc jyR^^y^ PR.= X, Sc asquatio prodibit formas Neutomana 

■ E xy^ 
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"y- + '-^,^> = ^ - "=5X '■ + 5^-^ V-4^x^ 



a — b ^yjc^ a — bc^ a^cxa — b 



bx^ ic — bc . . ^x^— *x^ 



Invcftigentur ra^iccs aequatiqois = — ^ — r-X^* + 

a—h a-Trh 



^* ^, a — b^xc^ a — b%c^ a^cXa-^b 



4 ^ — -ji rr—o fccundum prascepta D. Neutoni^ & prodibunt 

^ , -^ , ^Xc-^-^/r^ab + b^-Xc^^c^^b+b^ 

CS a 

Si BA minor fit quam — , fcu c minor quam — , Sc fimul (i (du&o (e- 

micirculo fuperCS rc^am AN fecantc in E, & perpcndicylo EG inCS) 
fic Cpr majpr CB, crunt omncs radiccs rcalesj atque duael xquales erunt 
vel majorcs rcliquis duabus vel iis utrifque mipores, & curva con- 
Jft^biit cx tribus Hypcrbolis cum Ovali > eritquc No^aPa in C & /peciei 
fecunda. 

XI. Quod fi CG = CB, &'Circulus fuper di^mctrum Q5 ^cfcrjptu^ 
tr^nfeat pcr A, curva non crit Linea Ordinis tcrtii ftd Cprxiga fcSip i 
n am tunc fit C B : BA : : BA : SB & ^' + ** == ab adeoquc cft 

9^ c^^^rr- ab -^- b^ :=:i & radices dyx ultimas cvadunt quoque asquaJcs. 

XII. Quod fi fit CB major CG, neque tamcn acqualis rcdae SG, 
crit r*-4"^* minor ab ^depqw^*— -r.^*-^** cvadet Quajntitas aeggtivs^ 
cujus radix eft impofiibilis} proinde duas ultimas radices ^qnt im.po^- 
biles, alias vero duae funt aequales, adeoque figura erit Cruciformis jpeciei 
feftima vcl oStav^e. 

XIII. (IuodfiBA=2i, fcur=-, eritr*--^*+^*=C^-^*+*«, 

z z 4 



a xa — b 



Sc ^c* -r^abA- b"" = — -^5 adcoque radiccs crunt . , 4 % 

^ z ' . zb ^ 

axa—b axa^^b a r^ ' ■% ai a 

.. j -T , --. Et promde tres radices aequapt^r, adeoqoc; 

curva evadic Cufpidata in C fpeciei tertia. 

XIV. Si 



XIV. 31 ftif6 BA flt ffiaj6f qUatH Sl^ taditiS ihcdi» frtiht «^tialc^, 

& figura conftabit ex tribus Hyperbolis ut prius cum PunSlo cbiijugiid iti 
C i eritque curva fpeciei quarta. 

XV. Huccrfque fuppofuimus reftam BQ poni inter C & S : Quod fi 
transferatur ad alias parte§ puofti C qudrfi dl S, vel ad ^isS paftcs p*un^ 
S quam dft Cj curva evadfct HypdAola defdftiva onicjmi habcns Aflyihp- 
toton, & dua tantum crura Hyperbolica juxta iiflymptoton illam in pla- 

C9 

gas oppofltas progredientia. Quod fl BA flt minor quam — -, curva 

habclJit Ntrdum in C dxxti OaU, ttitque fpeticl 54. 

CS - ■ ...-.■■ 

XVi. Quod fi BA = — ciirva evadet Cufpidata in C atquc fpe^ 

€iei %f. 

XVIL tteitique fi iri Rdc cafii BA fit fftajdr quam — > curva KaBcbit 

PunSlum c^»}iigat»m ttt C evancfcente nodo & ovali 5 crkq^ cufya fpe^^ 
ciei 5 6. Hsec omnia vel ex Cl. Isteutoni Traftatu, vel ex Corot. 4. Prop, 7. 
facilc dcducnnttXr. 

Cttrv«9 omnc» pure HyperboKcas tcrtii OrcKftfe qux pundu n i dopidx 
habent ad diftantiam finitam defcripflmus. Reftant curvas tlyperbolo- 
^araboiicaB & pufc Parabolicae, quarutri Defcriptiones facillHhse ei &c- 
thodo ipflus Prop, f. deduci pofliint. 

XVIII. Sint in Prop. f. (Fig. zf.) AnguU SNP, FCO rcaij fitquc 
BQ^ pcrpendicularis in CS, & AN eidfiri parallela s fit CB = by BA = Cy 
CG =3f<i, PM aK^, CfAstXi & gfequat io cufvas crit 

ix-y 4- a:^b%bxy — —x' = lr!*l2Lfy-. Sumatur igitur CD=?P, 

atquc DF ad BA, ut cft BC ad CS, & aequatio ad axem FB (fi F fu- 
matur principium abfciflk) erit fdrm» Neutoniana 

T^b%bc ^ ^'a^b^yu xZXa-b^xC i « — ^V, ^ 
•^ ' a ab ^ a' '4 

+£ ^^ ^X f^^ A.^ — ^ -X^^ Rjidictt vero iE^uati6tiis cubic» 
g^ I 8^^+^^ y^» J-l!i+^ X AT +*lil fecundumpr^ccpta.D. 
iVrirfw funt inveftiganda^ & prodcunt quidcDa -, -^ -^. UndcfiBA 

iS^ ^ 4^ 

E z - Ct 
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CS 

fit minor quam — , curva habebit Nodum in C critquc fpeciei ^adra- 

gefima fepiima. 

CS b 

XIX. Quod fi BA = — ,cruntradicestrcsa?qualesipfi— j Scproindc 
curva evadit Cufpidata in C fpeciei ^adragefima oSlava. 

CS be b/i 

XX. Si vcro BA major fit quam — , radiccs acquales — , — fiunt 

majores tcrtia, & curva fit PunRata fpeciei ^adragefima nona. 

XXI. Sint nunc AN & BQL parallelse fi&i mutuo, atquc reaae CS 
perpendicularcs ijuqj CB=^, SA=^ & CS=^ critqj fi CM=x,PM=^ 

^»x+fl=li2Li-=-^XJ'* = ^-t^xK Proindc fi fiimatur CD ad CB, 

^ ayji-b 

ut SA ad CS, & D fit principium abfciflk, feu DM = Af. iEquatio 

f^* zch^ ■ 
prodibit formae D.Neutoni xy^ = ==— x* — a — cyix 

a--b%a a^ 

-4-?*lir^ ^=fl , cumquc «quationis x^ - ^X^-^^X^-^ ^ 

lcs, patct curvam efl!c fpeciei ^uadragefima tertia & Hyperbolo-Parabo- 
licas iincas fe mutuo decuflare ad morem Crucis in C. 

XXII. Sint porro rcaa? AN i>iBQ^(Fig.z6,) paralicte ipfi CSj fit- 
quc CB = iC A, CB ==: *, CS'= /y^ atquc aequatio curvie fi CM = ;v, 

PM ^j' erit ^' = --77- -J- — 31 — x ^' • Uodc fi.CB: fit minor qu^m 
CS curva habebit Nodum in C cum Ovali eritquc VzrJboh Jpeciei 68. 

XXIII. Quod fi CB = CSj aequatio curvae erit y^ = — — undc cur- 

'■•••• b 

va cvadit Cufpidata in C atqUc ipfa cft Parabola Neiliana fcu fcmicubica 
fpecieijo. .". \ , . «\ 

XXiV. Si vero CB major fit quam CS, curva erit PunSata in C 
fpeciei Sexageftma nona. 

. Hx fimpliciflimae fiunt .Cpnftru&ioncs oinnium ferc Linearum tcrrii 
Ordinis, quas aliquod pun£i:um duplex habent \ atquc fingulac duplici ra- 
tionc dcmonftrantur> vej t% ,CoroL]\. Prop^ S.. vel ex ^pfis D.Neutoni 
Charafteribus qiiibus curvafumfpecics difcrimihavit.' 

Scbol. II. Simili rationc qua in hac Prop. Curvarum Prop. f. & 8. 

dcfcriptarum Redu£tioneto iidiWi^/^iiJ^»^ •dcmotiftravi>mus, oftendi po- 

teft aequationes omnes trium /jimcnfionum) ad quatuor Neutonianas re- 

X duci 
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duci pofle. Quippe omnis Linea tertii Ordinis aliquam habet Aflymp- 
toton, & in ejus aequatione ordinatas illi Aflymptoto parallelse ad duas 
tantum dimendones afcendere poHunt $ omnes proinde asquationes Linea- 
rum tertii Ordinis ad hanc poflunt rcduci ax^ -^ix^y-^-cxy^ -^dx^ 
'^^xy-^-fy^ -^-gx ^by-^-kzzzOy terminus vero cx^y exterminari potell 
ut in Propofitione docuimus j termini quoquc exy^ fy^j facile cxter- 
minantur ut in pluribus exemplis oflendimus, unde manebunt tantum ter- 
mini A^j^*, y^ x^y x^^ x^ &c k-, atque nonnunquamUoco ^'j'', y habebi- 
mus tantum y^y ^y vel ipfum j^) ut fatis eft manifeilum. 

P R O P. IX. 

5/ in Prop. y. quando crus NL anguH SNP tranfit per 
punBum duplex C, crm CO angult FCO fimul co^ 
incidat cum NP j curva defcripta non erit Linea ter-^ 
tii Ordinis fied SeBio Conica. 

EX Prop. 7. naanifeftum eft: omnes cunras quas hac Prop. aflerimus efli 
Conicas fediones, eas efl!e quae (Fig, ij.) fecundum Prop. 7. faci- 
lius defcribuntur, fi circulus SQC (habens angulum SNL infcriptum) 
& reftse BQ, AN in eodem pundo D concurrant. Eas vero feaiones 
cfle Conicas fic demonftratur. 

Jungatur CD, fint PM, QT, CB parallela: & DCB = SNL, atquc 
ad re6tam CD inveftigetur sequatio curvse, dicatur CB=:^, CA=:f, 

CD =; //, DS = a, PM =^, CM = x, eritque TQ. = — ^S—, 

^^ "T ^^ 

CT = :r^V- Sed AU.: UN : : ^ : rf& DT : SD+QT (=QK) 

dy -4- bx 

\: SH ( = ^ + f — AU) : NH = CD — NU, unde prodit NH 

= ^^-^ Sit NHR=NRH fitque NH : HR : : 

dxa^b — cy.y-^-abx 

r • or» adyia-^-by.y ^-a^bxA-fd^y «^ -r r ^ 

a : /, atque ent SR = — — ^ ^-^ J J-i — i. Simiha vero funt 

a^b^cx^y^^abx 
trian gula SRN & NZP, adeo que SR : NR : : NZ : PZ. Unde 
adxa-^-bxy -^a ^hx — fd^ y : a-^-b—cxdyx Jf-abx^ ^c -^bx d^y 
-^-adbx ;: d^ay : a-^-b ^^cxdy^ '^abyx^dcay. Proindecrit^+^X^^^J' 
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a^b — cxdy-^ abx — dca. Undc ducendo mcdia & extrcma in fe mu-» 
tuo prodibit asquatio duarum tantum dimcnfionum i qu^ proinde 6rit t4 
fc£fcioncm Conicam. 

Carol. I. Pun&um C nunc cvadit (implcx, & cum curva non trftnfeat 
pcr S, hinc poftca hsec Defcriptio crit nobis ufui, cum {tGtio Conica dl 
dcfcribenda pcr punftum C, quas non tranfit pcr S > nam in dcfcriptione 
Prop. I. curva tranfitper utrumque punAum. 

CoroL II. Quoniam in Conftru&ione hujus Prop, BQ^ncccflario fcm- 
per circulo occurrat bis vcl cum contingat, patct hac rationc cas folas 
icAioncs Conicas defcribi quai crura habcnt innntta s Ovalcs enim hac ra* 
•tione defcribi ncqueunt. 

Satis cxplicuimus methodum Prop.j. qua Lincse tertii Ordinis pun^m 
duplex habentes defcribi pofTunti reftant duas alias methodi cafdem deli- 
neandi quas pauciilimis cxplicabimus. 



P R O P. X. 

Caterh manentihus ut in Prop. 5. ducatur Concur/us 
' trurum NL 6f CF (Fig. 18.) per reBam infinttam 

BCL ^^^ Concur/Um crurum CO & SN defcripturum 

Lineam tertii Ordinis. 

Slnt PM, NtJ, QK Normales in CS, atquc anguli FHC, PRC ac- 
^ qualesfibi mutuo atqueaiigalo dato FCO, angulus vero NTS^^SNL, 
& fit SjJ pcrpcndicularis in NT ac Qe parallcla CS, dicatur rcfta 
CSmoy CTd=^, SA:to^, VM±zy^ SM = x, CM — a^xi fit fitius 
^ngoli FCO ad cofinum mi d ^da*^ fit BK ad KQ^, ut a ad c^ tc Au ad 
Nu txt a ad ^. H l^ pofitfe eadcm planc rationc atque in Prop. f. deprchcn- 

«umqueSM : PM ;; SU : NU> &fitSU = ^ — 2^, crit NU 



ai -^^ ^ SUte-Il . Se4 fimilia fiim tntMguki S^N & N«Q> 

adcoque 
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•deoque S; : ^N : : N« : Q^, & fimilia quoque fuat trianguk ^T it 
"^ygy adcoque S^ : ^N : : ST : N;» j unde ST : Nj» : : N* : Qe. Sed ST 

=SU+UT;^ (fi fi^ finusanguli SNP «d c©finum«t a tdf) SU4-^iH, 

a 

—-. l_&Nj'=NU--U>= ^ &N*=NU— QK 

$ e 



tmtft 



dc'\'a^Xgy^^g^yic^dy.a^xX9'^hc%ay^ da. — ^Xj^^t ^, 

^= , , , I,. ^ ^ — -*— d 

dc-^-a^Xy —axc^dxa — xy,x + — 

e 

& Q^ :^ ^ + CR — SU. Unde dcducitur haec Analogia 
x-^-Jliy^i^ :: gXcd^^^Xy' '^gt^xTZdxaZ^Xy^cayX'^-^^ 



^y . irr^^^.. i «* 



'hcdxa — xx>^ — bcdxa — ;^X— : dc -^- a* x^y^ -] — Xdc^f-a*Xy 

e e 



bcda, 



a*Xc — dxa — xX^ — c-^^dx—Xa — ^xX>+*^>^+ — X>* 

e e 



ba^c 



— bac X a — x x ^ Xa — ^Xy— ^X^^+^ * X J^^+g^^ X c — dx a-^x X x 

Ilnde ducendo raedia & extrema in fe mutuo prodibic lequatio hujus for- 
ID?; ad Axem CS. Ay^+By^v+Cjx^+Dx' 4-Ey* 4-FAfj|+ Gx^=Oj 
Coefficientes vero A, B, C, D, £, F, G ex hac Analogta obvio cal* 
culo invcftigari poflunt, & fpeciatim D (coef&ciens Termioi x^) 

= — -^^ bac + ga — a^ X c — d & G (coefficiens Termini x^) = aD. 

a 

Cuin ver^ in hac aequatios^ x Scy ^d tres tantum aicendani dimtnfio- 
nes, manifeftum cft curvam efle Lineam Ordinis tertii, & in tribuspun- 
ftis refta pofle fccari. 

CoroL I. Curva habet pundum duplex in S 5 quippe evanefcentc y^ 
aequatio evadit hujus formas Dx^ -^^Gx^ =0', fed G=:^D, adeoque 
aequationis tres radices funt o^ o^ n. Unde curva tranfit per S bis & fer 
mel per C s aft in nullo alio pundo praster haec duo curva iecat re* 
&am CS. 

Corol. 11. Sit angulus DCS = FCO, & fuper DS defcribtttur Arcti$ 
Circuli cui infcribi poifit datus angulus SNP^ fi re£ta AN huic cisculo 
bis occurrat, Curva habebit punftum duplex & Nodum in S 5 quod fi 
re^ AN circulum contingac Ovalis evanefcet & curva evadet Cuf^da^ 

in 



\ 
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in S ^ quod fi Reda AN tota ponatur extra circuliitn ctirva faabebit Pnn^ 
£lum conjugatum in S abfque nodo, Cufpide vel Ovali. 

Corol. III. Quod fi curva dcfcribi lupponatur concurfu cruris CO 
cum SR angulum datum RSN conftltuente cum SN, curva ejufdem 
Ordinis defcribetur ac in Prop. quippe hsec conftru&io ad eam Pro- 
pofitionis reduci poteft, cum SR perpetuo occurrat re&se NP in pundo 
re£be RX, ex Lemmate i . Pofitione datas, & per idem Lemma angidus i 
SRP dctur. ^ 

Corol. IV. Concurrant rt&x BQ^ & AN (Fig. ip.j in E, & ducatur 
EG ita ut GEB = S,NL, & fumatur SGH «qualis ipfi BEN, atquc cx- 
teris manentibus ut in Prop. fubftituatur EG loco reftse AN, & angulus 
SGH ioco anguli SNL, eademque plane curva defcribetur quse in Pro- 
pofitione. Concurrant enim re&se GH &NL in T, atque angulusGTN 
= SGH — SNT = BEN — BEG = GEN, adeoque circulus per 
G, N, E dudus tranfibit per Tj fed ex hypothefi QEG = QNG, a- 
deoque circulus per G, N, E dudus tranfibit per Q^: fcd Q^, T, N funt 
puncta in eadem re£ka Linea, adeoque Q^ & T coincidunt, proinde BT,-^ 
BQ^ atque CT ac CQ^ etiam coincidunt, unde eadem curva defcribe- 
tur fi angulus SGT percurrat redam £G, vel fi SNL percurrat re- 
ftam AN. 

CoroL V. Jungatur SE (Fig. 50.^ & fi angulus SNL sequalis fit an- 
gulo SEB, curva non erit Linea tertii Ordinis fed fe£tio Conica. Quip- 
pe cum SEQ^= SNQ^, circulus per S, N, E defcriptus tranfibit per 
Q^ £c proinde angulus QSN dabiturs nam sequalis erit fupplemento 
anguli BEN ad duos reftos. Duo igitur anguli dati QSN, QCO re- 
voivuntur circa data punfta C & S, & crurum CQ^, SQ^ concurfus du- 
citur per reaam BEj proinde pcr Prop. i. crurum CO & SN concur* 
fus.defcribet fe&ionem Conicam. 
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Prop. XI. 

Caterh manenubus ut in Prop. X. Ji CP ^ SP fimul 
coinctdant cum CS curva evadet feBio Contca. 

COincidat SP cum SC, (Fig. } i j & perveniat N ad A, dico fi co* 
dem tempore coincidat CO cum CS Lineam defcribi fecundi Or« 
dinis* Ducatur CK normalis ad CS, & producatur NQ^ donec ei oc* 
currat in K3 fit H punftum ubi BQ^eidem normali occurrit, atquean- 
gulus SNL = GQK, FCO = CQG atque CB<^= GQH. Proinde 

iifdem 
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iifdem retcntis fymbolis ac in Prop. praecedentc, crit QG : GH : : « : r, 
& QG : GC : : « : rf & QG : GK : : / : « j adeoque GH : GC : : 
<: : ^> &CH : GC :: d— c : d-y fimiliter GK : GC :: a' : df, & 

CK : GC : : «' + rf/ : df, & proinde CH : CK : : d—cxf-.a^ + df. 
Porro CH : CB : : f : «, & CH = -i fimilitcr CK : CA : : « : /, 



a TT I a bc 



/ / ^ 

d — c — a^-^dfy^hc^^ditoQ^^ fcdb -^- ba^ c-\-a^ c — a^d — ga^y/: — d= 0. 
Cum vcro haec ipfa Quantitas fitcocfficiens tcrmini;c% & ea divifa per a 
fit cocfficicns termini ;c% manifeftum eft duos hos Terminos evanefccre, 
& proinde nullum in asquationc Terminum maoere in quo non reperia- 
tur y i proindc omnes a:quationis Tcrmini per y dividantur, & ac- 
quatio manebit duarum tantum dimenfionum, adeoquc crit ad Conicam 
fc£lioncm. 

CoroL I. Proinde fi ad pundum A fupcr rcaa SA, conftituatur an- 
gulus SNK = SNL, & ad punftum C fuper eadcm refta angulus ACE 
= FCO, fi NK & EC in codem panfto Q^ occurrant reftae BQ^, Li- 
nea defcripta erit feftio Conica. 

Corol. \l. Hinc fi anguli SNL, FCO (Fig,'^i.) conficiant duosrcQros, 
& fi angulus ABQ^=: FCO, dcfcribetur feftio Conicaj atquc fi anguli 
SNL, FCO fint rcfti, & BQ^ fit perpendicularis inCS, Linca defcripta 
crit fcftio Conica non tertii Ordinis. 

Corol. III. Curva defcripta tranfit femel per S, fed punftum C non 
attingit. 

Ad Aflymptotos curvarum Prop. 10. dcfcriptarum invcftigandas (quod 
Problema altioris eft generis quam Prop. 6.) Lemma z. eft praemit- 
tendum. 

Lemma II. 

Dentur funaa C 6? S (Fig. 3^) re^a AN, 6? anguli Sl<iLj CPNj 
percurrat punUum angulare N reSam AN, £5? punSlum P interea defcri^ 
het Hyperbolam defeSIivam tertii Ordinisj qua unicam habet Ajfymptoton^ 
eftque fpeciei 34, 3f, 36, 41, 4^5 45 '^^^ 44- 

Ad Lemma hoc facilius domonftrandum imprimis oftendemus eandem 
curvam angulis obliquis quibufcumquc SNL & CPN atque rcdis defcri- 
bi poflc 5 cum facilius in cafu quo anguli funt rcfti aequatio inveftigari 
poffit &- prodeat fimplicior. 

Ex dato pun6to S ducatur SR parallela ipfi CP, & quoniam dantur 
anguli CPL, SNL, dabitur corum diff^erentia NSRj proindc per Lem^ 
ma I . rcda SR occurret NL produ£tas in punfto R, quod tangit redam 

F AR 
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AR conftftu^ntcm tngulum RAN = RSN ad punaum A ubi angulus 
SA1M = CPL. 

Sit SB perpendicularis in CS, & fumatur angulus BCS scqualis fup- 
plemcnto dati CPL ad reftum 5 ducatur RQ^ parallcla redae SB, & huic 
in Q occurrat PQ^ normalis in GPad punftum P j ducatur RE parallela 
ipfi CS & anguli QRE, QPE erunt refti, adeoque circulus per punfta 
R, Q^, E duftus tranfibit per P, & angulus REQ^=RPQL= BCSj 
undc cum RE = CS, erit RQ^= SB \ ^eoquccum RQ^& SB fint ae- 
quales & parallelas, erunt SR & BQ^ parallete, adeoque BQ^ & CP 
parallcl« crUnt, & proindc angulus BQP crit rcftus. Sed cum RQ^ fit 
invariatae magnitudinis & femper parallcla ipfi SB, patet Q^ femper rc- 
pcriri in refta parallela ipfi AR 5 angulus igitur BQP angulari punfto Q^ 
reftafn percurrit, & CP in PQ^ cft Normalis, unde patet eandcm cur- 
vam deCcribi his angulis reftis, quas prius angulis obliquis SNL & CPL 
dfcfcribebatUr. 

Re£tam igitur infinitam AE (Fig. 34. j percurrat angulari fuo punfto 
N angultis rcftus SNL, & in crus NL dcmittatur cx dato punfto C 
l^ormalii CP, atqufe P crit in curva quam Hyperbolam cfle defcftivam 
itiLemnMte aflcrimus. Dicatur CM = .v, PM = j', AB = ^, CB = ^, 
SA = ^3 cumque fimilia fint triangula CMP,RPN, SAN, crit CM (x) : 

PM (y) :: NA : SA (c) undeNA = £fl, atquc CM (x) : PM (y) : : 
RP (b—y) : RN = ^^^. Unde cum RN-f NA=^ + ;^ erit 

cx^j ly^y^ _^\^^ i^hy^ —y^—x^y-^-axy — cx^ Sit F pun- 

2 . '^. ■ ■ . . . 

autta medium inter C & B & ad F erigatur Linea perpendicularis in CS, 

in qua fumatur DF= SA, & ducatur DH paraTlela reftae AE, eritque 
DH curvae Aflymptotos, & fi DT ( = HP) fit nunc x atque PT 
( = DH) fit y iEquatio erit formap. Neutontana 

y^x — cay = — ^^-^-V — ^X^' — ,5^' +?'^^Tr^'X-v+f' — hc"" — a^c. 

4 T 

TjTbi qudoiatii ;^ ' eft ne^ativus manifeftum efl: curvam efle Hypcrbolam 

ddfeftivam unicam habemem Aflymptoton & duo crura HyperboHca in 
contrarias plagas progredicntia. Si fcmicirculus fupcr CS dcfcriptus bis 
cccurr^t rCftac AE curva erit fpeciei 54 5 fi reifta Crrculum contingat cur- 
yx^nx.fpmei jy; quod 'fi extra Circulum prorfus cadat curva crk fpe- 
ciei 3(5 5 *in primo cafu curva efl: Nodata^ in V^ Cufpidata^ in 3° Punftata. 
Si C & S fint in eadem refta Normali ad AE evadet CB = ^ = (?, 
adeoque evandfcct tenninus c^V^i & curva diametrum h^bebit. Si A fit 
inter C '& S curva b^ebit Nodum in C, '& Ovalem inter C & A, crit- 

que 
6 
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que fpeciei 41 \ Quod fi fic C in A, evancfcit Ovalis & cum fit Cufpi' 
data in C fpeciei ^t^ eftque CiJJois vcrerum. Quod fi fit C. inter S & A 
curvaevadet Conchoidalis cum Piin5io conjugaro ad Convexitarcm crit- 
que fpeciei 43. Dcnique fi fit S inrcr C &: A Puri£lum crit ad Concavi* 
tarem Conchoidalis & curva crit fpcciei 44. 

Hse fimpliciflim^ funt Linex* tcrtii Ordinis & commodiinrae defcri- 
buntur tum methodo D. Neutoni poftea dcmonftranda tum noftra. Qiia- 
proptcr nonnuUas carum fimpliciorcs proprictatcs non pigcbit enumcrare 
lcquentibLis Corolariis, 

Corol. 1. Ducarur SK parallela dMvc AN Sc CK ci perpendicularis in 
K. Sumatur AB = CK (Fig. ^y.) & ducatur BD parallcla ipfi AN 5 
fiiperCS defcribatur femicirculus CRS, & ex C cducatur rcfta qux-vis 
CQ^occurrcns darcc rcCtx BD in Q^& circulo in R, fume QP= CR, 
8c Q/J^: CR, crunrque P &c p pundta in curva hujus Lenmatis-^ quippe 
QN =CS, quoniam CB = KA, & CQ = SN cx hypothcfi, & SR 
elt sequalis ac parallcla ipfi PN, atque angulus SRC= QPN, cum fint 
refti 8c proinde erit QP = CR3 hinc vero infini.ta curvae punfta facilli- 
mc reperiuntur. 

CoroL II. Quod fi loco fcmicirculi dcfcribatur Arcus quicunque cir- 
cularis (Fig.^f. n, z.J tranficns per C & S : & ad circulum illum educatur 
CR jeftac datse BD occurrcns in Q^, &c fumatur ut prius QP = CRj 
curva defcripta ca erit quas defcribitur, fecundum Lemna hoc, motu an- 
guli SNL acqualis ei qui in circulo difto infcribi poteft (angulo nimi- 
rum SRC) adeoque coincidet cum iis Corolario praecedente defcriptis ip- 
fius femicirculi ope. 

CoroL III. Super refta CS (Fig.i6.) defcribatur femicirculus CQS, 
&ex C in AN fit CD normalis} dico fi duo anguli refti ECH, ODK 
moveantur circa C 8c D ut Polos & Concurfus crurum duorum CE, 
DO ducatur per di£tum femicirculum concurfum reliquorum crurum CH 
& DK, defcripturum eandem curvam Lemmate & CoroL i. alia ratione 
delineatam. Quippc cum angqlus in fcmicirculo CQS reftus fir, atque 
anguli(in Defcriptione Lemmatis) CPN, PNQ^& CDN fint quoque redi, 
patet circulum eundem pcr quinque punfta CjP^Q^, N & D pofle tranfire j 
aft angulus PNQ^ eft reftus adcoque reftus eric PDQj proinde reda- 
rum angulonim QDP, QCPcrura CQ^& E>Q^ concurrunt in femicir- 
culo, & crurura CP ac DP concurfus curvae Lemmate defcriptae pun- 
&um P fcmper dcnotat. Si circulus fecet redam AN cui*va erit fpe^ 
ciei 34) fieam contingat 3^9 fi vero nec fecet nec circulum contingac 
curva crit ;^mW 36. Hasc ita fc habent quoties CS eft obliqua ad AN, 
fed (i A & D coincidant, curva habebic diametrum cvitquc /peciei 41,43 
aut 44, fccundum varias pofitiones rc6tas AN, 

F z Corol. IV. 
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Corol IV. Quod fi angulus SNi' fit obliquu^ quicunque dams & 
(Fig. 36. ».2jCPN quoqucobliq.iusj auc CV> angulunr) CDEconftituens 
aequalem dato CPN- & circadatum pundcum D Tnovcatu* angulus QDP 
= QNP, & circa C movcatur PCQ a^qualb Uipplemento anguli QDP 
ad duos redtos, ducatur CQ & DQ^pcr circulum cui infcribi poteft angu- 
lus SQC aequalis fiipplemento dati CPN ad duos ic£los, & Concurfiis 
crurum CP, DP defcribcc Lineam teiti Ordinis quam prascedente Co- 
rolario Angulorum rectorum ope defcripfimus. Hujus demonftratio fi- 
milis eft praecedenti. 

Corol. I. Coincidat D cum centro (Fig. ^j.) Circuli & fit angulus 
CDN = QGP = SNP. Ducatur per C reda CR paralleia data: DN ; 
cumquc PCQ^ fiipplementum fit anguli QPP ad duos re£los erit CQD, 
fupplementum anguli CPD ad totidem reftos, & proinde erit CQD 
= CPR j fed DQC = DCQ^ ex natura circuli, & DCQ^ = PCR 
(cum DCR = QCP) adeoque CPR = PCR, & triangulum PCR crit 
Ifofceles j unde PR = RC. Proinde fi (Fig. ?8.j ex dato punfto D, 
ad datam reftam quamvis CR, educatur DC conftituens angulum DCR 
sequalcm dato SNP, & ex eodem punfto D alia: Tc6kx infinitas ad CR 
educantur ut DR, & femper fumatur RP = RC, & RC = Rp cur- 
varum aliquae de quibus agimus, quas prascedentibus Corolariis diverfimode 
dcfcripfimus, hac facili ratione conftrui poterint. 

Corol.Yl. Angulus f/7^. 37.; SQC=PNQ=CDA > fed SQC=^P^, 

2 

adeoqueCDA eritdimidium anguli CDS, & proindeerit AN perpendi- 
cularis in CS, & A erit punftum medium inter C & S5 unde quoiies 
AN perpendiculariter infiftit medio reftac CS^ & anguli SNP & CPN 
funt aequales, facilior hasc conftruftio obtinebit. Ex Lemmate manife- 
ftum eft unicam hujus curvae Aflymptoton efic parallelam refta; CR ^ 
(Fig, 38.^ fed fi fint PM, pm parallelas ipfi CR, erit CM = C/», quo- 
niam RP = R/>5 adeoque quando R abit in infinicum, & coincidit P 
cum D, 8c /> abit infinitum, eritCM = CD, &Ci» = CF=CD: Pro- 
inde fi per F ducatur FG parallela ipfi CR ea erit Aflymptotos curvae. 
Quoties reda CD (Fig.ij,) fit perpendicularis in AN & A ac D coinci- 
dunt curva habet CD diametrum j fed fiCD fit Obliqua inCR curva non 
habebit diametrum 5 in primo cafu curva defcribitur fpeciei 41,^ in fe- 
cundo fpeciei 34. 

Corol. VII. Ultimae huic fimplici ctuvarum conftruftioni Analoga eft 
quam invcni curvarum hujus claflis ctiam puncfco duplice carentium de- 
fcriptio. Dentur in (Fig.1^9.) eodem plano punfta duo C6c D atque 
refta AR j ad fingula reSa: AR punda ducantur ex C & D re6ta: CR 
& DR, & in reda DR fcmpcr capiatur RP = RC, & R/^ = RC, ac 
defcribctur curva tcrtii Ordinis pundo duplice ceftituta, fi neutrum pun- 
ftorum C & D exiftat in refta AR.. Quippe dicatur DB = ^, CA =^, 

BA = ^, 
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BA = f, PM =s y, DM =: *, & cum D M ; PM : : DB : BR, eric 
BR=t^, AR = f +^, unde CR' =1+^4-^» & PR' = 

XX X 

^_y-f«_A. fcd CR = PR, unde^'4-f'+MfZ+l!Zl 

— y^^x — a^x — 2^x'-|-;tf'. ErgofiBF^rBD, & punftum F fumatur 
principium abfciflk; prodibic ^Equatio formcE Neutoniana y^x — lacy 

Curva conftabit ex Ovali (Fij^^ 39.J tranfeunte per C, D ac pun- 
ftum E fi BE ^BC, atque ex Hyperbola Anguinea Aflymptoton flexu 
contrario amplexa 5 nam Hyperbolam omnem non ad eafdem partes poni 
Aflymptoti hinc conftar, guod fi ad G punftum medium inter C & S, 
erigatur perpendicularis ipn CS rcdse AR occurrens in T, & jungatur 
DT} ca produda Aflymptoto occurret in Q^, in eo pun6to ubi curva 
Aflymptoton fecat 5 atque ea curva: pars quae verfatur inter Q^& L 
cft omnis inter reftas AR & FL> ea veroCurvae pars quae verfatur inter 
Q & H jacct omnis ad alias partes Aflj-mptoti quam eft AR. Quippe 
red:a a C dufta ad punftum quodvis rcftse AR quod verfatur inter T & 
K, minor eft refta a D dufta ad idcm punftum 5 fed RN = RD, & 
R/> — RC, adeoqueR/^ minor erit quam RN, adeoquepunfta curvse p 
verfantur intcr AR & FL. Scd GT pcrpendicularis cft in CD, & CG 
=:GD, adcoque DT=CT, undeTQ^=:TD =T/>, &proinde curva 
Aflymptoton fccabit in Q^. Quod fi refta ducatur a C ad punftum redae 
AR inrcr T & O, ea crir major quam rcfta a D ad idcm punftum redse 
AR dr.ftaj unde cum R/>= RC, patet in hoc cafu p fore ad alias partes 
Aflymptoti FH, &curvae portio qua: verfatur inter Q^ & H jaccbit ex* 
tra Aflymptoton. Hnec ex conftruftionemanifcfta funr, & ex aequatione 
quoque radicum ope dcmonftrari poflent. Ex di£lis patet curvam efle 
Jpeciei T^y Neutonianarum cui refpondct F/^. 39. inTraftatu D,Netttoni: 
Notandum hujus curvse pi oprietatem efle omnes reftas ad curvam termi- 
natas concurrcntes in D biflccari re£ta AR. 

Quod fi C& D a^qunlitcr diftent a punfto B curva fecabit Aflympto- 
ton in F > fi vero C magis diftet a B quam D, curva erit ejufdem fpeciei 
fcd fccabit Afl^ymproton ad alias partcs pundi F quam eft Q. Notan- 
dum quoquc eandem pkne Curvam dcfcribi fi C ponatur ad alias 
partcs rcaas AR in fimili loco , /. ,e. ad candem diftantiam a BF 
& AR. 

Corol VIIL 
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Corol VIII. Producatur DC (Fig.40.) ad rcftam AR, donec ci oc- 

currat in X, & fume XZ^^XC, atque curva tranfibit pcr duo pur.fta 
C & Z. Undc (1 C ponatur in rcfta AR coincident C & R cum X, 
adeoque curva habcbic punftum duplex in C, & Ovalis nc Anguinca 
jungeniur fefe decuflarjtcs nd formam AW/ Sc curva cvadet ffeciei 34. 

Corol. IX. Qiiod fi puncbum C (Fig.ji^i.) ponatur in recla DB, mani- 
feftum eft curvam habere diametrum DB, quoniam C BR = Br, erit 
CR=Cr, RP = ;7>, adeoque DP = D/>, & PM=/)M5 q«od inde 
quoquc conftat quod c~o^ adeoque in cequationecvanefcat rcrminus z^r?'. 
Curva vero in hoc cafu conftabit cx Ovah tranfcunte pcr C & D, atque 
Conchoidali ad Aflymptoton FH fecantc BF in S, itautBS = BC> 
quod fi BC minor fit DB, patet Ovalem eflc ad Convcxitatctri Con- 
choidalis tranfeuntis pcr S, cum BS lit minor BF> & proinde cur- 
va erit fpeciei jp. At fi BD minor fit BC, erit BS major BF, adeo- 

Jue Conchoidalis habcbit Oyalcm ad Concavitatem fuam Sc curva erit 
)eciei 40. 
CoroJ. X. Quod fi punftum C coincidat cum B, coincidet etiam S 
cum B, adeoque erit B punclum curva? duplex > OvaHs ac Conchoidahs 
Corolarii pra^cedentis fe decufl!ant in C, ad modura Nodi & curva erit 
fpeciei ^adrageftma prima \ atque haec curva eft tertii Ordinis cujus 
Quadraturam exhibuit eximius Geometra D. de Moivre in A6lis Philofo- 
phicis, N<^ 34f . 

Corol. XI. Curvas Corol. 8 & 10 (Fig. ^z.) defcriptae, qux fcil. pun- 
6tum habent duplex in C, fic motu commodifllme defcribuntur. Suma- 
tur angulus DPL = DCA, & fit PQ^ aequalis datse redas DC j movea- 
tur angulus DPL ita ut punftum Q^, quod datur in cmre PL, defcribat 
refltam AC & pundum angulare P defcribet lineam vtXfpeciei 34 vel 41 > 
fi angulus DPL fit obliquus erit curva fpeciei 34, at fi re6tus curva erit 
fpeciei 41. Quippe cum DPQ= DCR & CRD=PRQ^, fimilia e- 
runt triangula PQR & DRC, fed & aequalia funt cum DC = PQ> 
adeoque CR = RPj quacipfa cft conftruftio quam cxhibuimus CoroL f. 
curvarum (pecicrum 34 & 41 . Quod fi pundum fumatur medium in- 
ter P & Q^ Linca ejus motu defcripta, fi angulus DPQ re£tus fit, cft Cif 
fois Dioclea. 
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[ojiioiiio: 



Prop. XIL 

Curvarum Prop. X. defcrtptarum fpectes ^ AJf^mpto^ 

tos determmare. 



QUoniam Curvae punfta determinantur concurfu reftarum (Fig. 28.^ 
CO & SN, curva abibit in infinitum quoties reftae CO & SN e^ 
vadunt parallelae \ ^"od contingit ubi angulus CQL fit arqualis 
fummaeangulorum SNL & FCO. 

Quare fi in re&am NL (Fig.^^.J demittatur CQ^, angulum CQL 
conftituens aequalem fummce datorum SNL & FCO, & ad modum Lem^ 
matis fecundi curva hac ratione dcfcribatur occurrens reftae BQ^in tribus 
punftis Q^, f 5 /, jungantur CQ^, Cq^ C/, & ducantur reftas CO, C^, Cu 
conftituentes augulos QCO, qCo^ /CU aequales dato FCO, erunt redse 
CO, Ce?5 C« parallelac x^flymptotis curvarum Prop, 10. defcriptarum. 

Quod fi fumatur CH ad CS, ut angulus nafcens QC«^ ad NS»— QCw, 
& per H ducntur refta Hz parallela rcftic CO, erit HZ curvas Aflymp- 
totos & fimili ratione duas reliquae determinantur. 

Oftendimus in Lemmate & Corolariis prjecedentibus varias methodos, 
quibus curva hic ad Aflymptotft>npofitioncm dcterminandam afliimpta fa- 
cile delincari poteft, quas non opus eft repetere ; Ex ea vero defcripta 
quot & qiaalia crura infi^iira habeat curva facile intelligitur. Quippe fi BQ^ 
Hyperbolae defe&iva: ter occurrat curva habebit tres Afl^ymptotos & fex 
crura Hypeibolica 5 fi BQ^ in punfto quovis Hyperbclam defcftivam 
contingsr Curva: dua^ Aflymptoti abibunt in infinitum, & curva duo 
habebit crura Parabolica infinita, 6c duo Hyperbolica fi BQ^ in aho pun- 
&o Hypcrbolam defeftivam fecet. Nam fi BQ_ Hypcrbolam defefti- 
vam contingat in Q pun£ta quamproxima Q^&c m erunt fimul in refta 
BQ^ & in Hyperbola illn, adeoque angulus C«^L = CQL, & triangula 
CQ^, Lw^ crunt fimilia} & proinde angulus QC;«=::NL» = NS»> 
cumque HC : CS ;: QC«/, NSn — QCm^ patet HC cvadere infini- 
tam, adeoque Aflymptoton HZ abire in infinitum 5 & proinde crura 
curva: evadcre Parabolica 5 cum vero in alio aliquo punfto re6ta BQ^ 
Hyperbolae defeftivse occurrat, curva alia duo habcbit crura Hyperbo- 
lica. Quod fi Hyperbok defeftiva habeat diametrum & fit BQ^ ejus 
Aflymptotos curva duo fola habebit crura Parabolica infinita. 

Ex 
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'ExCoroLi. Prop. lo. intclligi potcft an curva habcat Nodum in C 
Cufpidem an Pun5fum conjugatuni, unde cx difto Corolario & ex hac 
Propofitione collatis fpccies curva; dignofci potcft, 

CoroL I. Si anguli SNL & FCO conficiant duos reftos, facilius detcr- 
minantur Aflymptoti 8c fpecics curvarum y quippc imprimis manifcftum 
cft curvam abire in infinitum in hoc cafu quando Q^abit ad diftantiam 
infinitam > (Fig,^.) quippe in co cafu parnllelas cvadunt NL & CF, 
adeoquc cum SNL fupplementum fit anguli FCO ad duos rcftos, paral- 
lelae quoque cvadunt CO & SN. Ducatur igitur CG conftituens angu- 
lum GCS a^qualem exccfiui anguli FCO fupra CBQ^, 8c CG erit paral- 
lcla Aflymptoto curvx. 

CorolAl. Porro fupcr (Fig.^f.) CS defcribatur arcus circuli habens 
angulum SNL infcriptum occurrcns datce AN in punftis duobus N & 
R5 & fi conftituantur anguli NCP, RCn acqualcs daio FCO, erunt 
CP & Cn parallelae aliis duabus curvac Aflymptotis 5 quarum Pofitio fic 
inveftigatur, fit angulus SKN = SNL, & fumatur NSU =KSNi fit- 
que CFI ad CS ut eft UQ^ ad CU, & per H ducatur HZ, ea crit Af- 
lymptos parallcla ipfi CP, & fimilitcr dctcrminatur Aflymptotos quac pa- 
rallelaeft refta^ Cn. 

CoroL in. Duo.vero funt cafus in quibus loco quatuor crurum Hyper- 
bfclicorum ad duas Aflymptotos curva duo tantum habet crura Parabolica. 
I. Quando BQ^parallcla eft vel reftse CN vcl CR, nam incocafu crit 
UQ^infinita, adcoque & QH cum CH : CS ; : UQ^: CU. Erit vc- 
ro in hoc cafu curva Hyperbolo-Parabolica, cum alia habeat crura Hy- 
perbolira ad Aflymptoton parallelam ipfi Cn. z. Quando AN tangit 
circulum cui infcribitur angulus SNL j quippe in co cafu cvadit angulu: 
NSC^KSN, adcoque coincidit C cum U, & proindccumCH : CS 
: : UQ^ : CU crit CH infinita, adcoque curvae crura quas prius crant 
^d Aflymptotos parallelas reftis CP & Cn evadunt Parabolica^ alia 
vero manent in hoc cafu crura duo Hypcrbolica ad Aflymptoton parallc- 
lam ipfi CG. 

CoroL IV. Quod fi AN cum circulum contingat, 6c fimul BQ^paraN 
lcla fit red:x CNj curva^3ub tantum habebit crura infinita caque Para* 
bolicaj unde fi angulus SuT aequalis fit dato FCO & CT occurra 
reftas BQ^in T, atque per punda C, S, T ducatur circulusj fi is cir 
culus bis occurrat rc£tac AN curva habebit Ovalcm & Nodum in S erit*^ 
que Parabola fpeciei 68 ; fi AN circulum contingat curva crit fpeciei 70. 
Parabola nimirum Neiliana^ & deniquc fi AN ponatur tota extra circulum 
curva erit Parabola Pun£lata fpeciei 69. 

Quoties refta AN cadit tota extra diftum circulum defcriptum fupcr 
CS curva unicam habet Aflymptoton parallclam rcdtse GG, (Fig.^.) & 
curva evadit Hypcrbola dcfcftiva. 

Ex 
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Ex h» graeralibQs Coralariis innumerae dedaci pofiimt fpeciales Cm« 
p!ices curvanim Conftni&iones, quarum exempmm unum auc alterum 
afferre erit operae pretium. 

JEx. I. Sint anguli SNL, FCO refti (Fig.46.) & AN perpendicularis 
in rcdam CS atque fiQ^ eidem CS pandlela, dicatur CS = a^ SA rrr, 

AB = *, PM = >, &SM=^, critque SM : PM :: SA : AN =^ 

X 

& CM (=«—*) : PM (y) :: QT C=i) : CT = J^ j fed SM : 
PM::BN:BQj ».f. ^ :^::^— * : -*?L_|-tf_^, unde 



i^Ml** 



CS 

Proindc fi fumatur AD ; AB : : — : SA, & per D, ducatur re£ta DH 

parallela rcaae CS 5 & dein ad C erigatur Normalis CK, occurrens rcftx 
DH in K 5 & K fumatur pro principio abfciflae in axe DH pro- 
dibit asquatio curvas formas Neut oniana 

ba^ a^c^. za-lc^ . .a — c • ^* , i^a^ 



c c c c ^^ zc^ 

Unde cum Tcrminus x^ fit affirmativus quoties SC luperat SA, & ter- 
minus y non defit, patet curvam fore Jpeciei 7 vel 8 > quippe fi evanefcat 

y 8c a^quationis termini omnes ducantur in ;i^ & adjiciatur terminus — ^ 

prodibit sequatro cujus duae radiccs erunt imaginariac. 
11. Quod fi redta SA major fit quam SC evadet terminus x^ negati» 

vus, 8c fi SA minor fit quam 2l — if-.-|-i curva habcbit Nodum inS, 

Zr 2f 



eritqiLie ffeciei 345 fi SA = 1--- — JL — curva crit fpeciei 3f, & 

im im 

fi SA fit major ea Quantitate curva crit fpeciei %6. 

III. Si reda AN abeat ad aliafi partes pundi S quam efl C asquatio 

curvas erit fimilis priori, fed termini x^ coefficiens «rit adeoque 

c 

neggtivus, &; proindc c urva erit Hyperl^ola defe^iva. Unde fi CAfit 
minorquant -^ — -J— curva cnt y^^^w 34 1 fiCAss- ~^*^ ~\, 

curva erit fpeciei 3f 5 fi CA major fit ea Quantitate caarva erkjpeciei 3*^ 
in primc^ caib curva habet Nodtm in S, in z<> Cufpidem^ in 3^ PunSlum 
conjtxgattitts Se curva^eae omnes AiljrmptotDn fiiam feeam iaffuiifto C* j 

G ' IV.^sint 
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IV- Sint rcftac BQ^ AN (Fig. 47.; parallcUB re&x CS, & anguli 
SNL, FCO ut priusrcftij ducatur SA pcrpcndicularis in AN occur* 
rens reftae BQ^in B j & fi CS major fit quam t SA tcrminus ;^' in ae* 
quatione ad Neutonianam formam rcdufta crit affirmavimus, Sc curva erit 
Hyperbola rcdundans habcns trcs Afiymptotos^ fi 2SA = CS cvancfcct 
terminus >r', Sccurva evadet Hypcrbolo-Parabolica 5 quod fi iSA major 
fit quam CS terminus x^ evadet negativus, & defcribetur Hyperbola de- 
feftivai haec fpecialius profequi npn opus cft cum labore cxiguo inda- 
gari poflint. 

V. Qua: haftcnus defcriptae funt (Fig. 48 J curvje diametris carenr, 
aliac vcfo quae diametros habent defcribi poflunr, fi loco anguli FCO fub- 
flituatur refta circa C ut Polum volubilis 5 fintque redae AN 8c BQ^ 
perpendiculares in CS. QuippefiCB = ^, SA=:r, CS = ^, PM=:;', 

ca 
SM=:;^, & CB minor fit quam CA, crit y^x —.y^y^ 

_ a^c^b^ ^ , ^a — c—b ^^^, ^^^^ ^ fumatur SD ad CS, ut 

c-]-b c -^ b 

ut eft SA ad CB-|-SA, atque D f umatur pr incipiu m abfcifla g, aequatio pro- 

j.f. c -KT . ' X a^^^^b . i ica^^bay.a — r— -^ . 
dibit formae Neutomana y''^ :=- — : x^ -4- jc* 

-^ c-irb ^ c + b* 

+ c^ibj>ia^b — c . ^^ _ *^ ^ a — c—b. t uius aquationis Ra- 
c^b^ c+b\ 

dices fi evanefcat y prodibunt ^ ^ — r- ;i . , j unde manifcftum cft 

r-j-* c-\-b c-f-b 

duas radices asquales, & tertiam eflc figni contrarii. Idem hinc quoque 

conftat quod DS, DS, DC fint trcs Radices asquationis cum curva tran- 

feat bis per punftum S & femel pcr Ci, Proindc cum terminus x^ fit affir- 

mativus patet figuram efle Crtuiformem Jpeciei 18 vel ip. Simihter ex 

aliis pofitionibus rcdarum AN & BQ, conftruuntur fpecies 11, 15, 

41 5 &c. 

Corol.Y. Oftendimus Corol i. Prop. 11. fi SNL & FCO conff- 

ciant duos rcftos, & fit angulus QBA = OCF defcribi Conicam fedio- 

ncm cujus Aflytnptoti & crura fic determinantur ex CoroLz. huyasProp. 

Super refta CS defcribatur {Fig. /^f.J circuli arcus habens angulum 

^NL^fibi infcriptumv fi fec circulus re&x AN occurrat in duobuis pun- 

ai8~¥r .& R duc^intur CN, CR & CP, Cn angulos NCP, RCn con- 

ftituentes aquales dato l?CO, & pai^allclac crunt CP, Cn Conicac icfti^ 

Qis Aflyinpitp^is auarum pofitio fimiliter ac in Corol.z. determinatur. 

'Prbiride ij AN ^cet di£^um circulum defcribctur Hyperbola Conica, 

fi circulum ^pnungat Parabola» & fi extra circulum tota ponatur defcri- 

betiir jEllyims.' 

K '?. s Abfolvimus 
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Abrolvimus duas tnethodos quibus l.ine2e tertii Ordinis punAo du« 
plice donatx fola reftarum datarum & angulorum conftantium ope de« 
fcribunturs qux fupereft tertiam eas defcribendi methodum breviter ex^ 
plicabimus} harum vero curvarum contemplationi prolixius immoramur 
propterea quod fero in Geometriam recepta? fint atque i paucis hucufque 
traoatas. 






Prop. XIII. 

Cateris manentihus ut in Prop. y. ducatur crurum 
(Fig. 49.) CF 83* NL concurfus Q^per reBam BG ^ 
crurum CO 8f SN concurfus R fer AR, aico angu- 
lare punBum N defcripiurum Lineam tertii Ordinis» 

EX pun&o C ad re£tam BG ducatur CB conftituens angulum CBG 
== FCO, & occurrat CB produ&a reftae AR pofitione datae in A > 
ducatur SA, & in redla SA fumatur abfcifla ut aequatio curvae prodeat 
fimplicior , quoniam ubi R pervenit ad A abeant Q^ & N in innnitum, 
& proinde SA fiat parallcla Aflymptoto curvae 5 Ducatur NM ordinata 
ad Axem SA parallela rcdae BG &: RK parallela quoque eidem re6tae 
BG occurrens axi SA in », fitque Qe parallcla ipfi axi SA. His poficis 
dicatur S A =: ^, CB = *, CA=f, AD = f, CD = ^, fitquc A« : R» 
:: a : d^ &c. & quoniam SM (=x) : NM (=j') :: SU : R« erit 

RU = ^^^ & SU = ^^f^, arque AU = ^^^. SedUK:AU::^:^ 
dx — ay dx — ay dx — ay 

ob parallclas RK, BG, CD & triangula proinde fimilia AUK, ACD 
ereo UK^ -fll^L- AK = ^'1-, «ndc RK =:13lli><?, & 

CK— ^'^^^-^X^+^^X-.y Ducatur CT conftkucns angulum CTB = 

edx — eay 
CBT fitque BT=/, & triangula CTQ^, CRK crunt fimilia} quippe 
CTO = RKC & CQT = RCA cum utervis additus angulo QCB 
conficiat anaulum DCB. Proindc cft RK : CK : : CT : QT •, undc 

G z QT = 
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OT -T ^^^" ^^^^"^- ^* ^y ^ fcd GQ.= GB — BT — T<t & GB 

JSucatur NP smgulum NPS conftiwen^ «q»^em dato 5NL & ad 
eam reftam ducatur Sg conftituens angulum Sj;N= NMP, ducatur quo- 
que Nw = NMj fintque reftae NM, NP, PM, mV ut Quantitates datac 
a^ b^ /, /fe refpe£tive j his pofitis cum fi^milia fint triangula S^N & QfN 

crit S^ : jjN :; Ne : Q^, fed S^ : SP :: ^ : i& & SP=SM+^— , ergo prodibit 



b a ' h ' ah c ed-^gaxay c 

+ «-»-^' Sed fi centro N radio (Fi^. fo.) NM (ubi NM evadit asr- 
quaiis ipfi SA) defcribatur circulus , is traqfibit per m &C G producatur 
NP ad circulum occurrct ei in punftis X & Yj fed MP : PX :: PY : 




prodihit hujufinodi 



^^X^e-^-agXcy^-^ -k-^-^X^d-^agX ^^V^+a^Xed-^^a gXcx^y^i^^ 

-Jka^c^Xe-^^-aJexde-^-agXc-^-b y —bc^dae-a^cxde-^-ag^bakc^Xf-^-ay 

:=? 0. Oupe cft ^cquatio ad Lineam tertii Ordinis. 

CorolTi. Erigatur SE perpendicularis CF/g 4p./ipG S A, & quaeratur xqua- 
tio ad^axeiii :pai*aiU:elam ipfi S£> & pcr Prop. .& prodibit forma? Neutmiatuey^ 
nw f ptterm wbuniur a"^*, ^f^ &C xy, atque cocfficiens termini x^y poft- 
quani ae.quatio ad formam Neuttmianam reduifta cft^ erit (fi b fit finuj an- 

guli AJPC fiimpto SA pro Radio) ^- ^tab^^*^' ^ * +/~4«* 



t=: Mm^ — NM-|-Nw, fed duo latera NM & N«r^ fimul fi»Bpta 

4xi9jpra funt tertio Mm^ £c: proinde cpefficiens termitii ^^ eric negativus, 
^deoqu^ curva defcripu cri]t Hyj^erbojia dcfe^ adunicanxAfiymptotoD 
]^ai»l£plam leGtx SA. 

» C^ol. II. 
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Corol. II. Si J^=i9 erit bcdkx^—o^ adeoque curva bis cranfibic per S quod 
punftum erit curvas duplex ^ & fi circa data (Fig. f i ) punaa C oc S 
moveantur anguli dati QCR & Q^R = QJNTR, ac concurfus cnirum CR 
& i& jdiitattir por ^MOtti A^^csmsaAk ismam £C^4efcri- 

bet conicam fedionem occurrentem redae BG in duobus pundis D Sc 
F ) cumque Q^ ad hacc pun&a pervenerit in defcriptione Propoiltionis 
curva tranfibit per S. . , 

CoroUlW. Hinc vcro curvie ff^ies d^nc^citur ^ quippe fi refta BQ^ 
bis occurrat Conic^ fQftiopi curva habebit iV^^o;» in S,.eriMuc jft>^w/.J4 
Vel 41 % & SQ^ ie&io&^m coilti^gat cih^ cHt Suf^ia^ jn^l^^^eoqiit 
fpeciii 9f vel ^. Quod firedioni rcfta BQ^ aon occumt) oec eam 
contingat, curva habebit PunHum conjugatum in S, entque fpeciei vel 
36, 4} vel 44. 

CoroL IV. Quod fi angulus datus SNL asqualis fit angulo AGB, erit 

cvancfcet,^ adeoqiie termiiibs hcSkx\ unde omnes acquationis termini di- 
vidi poterint per y-y ic proinde curva erit feftio Conica- 

Corol.V. Si anguli QSR & QCR fint ejufmodi (Fig. fi,) utSQ^& 
(GQ.ifi9nd cmnomm mm CS j^aQ^ Q^ defcribet LuacMi te^ta, nt 
coAflnt CK jPn^; s« adeoque p|B9^u/ai S. cv%4e£ fim^pkx, & eurm etiti 
&ftio Couica;.:, . 



CoROL. Generale. 

Ex Propofitionibus f , ip^ i j univerfoHtfr colligi poteji^ quod fi in plan$ 
dentur duo punSla (Fiff. f z.) C 6? S, f^ ^ at S ^x^^/ r^ff^ SN n^/ y^/^ 
cccwr^.M ^nguiu^aatutmf^Eia lilh .ad pun9um N» circi^i^ mavsutetr ut 
Polum angulus datus FCO^ 6? rr«f«w CF 6? NL concurfusfit P, r^»- 
curfuscrurum SN 6? CO // Q^ /i/f»^ triumpunSi^umQ^^ (in^a^ 
drUahtni CQNP) iu9 quavis per reSas pofitione datas dueantur^ tertium de-- 
Jiribet i^nfam teriii Ordinis babentem pknSlum duplepc vel in C vel inS. 
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l^e dejcriptione Lineamin ijaart* Ordmisy earumque 
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Llncas fecrundi OrdinkK dtCbrifiS^^^ Preip. i . mbtu cludrum mgalorticH 
circa data kIuo futi€ki ^lAntiB^kiMi Ordinis ddfcripfimus Prop. f . 
& lo. qpe totidem angulorum quorum alterum^ circa datom pun^am 
moveri, alterum vero per reftam datam duci fuppofuimus; atque nunc 
ad Lineas ^uarti Ordinis ^lefcribencj^ uterque aggulus per redam datam 
«ft ducendus. : » / . ' * > 



PROP. 






&f SK femper tranfeaHt per daid^\pmBa C 6f S^ 
PunBa ver4> angularia N 8)^ R percurrant ReBas in- 
finitas A^ ^ DR j dico fi toncurftts crurum NL 6f 
R(X. ducatur per Re^am BQ^ concurfum crurum 
CN 6f SR defcripturum Lineam quarti Ordinis. 

Slnt reftae PM, N0, Q|C & RT ftbrmales in CS j fit angulus 
CON=CNL, & SHRx;SRCLi tiicatur 08=^, CA^^,CB=*, 
SD — dy fit Au : N» :: ^ :e^ DT : RT :: a : gy finus anguli 
CNQ. ad cofinum ut a zdf^ & £nas anguli SRQ^ ad finum ejus com- 
plcmcnti m ^ ad *, & BK : QK :: ^ : i&^ PM=^, CM=j^, SM 



s=d~^x.[ Hi8p6fitbeftCM:PM;:CU:NU}'«ulc6y»eNtr==-i2-i 

&CUi^-:^ :. In Nff cadat Crnohaali^ 2c fimilia ehiAt trianMla 

ex — ay "...,■''■■■.■■ ^ . ; 

C^N 8c 'N*Qj araue €$§ & N||: j dnde Cff : NF-: c N* : Qg> 

fcdCQ^CU-^, &NF = NtJ4:/2/: QuareaiCiJK:=W'.c- 

rit ^ — :^ : >-P— : : — ^^ —z : * + -? % unde 

,4 a ex-^^^y . b ex — ay 



' ^' +*/X*^* — »* ^bf-^eb^efxdxy — ^^ x* — /XJ^* 

Simili ptabc rationc alius invcffigatur vrfor rofta^^QK cx^ confidcrationc 

Podtionis redas DR & anguli SRQ^^ qui facilc pfodibit iS loeo ipfius 

X ponatur a — x^ pro c lcribacur d^ atquc pro / & ^ fcribantur k oc gy 

& dcnique pro ^ -i* ir ^^^^^^ ^ *~^ ~ 7 !^ Analogia prazcedenti. 

Duo vero 6i valorcs agqucntu r 8c ". /■ ' 

^ ^X^gg^^f-l-gg — bfxbay^ -^-ba^-^-efbyihxy ' ., ' ' 



a^ ^bfY^ex^ — ^* — hf -^- eb ^ef yi axy — a^y,h — fxy^ 



a^ — dyigabxa — x — a^Xa^-^-kgXa — xyjhy-^-a—bxk-^gxahy* 

a*+lAXj:X«— Af* — a* •^bk-^gb^gkKA^xxy — «* Xb — kxy^ 
Undeducctido ifUfneracorem unius fraftionis^ in denomxnatorem altefius> 
prodibit aequatio Ax^^J^Bx^y-^-Cx^y' ^D^^-^-Ey^^^-^Fx' ^Gx^y- 
-f- Hxy * -|- '^ ' H" ^ * H" ^^y + My * = ^^ c uj us co e fficicn tcs calculi 

opeindaganrpofrunt)& fpcciatim — — =:^ -j-^X^-^— ^—^ — ^Xt-4-^ 
\, . • ' •. • a*b^e b ^4 ; b A 

& F=:-^wA,K=^* A,ut cuivis Y^l.lcvttfcr 'pcrjlcir^entl mM^ crit. 

Cum igitut X Sc JK ad quatuor afccndanV Dimehuotlte in ea asquati^^e & 
non ad plurcs, Linca errc Ordinis quarci. 

Corol. L Curva habebit duo pundia duplicia altcrum iti C, alterum in 
S$ nam Gl yzno^ evancfcent omnes sequationis termini praster tres ini 
quibus non rcpcritur jf^. te fiet ' V 



*^-i ■' ■: 7' '."' " ^'— ^ . - :^! ' : .. .{ ■ ' 



a^ -^-kbxc — b — a — * — rW^X «?: -^^yL^ ^ax^ +^* ^' = Oy 
cujus radiccs funt o^ Oj a^ ^./ yndi&^curvasb^^ tranfibit per principiun» 
abfcifias quod eftin C, & bis quoquc trahfibit per S> cum CS=^. 

Coroh 11. Curva tranfic pcr C (Eig. f4.^ quando reda SR pcrvcnit ad 
Pofitionem SD j unde fi angulus SuE = SRQ., & fi fupcr CE dcfcri- 
batur ai^cus circuli cui infcriptus fic angulus CNL, atque is circulus bis 

occurrat 
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pfTOTru ivftc l^HAy curr< ;.habcbit Noimm in C cum ovali vel Crucem t 
•t 6 rcda AN eum clrculum comingat curva eric Cufpidata in C, Sc u 
AN pooatur to» exera circulum curva habdiit Pun^um coaju^tum ia 
C abrque Node^ ovali aut Cufpide. 

Corot. III. Sitnilitcr planc 6 angutufi CAG = CNL, & circulus fiiper 
GS defcriptus habcoi angnluin aequalem dato SRQ^iolcripcum bisoccur- 
lat redx DR, curva erit Nedata in S ^ d teSCaxa Cangat Circolus cuira 
eric Cufpfdata in S, at il cadat DR penitus extra circuium di&tun curva 
eric PunSata in S- 

Corel. IV. Hinc curvx hac Propoiicione deTcriptae io fex infigniores 
fyecies dilHneuuntur, qu£ in mferiores deinceps dividi polTuDt. i*. Efl: 
ctram qux mios habeot Nndes, altenun ia C, slteruni in S. z. Efl; ea- 
vtm quEc duas habenc Cufpidn ia iUUem puo&is. $. Eaniai qua: duo 
habenc Punaa conji^ta, alcerum in C, alterum ia S. 4. Elarum quz ha- 
bem unum Nodum & unicam Cufpidem. f. Earuni quic hid>cnc unicum 
Nodum & unicum PunBum conjugatum. 6. Eft carum qux unicam ha- 
ifaent Cufpidem 8c unicuro PunSam conjugatum. 

Cerel. V. Quod fi, cjcteris (Fii. f j.^ manentibus ut prius, curva non 
determinetur concurfu re£barum CN & SR, fed aliarum re&arum qus 
«um CN & SR dacos con^iUHMC aogulos ad pun&a C & S,. curva ta- 
men mn alia defcrtbctur quam qua: methodo bujus Prop. <kfenbi poceft, 
ut ex Lmmafe i . facile demonuratur. 

Cerei. VI. Cuiv». bujiuPri)^ ofto habere polTunt crura in&uta: od qaa- 
ttier ASytifpteKoSi cthir-vefo e«e aliter decernHnari aon pjo^M; qiram 
'«ODeurfDraftxciun HoearciKTOOrdinis quarct, iis determiaaatks ooa in~ 
ltior6biBiur. Sed & anguU SNL, SRQ. fimul conficianc duos re&os tres 
Aflyoiptoticurvarum^dccerDHnaripoflunt delcribendo HjpcrbolaiB defc&i- 
vam ad modum Lemmalii 1. dimittcndo fciL ex C (Fig.^^in RQ,lineam 
CX, iia uc angulus CXR fcmpcr ^palis fit dato CNL, dattt ponftBm 
ll. ducitur pcr re&am DRrj nam 11 a pun&o C ad bujus Hyperoolx oc- 
ieurlm:cum. ANducapcur refta:, ex crunt curvae Ailjiiiptottt pmfiidc. 




Prop. 
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Prop. XV. 

Si reBa SP 8f CP fimul comctdant cum CS, curva 
Prop. 14. defcrtptamn erit quarti fed tertii Ordi' 
nis, ^ punBa C ac S erunt fimplicia. 

COincidat CN cum CA, & NL cum AG (Fig. f f .j atque fimul 
coincidat SR cum SD & RQ^cum DG, dico Lineam tertiiOrdinisin 
co cafu methodo Pr^/. 14. delinearij nam ericBO : GO :: a : h 8c AO: 

GO :: f : ai DO : GO :: k : a^ adeoque ^ 4-L. — ^ 4- -_, 

b a GO GO 

AB ^ ^ , * BO , DO BD j ^ 1 / ^ 1 * 
= GO'^^^"^^+J = GD + GO = GO' ""^^F+7-'^+T 



• • 



AB : BD : : c — b : a — b — d^ 8c proinde a — b — ^X— +-^ = ^ — b 

h a 



/1 r 

-- -| — 'f unde termini aequationisPropofitione praecedente inveftigatse in 
b a 



^tA-v- 



q uibus y non repe ritur a^ -^-kh x c — b — a — b — d X ^* +/^ 
X-^"* — xax^ -^-a^x^ evanefcunt : Reliqui dividaniur per y^ & aequatio 
evadet dimenfionis unitate inferioris quam prius, adeoque curva erit Linea 
Ordinis tertii, cujus termini erunt ^', x^y^ xy^y y\ x^^ xy^ y^^ x^ y 
cum fuis coefficientibus 5 cum vero in ea aequatione reperiantur y &c x 
patet principium abfciflk quod eft in C eflc pundum fimplex j proinde 
C & S erunt punda duo fimplicia. 

Cifrol. L Producatur GD & fumatur angulus DSE= FDE & PCA = 
QAG ; fintque reftac PX & ET perpendiculares in reftam BG, & fu- 
matur CL ad SL ut ET x PG* ad PX xEGS eritque L punaum 
tertium praeter C & S ubi curva defcripta fecat reftam CS. Haec inno- 
tefcunt inveftigando concurfum redarum CN & SR cum quamproximc 
coincidunt cum CS. 

Corol. IL Ex Propofitione conftat fi reftas AN 8c DR in eodem 
pun6to fecant re6i:am CS & angulus CNL fupplementum fit anguli SRQ^ 
ad duos reftos defcribi Lineam tertii Ordinis ; nam ubi fimul coinci- 
dunt anguli CNL & SRQ^ cum CAG & SDG, & punftum A coin- 

H cidit 
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cidit cutn D, patet angulos CAG & SDG evadere fupplenieiita fibi mu- 

tuo ad duos rcckos. 

0«/. m Si w&^\ iMh & £&<^ r^f tf • ) ^^ fumpti cowfiriwt 
duos re&os, & CBQ^^CNHi, Linea dcfcribetur tertii Ordinisi quip- 
pe cum N pervcnerit ad A abibit Q^ in infinitum, cum CNL = CBQ^, 
fed SRQ^=SBQ^, adeoque SR fimul ^wncidct cum SD, unde pcr 
Prop, Linea defcribetur tertii Ordinis. 

Corol IV. Unde C angpU CNL& SRQ^ilnt rc&i atque vd coeaat 
punda A & D ut in Corolari$ z v^l refta ©Q^ pcrpendicubris iit m 
C$ fecimdum Carol, 5. linea ^efcripta ^it tmii Or^mis. . 

CoroLN . Sit imprinais BQ. (Fi^. ^j.) perpeQd.iQuJaris inCiB &:8equa- 
tio curva: erit hujufmodi iifdcm rctcntis fymbolis 

■ ^ g g ^^ 

undp fi teftae AN & DjBL Cnt quoc^uc pcrpendicularcs in CSf & pro- 
inde parallel^ reftg BQ^ aequatio crit huju s formae 



fupiatur .CF *d 8F uc CA ad ^ fcu CF ad CS ut C A ad C A+SD i 8c fi 
ptincipiura abicifTaB ^saatw in F sequatio curvae erit formac Neutoniana^ 

T^-iaanxagrtx suxi.1 1 l u ' ■ n ' i ' i ' . m fTrfaaaMpaBeE X '' »» ' ' ' '"'''' «^ 




— y— x^^-^^-^-^^xT Xa-^a^c^^o, Sit y:=;:ooc aBqu^ionis 
^-f^* d^c 

Radices erunt -7-^ — , —^ .— , — -7-7— 5 quod albfquc 

d-^c d-rljrc a^d-^c d-^c * 

prolixo quovis calculo cuivis manifeftum erit, qui harum fummatn cum 
axjuationis tcrmini fecundi co^fficiente, & produftum ex carum moki- 
plieatione refultantem cum ipfo termino ultimo contulcrit, poftquam om^ 
nes termjni per eoefiicientcm termini primi dividuntur. Cum vero tm 
radices (int omnes inasquales & figura diamctfum habcat ob dcfefirum 
tcrmini y patet Lineam nullum habcre punSrum duplex. 

Ejufdem aequationis tres radices (Fig, fS.j fic facile geometrice deter- 
minantur. In reda CS fumatur imprimis pun^um F ita ut CF : SF : : 
CA : SD. Dein fumatur pun&um L ita ut CL : SL : : DB : AB y 
erunt redac FC^ FS, FL trcs radices aequationis & C, 8, L tria dcfig- 

naD£ 



iteit* foaSk* ubr <?tim occumt rdftac CiS. Pan&rtn vero F quod priii- 
cipium cft abfciflas concurrus cft reflfia^CS CUta Aflymptoto curv* ci per- 
pendicuikri. 

Corol. VI. Hlnc fi ACfit ntinor qaa m £)G cirit a — d — c qiiantitrfs 

affirtBfativai adwquc terminus ^ "r* ~ ^ x^ crit affiniiatiVds j cUmque]? 

flt pun€b«i intef O & S- adebque figna^ r^dicotn FC & FS fint divcrfa^ 
patet Lineam ih Hoc cafti dcfcribi tercii Ofdinis fprciel vel lo vcl ii, &' 
proinde fimu-am conftare ex dUabm Hypcrbolis^ iil* oppofitis angulis* 
duarum Auymptoto^n oofitis, & conchoidali intcrmedia ad Afiymptoton 
perpcndicuUiriteP infittentcM rcft» GS iri punfto F5 quoties rdiquafc 
duac Aflymptoti concurrunt ad eafdem partes punfti F ad quas eff L- 
oorvvr.cnt Jpetieit rc^;- eritqueitiv qttotSe^ cottttittUttt ad diverfas^. Afl^^ittp- 
toti curvarunp hwP^. diferiptanim' (quOtieifCNL &' SRQ: cbnflciUtic* 
fimul duos re&os), dcterminanruf fF/|;;f^/ope Hysperbote'drfe6Hva& de-* 
fcriptas fecundum Lemma Zy faciendo ut re&us angulus SRQ^ angulari 
faojpunftt) Rf percurrat rcftam datattt Dlt, & c5rG dettiitttetfdb ije!-- 
pendicularem. CH. Quippc fi ^ pundo C ad punda ubi Hyperbola 
h88Cy qUMi^HtpcrpetUo tangity oGCUrrit reSnd AN duoanuir iine^ rc3^ 
cac crunt parallcbc Aflymptotis curvarum hac Prop. defcriptarum. Sed 
tx: Lenmmte z<^ vnMifoaam: efl?:Hj^t4iblMfl ad^ Aflytttptbtbr detbrmfrtifih'- 
dissaflTuoiptom tranfirc per D'*&Q atque unicatt ejus^AVjynftptotbfi tan* 
tum: diflarc i. C quantum D^ab S^ unde iti Voc cafu ubi D eff irtter 
G.8a S patott Hyficrbolam ovalcm habere per G & D' t^atricuittctof, qua? 
UsJ oeciirrot rc&m ANs cum^ GA^nrinor flt CD ^ adeoque cufva tia'- 
bebit duas AflympcoiosJ pi^itft e^vh- qttser jfel^efldicularis' eft reflrae C^" 
in Fy qtuBrfbniatur cum rcftft AN* oocurrit Hypcfbolsc ad difl:kntf{lni in- 
finicam^ Inmrimis igitur oftmdimus tum' csL cUrvac a^qtiatibne tUol e^ 
lieejmata 2 . 00 G^A S. Pn>p,: 1 4; curvam KaBere trcS AflJ^mptotos^ qub-' 
tier IJ eflu inter C & S^atque^ A intfer C & D. 

Corol VIL Sit nunc CA (Pig. 60.) major quarn CD mancnte punfto 
B; &'rf-pr fflajorcrirquafltitas qoato^, «-proindd a — d'—>c crit quan- 

ritas ncgtttiv«ii- adeoque" teMttmus -il^LpI^ at^ ttegatl^^us 5 cUnftqtie radi- 

ces CF&.SF flnt adhuc figni diverfi, & curva diatnWrtim hibttt, pa-^ 
tct Lineam tertii Ordinis dcfcribi fpeciei qmdragefinke^ ^ flgufknf* cbn-ir 
ftarc cx Conchoidali ad'AflymptbtoB FH',^ OvaK trafefeuriiie^vfei- pe* 
puafta C & L vel per S & L. Hasc: d» Lemm^ii z^ qf^U^ facih; 
conftant cum^ Hyperbobi defaftiva ad AfliymptbtbS' d^ti&f^ih^ndas af^ 
fumpta trnftat _per C & D) cjuique AO^a^mt^ flt- KG^nbriiiali^ itt 
GK, £t<SKss: S6.- Nam in hoc cafti^cum GA fit m^jbr GD, rt&a. AN 
HyperbplaBT. dod^ poieib oocurrcic nifi.ad diftantiam^ iDfitaUiui^y adcoque 

H z curva 
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P R ap. XVIL 

Mmeataur ut itfr Frop; 14. (Fig. ^4.) auguJi' dauCiXL 
^ SRQ_j fed nunc concurfus crurum CN ^ SR du- 
caUdf* pm pe^atf»> mfimtam WP,, dico cruruw NL> ^ 
QR concurfum P defcripturum Lineam quarti Or- 
dinis, 

Slnt roStea NtJi PM, RX, TK pcrpcndiculatrs in CSj fit qaoqar 
angolw NO€ ssrCNiv, &:SHR.=SRQ:,. fit C^ nonnaiis ez: G in 
NO & SI normtlis in RH", fitCS>=^<i, CB =*, CA = f, SD.=:<^ 
PM = j', CM=*. AU : NU :: » : e-y BK : KT :: * : -&i DX 
: ])^ : : <i( : ^} fitq^curspriu&finiu anguli SRQ^ ad qusooiiauai-at a 
suly^,,2c:fiau$ anguliCNL ad:cofinum uc<»ad/; 
£ns pofilis cum triangula C^N. & NP^ atque triangola COfSc NgF 

fint fimilia, eritCO : NF :: N* : Pe. Sed CO =CU ^&^ & 

a 

fCU 

NF = NU + < Undc fi dicatur ordinata NU = z erit 

' a 

t az fz \ fc \ f az. , e'+a* 



t^mm^m^mm 



: : GK : TK. Uhde G m=:«^*erir2r= ^:^ , &woiiidc 



z=:b*ce^b^ax — b^c^e^b^ a^b^ffe^h^yi 

Similker CK confiderattaiic re^iD DR^ & ao^liSRQ^ alius invtfti- 
gari poteft valor re&s&^KT' (= u} qa0& ^ buc facilt dedact^ poteft -(Uh* 
iHtuendd leeo^, /i c^ Xy b \yvEi3fo\ibp g^ k^ d^ ^^ — ^ a.-^ com^eadem 
plane ratione inveftigandus fit valor KT ac pritis^mfi quod pro^ reftis^ 
AN, CM, CB &^ngulo CNL & nunc fubftitucndae fint DR, SM, SB 

& angu- 
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4c<MjgrfBBSRQL> Sit m OMc ffi cfe ii s termini «^ iti prhm «qimtkitie) Bt^ 
eoefficiefis iiennifii « in eadem, fc B in iis cotfficfentilms Iocot, /, r, ir, 
* (cribantur^, ^, dj a—^x^ a—^b prodibunt dug cocfficicntcs l eim hi» ^ 
rum u\ uin fccunda aEtjuatione; quas dicantur n & f s proinde fi di- 

a e V a 



kdy _ l 



+ a—h* X — = -rn" ^^ valorcs redae CTIiis aequationibus exprimi 

o 



poteant quarum coefficicntcs ex di&is colligi pofTunt ^. 



9U:^4 



Ex fccunda ptiet u^ = £? & ex prima «* ±t:^. ■ ^*, undc ^JL 

^ n ^ m b 

= """^ 8cir =: — TZ — . In flQquationum prima fcribe loco n fcuHc 
m pn — ffvi ^ '^ 

tJHS V^ofem &frodibit f'*r^»''--^r nlm^-Yl'^ '-Vp^^^y^P^ ^^ 

pn^—qm 

uiide yeducendo prodit r'»* — ir»/w-j- /*«i* -^p^ni -^pjmi -{-pqnr 

Cum vcro in tcrminorum r, ir, /» 1^9 ^ f valoribus quantitates ^ & ^ 
ad unam tantum afccndant dimenfionem, & in terminis asquationis r^n^ 
~ zrif /2» 4" ' * ® * ~^ * ^' ^"^?^' •!" PV^^ ^q^mr — o quat uor fint Fa&o* 
res, patet fi fubftituantur loco r, nj I9 fn^ pj q eoruin valorcs acquatio- 
nem prodituram in qua x Sc y erunt quatuor dimenfionum ^ & proinde 
Hneam dcfcribi quarti Ordinis. 

CoroL l. Curva tranfibit neque per punSiim C neque per S } quippe 
pundum curvas femper verfatur in rc&^ NL, quse nunquam potell; trat> 
firc pcr Cy cum rcaae NL & NC in unico tantum punfto N poffint 
fibi mutuo occurrere, & eodem argumento conftat curvam non po^ 
tranfire pcr S. 

Corol. IL Super re&a CS (Fig. 6f.) deicribatur circulus, habens an« 
gukim infcriptum asqualcm fummas datorum CNL & SRQ^, occurrens 
rease BT in pundis duobus H & K. Ducantur CH, CK & rc&x 
HO & KO ita ut anguli OHC, OKC acqualcs fint dato CNL 1 akq«e 
re&as HO & KO erunt parallelac duabus curvas Aflymptotis. Curva ve^ 
ra alias duas Aflymptotos poteft babere quarum poutio fic determinattir } 
fit Ca parallcla ipfi AN occurrens redse BT in A 1 jungatur Sa ocGur- 
rens redas DR tn R ^ atque fit SRZ aequalis dato SRQ^ in Fig. 64. 
Sc reda RZ oftendet plagam aliorum crurum infinitorum, & fimi- 
Uter quArtae Afiymptoti diredio inveniri poteft, Curvae vero hx fem- 

pcr 
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pcr habent quatuor crura . infinita, adeoquc eae quarti Ordinis, qux 
nuUa habent crura infinita fed in fe redcunt, bac ratione dcfcribi non 
pofTunt. 



p R o p. xviir. 

Si in Prop. pracedente fint AN, BT, DR paralleU^ 

Linea defcripta erit tertii Ordinis, 



Q^ 



CU 



Uippe in hoc cafu mancntibus iifdem fymbolis crit ^ = -r ^tquc 
idcolMil' ,a^a^&c. =icx—c^ +/2., &il±lLx^»«»+&c: 



adeoque w & » evadunt quantitates invariatacj fed r*»* — xnlm-^-l^m^ 
— p^nl-^- pqml-^pqnr — q^mr = Oy adeoquc cum m &c n fint quantitates 
datse, fi loco />, q^ /, r carum valorcs fubftituantur patet in asquationc reful- 
tante ;c & ;^ ad tres tantum dimenfioncs afccndere, adeoquc Lincam dc- 
fcribi Ordinis tertii. 

CoroL I. Ex conftruftionc Prop. 17. patet univcrfalitcr fi reStx AN, 
BT, DR concurrant in uno quovis puncto curvam per id pun£tum tran- 
fituram. Cum igitur in cafu hujusProp. hx reSae concurrant ad diftan- 
tiam infinitam patet curvas Affymptoton aliquam rcftis his parallclam 
cflcj reliquae duas opecirculi determinantur ut mCoroL z. Prop. prascc- 
dentis. 

Corol. II. Cum harum curvarum Aflymptoti adeo facilc detcrmincntur, 
cae ad Neutonianas minori labore reduci poterint inveftigando asquatio- 
nem curva? ad aliauam Aflymptotonut exterminetur terminusj'*, oc dcin 
ad modum Prop. 8. exterminando terminum x^y. Quod fi anguli CNL 
& SRQ^ conficiant duos reftos curvas erunt Hyperbolo-Parabolicae duo 
habcntes crura infinita Parabolica, & duo Hyperbolica ad Afliymptoton 
quae cum CS angulum conftituit sequalem ipfi CNL & re£ia; CS oc- 
currit in pun6to O ita pofito uc AO ; AD : : SB : CS. 

Corol III. 
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Corol. III. Sint c. g. anguU (Ftg. 6j.) CNL, SRQ^ «fti & Li- 
neae AN, BT, DR om nes perpendic ulares in CS, eritque fi DR=r, 

NA =«, r»—.rjr = </x tf —</ — *, & «* — zy = cx — c*, fcd 

r :*::»; BT = ~ & i/ : r ::<»—*: BT = ll^, undc 

c d 

r = ; - atque adeo cnt z* —zy = fx— r » & — -J~ x 2* 

dir , . , ' ■ d'b* 

^ z = tfX«— »— * quarc cum m= i, »±= 



jp= — ^, j =:—==? — ^r = cx — c\r=zd%a — d — xi Prodibit 

loco rymbolorum m^ n^ Pj f, r, I^ fubilituendo eorum valores acquatio 
hujus formas Ay^x ^By* = Cx* -^Dx-^E cujus cocfficientcs iimplict 
calculo (ed prolixo funt invcftiganda? i dividantur omncs tcrmini per A 

coefficientem termioi^^^i^s atque fi CF fumatur acqualis •-- coefficicnti 

terminij»% &F(it principium abfciflas, azquatio prodibit formx Neufo* 
nianay^x:=zbx^ -^-cx -^-dj ubi cum dcfit tcrminus .v' patct figuram 
efie H]rpcrb(^-Parabolicam> & diamctrum habcre CS quoniam decftccr- 
minus y. 

CoroU V. Sint anguli CNL, SR(i ut prius rcfti, (Fig.6S.) fcd nunc fint 
Lincae omncs AN,BT, DR parallclas reaae CS ; Ctquc CA = r, CB=*, 
CD=zJj C\J=Zj &SX = r, & patcbit cflc;2* — xz:=:zcy^c*j & 

r* ^a-^ y^r =idy — d^ ^tquc dac — 6dz = hrj undc crit ^* - 



tac 



I a — xxc y — rfx^* a*c* , ac^ xa — x , 

+ -7-^ ^""--d -^ + — ^5.— ,undccum«i=«=i 

&^ = — AT^f = ji ^rzizcxy^c & lz=y — dxd 



J| --.^ fi fubftituantur loco /, f, r, l^ hi carum valorcs 

prodibit aequatio ubi decrunt tcrmini j^', x^y^ xy^ quae proinde ad ca- 
fum }. D. Neutoni ^cduci poteft y* =ax^ ^bx^ -^-cx^^d. Curvam 
hoc Coroh defcriptam Parabolam efleex Corol. z. quoq^uc conftat> nam 
ibi AO : SB : : AD : CS, adcoque cum punda A & D in infinitum abe« 
ant, patet O quoque in infinitum abire, adeoque curvam reddi pure Pa« 
rabolicam. Harum asquationcs carumquc radicum inveftigatio adco pro- 
Uxum poftiilant calcuiumtit hic commode dcfcribi non pofiint, Qui 

I hilce 



58r Defcriptid Limarum 

\i\Ctt dele&uitur modum caculi cx didis fimle percttrient, & majorc cum 
voluptate calculum ipfi repetere potensnt quam nouniit] perlegerent. 

Cifrol. VI. Si /) & y evjidunt quoque invariatas curvt crit tedio Coni- 
ca, nam cum m ia n fint invariatas foli quatuor ultimi termini a^quationis 
r*n^ -^trnhn^l^m^ -^p^nl^pqml-^^ pjnrm^f^mr^o^ ■ > 

eam reddunt trium dimendonum, in quibus reperitdr vel p vel f, unde (i 
/> & f (int. invariati & loco m^ n^ p^ f, /, r fubilituaniur earum Valores 
acquatio rerulisms crit ad fedionem Conicam. 

Corol. VII. Similiter demonftrari potell, quod fi in conftruftionc Pr^/. 
17. coincidat reda AN cutn DR & anguli CNL, SRQ fint redi^ Li- 
neam defcribi tertii Ordmis. 

i 

I ■ 

Prop. XIX. 

Caterh maHentthm itt tn Prop. 14. concurjui cturum 
JCN ^SR (Fig, tSp.) ducatur fer reBam 'tnfimtnm 
)^Tj <s$f <? angutt GNL funBum anguiare N dejfcrtp- 
turum Lineam quarti Ordinis. 

. • • • 

SIT^NM iK>rmaHs in CS teqwlis j, CMsc x, CAiii^ CB=3:*j 
SD = i, &c. & imprimis qiiseratur valor reftae QP dicendo (fi 
<^3=-2) ut ux^fy ; ^y-^-fx: : 4^ ^ez : tc -j-^z -*-^x. . Unde 

2!^^+fll-±jfefl><if. Porro CM : NM : : CUTlJT & 

proinde erit TU = ~i^-^ & SU ^ fE^^iif JIll^^', fcd SU : TU 

hx -^ ny hx-^ag- " ■• ■ — 

:: SK : RK, unde ({iRK = z) crit a — bxhx — a^y: bby :: gd-i-az 

: gz & proindc RK =: ^^ I *. Scd 

iXa — b xbx — «'?«_ baby ■ 

SK-^5iv . .RK +-2*SL : . RK— QP : PK» Wjdfc 






a — h xadxh ^a^dy -U Skibfy : adhby J^a—^h xdfhx ~ a^dfy 



»■.»■ t. «*.ii. 



^ 13?^^^^ ^j* — aex^ — fy^axxe 



: tf— ^— rf — =i— c= ^- > - — —•— 5=^ ^ ■ ^ .., Proindc 

^Z+^* X^+^ — /X^;^ « — bxgbx — ahhy 

ducendo media & excrema in fe mutuo prodibit aequatio, cujus termini 
crunt*^, xy^ x^y^^ xy^y y^^j x^y «jr*, x*yj y^ cum coefficientibus fais ^ 
unde patet Lineam dle quarti Ordinis. 

Car$l. I* Evanefcente j' asquatio erit hujui formas Ax^ ^Bx^ iszp^ 

cujus radices quatuor funt o^ o^ o^ ~ — . Unde curva ter tranfibic per 

pun&um C, adeoque curvac hac Prof. dcfcriptae habcnt punftum tri- 
plcx in C. ^ 

Corol II. Rcvolvatur circa Po!um C angulus datus TCQ = LNTj dc 
cttimm CT ac SR concurfus ducator pcr rcflram BT, & cruhim RH 
ac CO concutftrs dcffcribct Lincam tertii Ordinis quse occurrcrc poteft 
datx AQ^ in tribus punftis, 8c proindc tcr N coincidet cum C i crit- 
que C ponftum curvac tripkx, & in co crit Nodus trium curras 
arcuum 'fc mutuo (ccantium. Si vcro AN diftnra curvam contingat cur- 
va crit cufpidata in C, & Craul praetcr duos arcus qui culpidem' Formant 
tcrtiny pcr idem punftum tranfibit j quod fi AN in uno felo pun^o 
cKft2& curvac tcrrii Otdinis occurrat, curva fcmcl tranfibrt fimpliciter pcr 
C, & prsetcrca ibi habebit punftum conjugatum. Univafaliiicr re&ie 
qtwecunqtie ex C cduftx in unico punfto practcr C curvaj occurrtmt. 

CoToi.lll. Quod fi anguli dati TCO, TRH fint ejus magnitudinis 
xtt dtrai movcntur (ccundum Corol z. fimul coincidant CO & RQ^ cum 
CR, curva dcfcripta hac Prop. crit Linca tcrtii Ordinis, 6cCpun<%um 
Cjtis duplcx. 

Scbol. Ex his Prop. intelligi poteft quara vafia curvarum multkudo 
ad quartum hunc Linearum Ordinera pcrtineats Lineae Prop. 14. de- 
fcriptae duo habent punfta duplicia, eae Prop. ip. raethodo dcfcriptas 
unicum habent punftum triplex, alias quoque poftea delineandas tria 
faabent pun&a duplicia, alia: unicura pun&um duplex, atque alia? deni- 
qiie milla lufi punfta fimplicia \ Punlia vero haec pofiuru; cfie Nodata, 
Cuipidaliay Conjugata, vcl nonnur>quam paititn Cufpidata paitim No- 
dtta. Harum etium curvarum alias funt pure Hypcrbolicx &crurah9bcQC 
ofto, quatuor vel duo tantum pure Hyperbolica ^ alias funt Hyperbolo- 
Parabolicas & duo habent crura Parabolica cura quacuor Hypaixolicis^ 
ahas (unt pure Parabolicae Sc faabenc quacuor vel duo xu^ra fmx Parabo- 
iicai & denique aliae in fe redeunt & in infinitura nequaquam abeunt. 
Sed novaquoque ex diametrorura numero tc crurura poiiuone oriuntur 
xurvarum hujus Ordinis difcrimina. Proinde enumeratio Lincarum 
quarti Ordinis pra?clara& NeutoniaM Linearum Ordinis tertii fimilis abf- 
que immenfo calculo nequit obtineri. Sed his faeculis quibus felicifnmo 

I z Virorum 



^o Defcriptio Linearum 

Virorum doftorutn ftudio Artes ac Difciplinae otnnes eIe|;antiorcs, & 
prxfertim Geometria, ad perfedionem fummam properare viilentur, fpe* 
rare licet Lineas quarti Ordinis non tam diu latere poflc extra definitos 
Geometriac limites quam prius latuerunt eas ordinis proxime inferioris 
non ita pridem ab ipio Geometrarum Principe in lucem proditac. 

Dixi Lineas quarti Ordinis tria pofle faabere punda duplicia^ ea vero 
nequeunt cfle in eadem re&a Linea, alias ea re6ba Lineam quarti Ordinis 
fecaret in fex pun&is, quod abfurdum efl.. Linea quarti Ordinis non 
poteft habere punda quinque duplicia ^ quippe (i haberet quinque dupli- 
cia Linea fecundi Ordinis feu feftio Conica per ea tranfiret, ut ex Prop.^. 
manifeftum eft> & proinde concurfus fedionis Conicas cum Linea quarti 
Ordinis eflcnt deccm j fed non poflunt cflc plurcs o6to cx natura Linca* 
rum. £t Linea quidcm quarti Ordinis ncquit pun&a duplicia ha- 
bcre plura tribus \ quippe (I quatuor punfta Lineas quarti Ordinis du- 
plicia cflient fc&io Conica pcr ea quatuor du&a Lincam quarti Ordinis 
fccaret in oSto pun&is, cum pundum quodvis duplex pro duobus flmpli- 
cibus haberi poflit. Sed fcdio Conica pcr quinquc quasvis punda de- 
fcribi potcft % fumatur igitur pun&um quodvis flmplex dias Lmeas 
quarti Ordinis, & fe&io Conica duci poflct pcr quatuor ejus pun&a du- 
plicia& id quintum fimplcx^ adcoquc (e&io Conica inea hyp. fecarepoflec 
jLincam quarti Ordinis in novcm pundis: fed id abfurdum eft^ proinde 
Lineac quarti Ordinis punfta quatuor ncqucunt efle duplicia. 

Oftcndimus Prop. praccedentibus qua rationc Lincas quarti Orninis 
duci poflunt, quas duo pun&a habent duplicia vel unicum punftum tri- 
plex \ methodos flmilcs quibus eae defcribuntur quarum punda tria fuoi: 
duplicia, unicum duplex vcl omnia funt fimplicia poftea cxplicabimus i 
eaiquc tanquam Corolaria Prop. univcrfalium Se^onis fcquentis brevitar 
tis gratia demonftrabimus. 



CoROL. Generale^ 



*-r 



Eh Propojttionibus 14, 17 (5? ip. univerfaliter colligi poteft^ fi m piano 
ientur tres reSa (Fig.6s>.) AE, BF, DG fcf dentur anguli CHLj SRH^ 
^. punaa duo C^ S per qua crura CN 6? SR femper tranfeunt^ crni- 
currant vero crura CN £5? SR /» T, 6? crura l^L ac RH in Qj 
C5? quadrilateri NQRT tria quavis punSa per datas reSas AE, BF> 
DG ducantury punSum quartum defcripturum Uneam quarti Ordinis. 



. t^ 



Sectio 
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S E C T I O IV. 

Uy^ generaUa demonflraniurTheoremata de defcrtpttone 
Linearum Ordinis cujufcunquey Re&arum ^ Angulo-- 
rum datorum ope. 

POft^am r^cialiori Linearutn curvarum trium primorum generuih 
confiderationi praccedencibu^ feftionibus immoratt rumus, non opus 
eft linearum altiorum ordinum examen adeo particulare inftituere % ese 
reneraliter funt tradandas & theoria noftra Propoiitiontbus aliquot in* 
inite univerTalibus hac Sedione perficienda. 

Lf^MMA III. 

Dentur fofitiontjeaa (Fig. 70.) AN, DR, GL, &c. anguli SNR, 
NRL, RLT, &c. 6? punSum S$ ducantur NU, LZ normales in CS 
(^ Tof paraUela reSta pfitione data CS, occurrens ipfi LZ in m, dico fi 
^quantitates qu^evis x & y ^d unam tantum dimenfionem ajcendant in valore 
perpendicularis NU, rationem re^arum T« G? L« exprimi pojfe quantitdii^ 
bus in quibus i^ademx.^ y eruntumHi dimenfionis. . , ^ j ^ , . ; 



Ex punftis N, R, L, &c. demittantur reSras perpendiculares in CS 
ut NU, RH, LZ & ducatur reda R^ parallela ip(i CS occurrens nor» 
maliNUin ^, &LZ in o^ fit CS = tf, SG=^, SD = /), SA=:i&, finus 
anguli SNR ad cofinum uc a ad /, finus angvili NRL ad cofinujo ut^ a 
ad k^^ finus anguli RLT ad cofinum ut ^ ad 1», & AU : NU : : a : e. 

His poficis cum ex hyp. x 6c y ad'Unam afcendant dimeniiotiem ' ln 
valore ordinatse NU, patet fi «, ^, r, ^, /, fint quantiutes datab ordt^ 

natam exprimi pofle hac generali sgquatione NU = ^^^^^j ^ / Sid 

eftSU = i&+^, Mn^- sV- ^^f+^' X^^fbd^axy+bfer^-ab 
___ ^' ___ ecx-^-edy^ef = • ^ ' - 

Sit bcf + a^ X a^ -^ fbd+ax ay+hfe a-^-a^^b ^fex ax^J^±:}^ 
;& aexax^y^b + bcf^a' xf^+fbdr^a xfy +bf^e -^-a^f-u. 



62 . '.\ Di^riptia^iMeaftm >-i> 

Et quoniam SU— -^NU : NU -\-L SU : : N* : R* per ea qux facpc 

prius demonftrata funt, & fpcciatim in principio demonftrattonis Prop. f. 
crit N^ : R^ : : i : u^ & fimili argumento oftendi poteft eflc 

E4dc» nitionc Bj^ 4-^2iif : Lo J^^Ed : : L« : T« : bqdc L^ : T« : : 



^^* + *« X^ 4"^X^« +*^ : axau-^-ki-^-mxai-^ku, ,Sed in va- 
loribus fymbolorum i & « quantitates j^ & j' ad unam tantum afccndunt 
dimenfionem, & a^ k^ w, fuiit quantitatcs datse, & proinde ratio L« ad 
Tfi^^cifpciqiitur quantit^tibys ia <|uibM|9 Yi ^> ad unam folam aiccAdunt di- 
<npnS(?jMm, .,Et 6.!T fic fer^par in rp^a IT & aogulus LTXdctur, fic & 
Sf paraUcJa CS. ac Tr paraUela NU, fimilitcr dcmqnftrari pofict ratio- 
nem Tr ad Xr cxprimi pofic quantitatibus. in quibus x Sc y alceodunt 
ad unatn tantum dimenfionem. . 

M 

llfeMMA' IV. 

'^. Simmerui reSidrtfk iLAarum ' (Fig. '^o.) AN, DR,- LG, 8cc. dicafur 
(n) 6? ifi valare NV ordinata ad.prtmam r^flam juantitates^iie^ois %^ y 
ad unum afcendant iimenftonemj e£ ippe quantitates in vaJore ordinat^ LZ 
uduitimam reSlam OL truht^di^enfton^ (n)- ! 

- • * . 

lifdem fymbolis maneAtibbS"^c iH-pfidff "!>«««»/?, fit prg t erea 't)H : 
HH .:: a.: 7, & GZ : .LZ :: <» : », dicatur I^Z;?:», &RH=:r, e- 

>'','■»■?'•.■•.'■?■■'-•■ ♦. .•.• •■" 

rit^c SZ=:| ^- f?, SH:=s.^ 4^^, 8c,L» =z-^r, Ro ss SZ — SH 

^g u-i» J|.'^ •4'^'i fe*ip*r fiW*w«'9* t»M^ho ad R*«xprkBi potcft 

^atiMtifiihuiiiin quibosot &i:y(um umps ta&(unvdiBacofiotM% atqu^ fi 
^fcr+i/tsb/ & 4r+i»3P i^ crit L^ : R o i: f : J, unde: z^r:g^f 

M az ar . • j «/^X£ — P — anrt-Ulnrs 
4^ ^ ^zL : : / : jp^ ^adeoquic ;? =£: — iia.— £ L j quantita- 

~n"-,'i:- _:_ _ Ins-^alt ^^ 

tes -f9) j^ % j^: pHf^bt iHVorisibHcs iSc is val^^ /9 s iplas at 

& j^ unlusTuht iJimeftJiai^ quaiititatcs* ^ «! > iq valore ordinatae 

L^ f=?r!5)xr]qrnt,dimc^ ^oi^ate.,,aluprirT^ \n v^lorc iHtHjiat« 
ft,H(ii:V^ i & eo.dem argu^aisatp c^ ^, ^-afceoderc in va- 

Ibrc ordmatae UH ad dimehfioiiem miitate altiorem quam cft carum 
dimenfio in valore ordinatae NU j proindc cura in valorc ipfius NU 

fint 



finc M^ y unius dimenfionis cx hypbtbefi^ erunt diiQriun dimefifiooum in 
valore ordinatac RH, atque trium tn valord ordinatas: LZ ad tertiam ro^ 
&am GL ^ proinde fi augeatur numerus re&arum alcendct dimendo 
quantttatum x^ y in valore ordinatae ad ukimam re&am &: fi numem 
rcftarum fit (n) quantitates x^ y crunt dimcnfiorium (n) in valore ordi- 
natac-iKi^^tiltimam rc£tam. 

Gprdr ptto. basc Lemnfata obtttient) Iteet ^U fit ordinata ikl Lfnieaiii 
qUamvis Curvam fi NU— ^^, & SU=x. 



■•♦ 



^ Prop. kx. 

Cteterh jfMnentihus nt m Lemmate pracedentty detur aliud 
' ^ fufiBum C, ex qm m LT demittatur femper CP 
anguJuf^ , CPL datum^ cqnfiituens ^ m^antur punBa 
iN^ :Ry Ly &"€. per reBjas fitas AN^rDR^i: GL, f&^ 
punBum P interea defcrtbei Lineam Ordinis »+ 1, fe 
■ff\ dendteit ^numerum datarutp re^^arum. 

X.punfta .P^ /jafdatam Te6bam,CS deinJtijatur.t>erpeQdtailirts».PM 
( jocdiittta, ciU-s^ defi:i;ipta&' adtaxfim C89. eXi eodcm^ pUnfibo duci^ur 
adiktajnaCCS.TQfibiLPT fcoikli^ul^s ymg«lum' FTC asqualem diit6 CPL5 
fit GE ^pcnpcndicilins. cx Cin PT Qccufrens ordinatas PM in F^ iitqiie 
Pa paratlela axi CS occurrens vc&^ LZ iin *;, dicatur PMz^zy^ CMs?;r, 
CS =1«^ LZ = 2r, & PM : TM :: a : r. 

His pofitis anguUPTB, TPw tSc CPL enim ^equale^, &: proinde CPE 
::t: LPw^ adeoquc : fitmilia erunt triai^ula CPE^ L»B ob angulos; .mAos 
CEP^ P^Ls proindc crit GE : PE :: Lnr: ; P«, fcdCE : CT.5:jPfc 
: PF, unde CT : PF : : L« : P« , adeoque cum fit ex byftoiAwSi 

refta MTrr ^, MF = — , L« =z— ;; & Pto =:SM— SZ =^4»^ — £^ f^ 

crit ^-1-^ : y— -^ : : 2; — j^ : : <i4-Ar--.|; ~. f5, unde p^o*t I- ^ 

^ a n ^ 







■^ ^ ^+ *~i X atw -^ iffy -{-OHji' -^tnxy 

Pdrro j>c r Lemm a j. erit L« : Pw :: « x ^/ + ^t/^ + » X <»« -^ki ': 
;0 X«*j+^i' + ^ X ^i + *» 5 fcd pcr idem Z^;»»^ fi NU =: r erit 

i=b 
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ae e a ae 



«^+i2^+Sr+^ + *4 +»K-+^+/»+lH-^ 



:^X^+i^+/H-tt+^--^+«>C4M^^ 



^ € ' ^ ' e . a 



ex qua analogia deduci poteft ▼alor ordinatx NU (= r) in quo x 6c j 
enint unius tantum dimenfionis i proinde per Lemma 4. quantitates x^ y 
in vaiore ordinacas LZ erunt dimeniionuai (n) adeocpie valor ipfius LZ 



erit hujus forma: LZ = 



^ ' -^ Sed;r &jrin 



prius reperto valore ordinatae LZ erant duarum dimenfionum, & proin- 
dc fi duo valores a^uentur, & deoominator unius ducatur tn nomcrato- 
rcm alterius prodioit asquatio dimenfionum » + 2. hujus formae , 
anxes^ y* — tne:^'^^ y + ane^-^^ &c. = Atf *x" + ' &c^ Ubi termini 

notatitur taiitum altiflimi cum ii ad ordinem curvse deterroinandum fuffi- 
idant. ' Gum ijg;itur in arquatione bac x & jr ad dimenfioncm afcendant 
ff-f"^) patct Lineam defcribi Ordinis »-f-z. 

Coroh r. Si cx pun&o dato C in re&am RL demittatur femper CI 
conftituens angulum CIR asqualem dato RLP, pimdum I erit in Linea 
ordinis n-^- 1 (cu m negligatur in hac defcriptione ultima reda GL) quas 
occurret te&x GL in punftis n-^- 1 ^ horum duo fint a, a^ & in dcfcrip- 
cione hujus Pr4>p. cum L pervenerit ad a vcl x, rcda LP tFaofibit per ^, 
cum CI ' (qua^ nunc evadit C^) fit ex Hypothefi femper paralhda re&aQ 
LP$ proinde coincidct P cum C, & curva tranfibit per punftum C^ 
atque ubi L pervenerit ad aliud quodvis pundhim xtStx GL in qoo oc- 
currit diftas curvas ordinis »-]-* 1 9 curva tranfibtt per punSum C \ 
unde manifeftum eft arcus curvac nAf-i tranfire per idem pun&umC, i^od 
prokide erit pun&um curvae tnultiplex} atque idem numerus cnu expri- 
mst ordinem curvas, fi unitate minuatur exprimet genus punm Q fea 
quot arcus in eo concummt. 

Corol. II. Curvac Propofitione defcriptas Cufpidat^ (lint quoties rc&a 
GL di&am curvam ordinis »-]-i contingit, & tot poteft habere Cufpi* 

des quot iiuit unitates in numero ~ s quod fi DR curvam hic condn- 

z 

gat illic fecer, curva erit fimul Nodata & Cufpidata in punfto C. 

Corol. III. Si demitraturex C in SN rcda CP ad datum quemcunque 

angulum, cum in hoc cafu n evanefcat, pundum P deicribct LineamOr- 

dinis fecundi > quas quidem circulus eft ut cx Elementis conftat. Si 

11 = ii & CP demittatur in NR ad datum angulum, linea ddcripta erit 

' Ordmis 



V 
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Ordinis tertii, & quidem Hypeibola erit defediva ut ex Lemmate z. 
manifeftuin eft } atque hac Prop. curvse fimpliciffimse Ordinis cujufcunque 
defcribuntur, cum vero methodus hacc ad paucas tantum Lineas fcfe ex- 
tendat ei non immor^imur fcd ad generaliora progrediemur. 

P R O P. XXI. 

Geteris manenttbus ut m Lemmate 3. (Fig. 71.) detur 
Pofiitone alta reBa BQj angulus FCO, ^ punBum 
altud Cj ctrca quod ut Polum moveatur angulus 
FCO, ©* concurfus crurum SN, CF ducatur per 
reBam BQj fi punBa N, R, L, reBas fuas tnfinitas 
percurrant concurfus crurum CO ^ LT defcribet 
Lineam Ordints »+ 1, y? n denotet numerum ReBa^ 
rum omnium pofitione datarum. 

SYmbolis Lemmatis 3 & 4 manentibus fit praeterea CB = ^, PM = j, 
I CM = X. Si milia Uint triang ula LwT & La P^ adeoq ue per Lemmay. 

eritL»: P»:: a')(,ai-\-ku-\-m'Hau.\-ki :^xau-\- ki •\' my.ai ■{• kuy 



fedL» = LZ— ^&P» = SM— SZ=:«+x— ^ — ii±., undc 



ay.ai-if-ku-^ffOCjiu-^-ki: ay.au^ki-^^y^ai-if-kuyJJL—^yia-^-x—^g — \ — ff, 

n 



^ I y na-^-nx- n gy^ayai-^u-^^nyau^^ki^ayHyau^^ 

anyau-^-ki-^-nmxai -^ ku -j- aaXai-^-ku-^-amxau-^-ki 

in qua xquatione patet ^ & j^ ad duas tantuai afcendere dioienfiones, cum 
ipfse repcriantur hic (impliciter, & in valoribus fymbolorum / & « (per 
Lmma 3.) unius fint dimenfionis. £t fimilis inveniri poteft valor ordi- 
natse ultimse in ferie quavis data, in quo x ic y erunt femper duarum di- 
menfionum. 

Sed per Lemma 4. alius indagatur valor ordinatas LZ in quo x &C y 
ad tot afcendunt dimenfiones quot funt redas AN, DR, GL. &c« 
Pioinde erit per Lemma 4. (cum omifla BQ^numerus re&arum AN, DR, 

K GLfit 



(6 Defirtptio Lhtearum 

GL Ct «_ LZ = ^- +yTlJL+ff=i2:i4£:- In utroquc 

valorc terminos fcripfimus folos altiffimos cum ii ad ordincm corvac dc- 
terminandum fufficiant. 

iEquentur duo valores & prodibit curvae aequatio hujus formse, 

unde manifleftum eft Lineam defcribi Ordinis n-^-i. 

Corol. I. Si in RL cadant reftae ex C ad angulos aequales dato RLP, 
concurfu earum cum RL defcribetur per Prop. zo. curva ordinis n (non 
»-|-z quoniam BQ^& GL in defcriptione hac omittuntur) & quotics 
haec curva fecabit redam DR totics curvatranfibit per C \ proindc ciuvsc 
arcus (n) concurrunt in C. 

Corol. IL Curvas bas cufpidatx funt in C quotics GL dt&am curvam 

contingit, Sc tot habcrc poflunt Cufpides quot funt unitates in numero ^^ 

quod fi DR curvam hic contingat, illic fccet, curva erit fimul Nodata & 
Cufpidata in C. 

CoroL IIL Producatur LP doncc occurrat rcfiac SN produftac in e^ 
& reftaeCO in A; cum dentur anguli SNR, NRL, RLP manifeftum 
cft dari anguium S^A. Unde fi fuper CS defcribatur circulus, cui infcri- 
batur angulus acqualis fupplcmento datorum FCO &: &A ad quatuor 
rcflos, occurrens datac reftae BQ^ in pundis K & f , & anguli QCP, 
qCn aequales fint dato FCO, crunt rcdac CP, Cn parallelac duabus cur- 
vac Aftymptotis. 

Corol IV. Dum reda LP tranfit per C, fi fimul coincidant CO cura 
CL, curva crit Linca ordims tantum n, & fi in alio quoque cafu quo 
tranfit LP per C coincidat CO cum CL, curva crit ordinis.» — i s und^ 
Prop. haec non cafus tantum exhibet quibus lineac ordinis cujufcunquc dc- 
lio^ari poflunt, fed finguli ejus cafus methodos fuppeditant particulares 
curvas aliquas ordinis omnis iaferioris co qui in Prop. exprimirur dcfcri- 
bendi. 

CoroL V. Concurrant re6tae AN, DR produftac in E, & fi angulus 
SNR cum SER conficiat duos reftos, Linca defcribetur ordinis n. Nam 
per Lemmatis i. CoroL dabitur angulus SRL > & proinde eadem dcfcri- 
betur curva ac fi omifla reda AN, loco anguli NRL fubftitaaiur datus 
SRL, undc manifellum eft ordinem curvse evadcre imitate inferiorem > 
fimiliter fi concurrant GL & DR in H, & SRL fupplementum fit 
dati SHL ad duos rcdos dabitiir angulus SLT, &r curva crit ordi- 
nis n — I. 

CoroL VL Eadem defcribi potcft curva fi castcris mancntibus ot in 
Prop. loco anguli FCO revolvatur radius rcftus circa Polum C,^ flib- 

ftrratis 
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ftitutis loco BQL& AN aliis quidem rcdis quarum Pofitio cx Prop. 7. 
& 5. intclligi poteft. Quippe omncs curvas hac Propofitione dcfcriptas 
faciliori illo modo pofie conftrui eadcm ratione dcmonftratur qua fpecia- 
lcm ejus cafum Prop.j. demonftravimus. 

Corol. VII. Cum Linea dcfcripta fit ordinis »-|-i, hinc fi » = 5 crit 
Linca ordinis quarti, 8c curva haoebit pun^m triplex > unde alia prodit 
methodus Lineas quarti Ordinis dcfcribcndi quae pundum habcnt triplcx 
practer eam quam demonftravimus Prop. ip. 



Prop. XXIL 

Ttfdem pofitis ac m Pr op. prdtcedente^ dko fi omnia 
puncfa (Fig. 73O CX., N, R, L, P, &^c. quorum 
numerus eftn-^-i , pr^eter unum quodvhy ducantur per 
reBas infimtas BQ^y AN, DR, GL, EP, ^c. iUud 
unum defcripturum Lmeam Ordinis n-^-i. 

SUpponamus punda Q^, N, R, P rcflras fuas percurrere tc invefti- 
gandum fit quaenam defcribatur Ltnea motu pundi angularis cujufvis 
L. Ut id conftet ducatur re&a auams GL, & fi hujc reaas curva oc- 
currat in pun^bis »-j* ^ 9 neque aliam quamvis re&am in plano dudam in 
pluribus punftis fecarc poflit, Linea neccflario defcribetur ordinis »-|- ij 
& conftabit Propofitio. 

Moveantur imprimis punAa omnia Q^, N, R, ut in Prop. ir. 
porcurrat punftum L reftam GL, & linea defcribetur motu punfti P or- 
dinis »-|- I9 occurrcns rcdac EP in punftis totidemj quorum duo aliqua 
fint n, TT , quac loca fint pun&i P cum L pervenit ad A & a 5 & fimi- 
litcr erunt punfta »-|-i in reftaGL refpondentia punftis » -j- i quibus 
rcfta EP occurrit curvac defcriptac fecundum Prop. pracccdentem. Pro- 
indc fi nunc P concurfus crurum CO & LT ducatur per reflfam infini- 
tam EP, perveniat vero P ad n & ^r pun6tum L fimul acced^ ad a 8c a > 
& dum P vcrfatur in diftis punftis»+i, quibus re£l:a EP occurric 
GurvsB defcriptae fecundum Prop. pra&ccdcntcm , punfhim L eodenx 
tcmporc crit in punftis «-f-i correfpondcntibus reftas GLj & quo- 
niam curvae di&x rcfta EP non poteft occurrerc in pluribus punftis 
ipLmxn^iy patet punftum ddcribens L non in pbribus locis cxiftere in^ 

K z rc6la 
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refta GL dum curvam defcribit. Curva igitur motu pundi L defcripta 
non poted occurrere re&x cuivis in plano dudas in pun&is pluribus 
quam n-^-iy ad in tot re&am GL fecare poteft, adeoque Linea defcripta 
erit ordinis n-i^i. Sed cum nihil fit aflumptum de pun&o L quod de 
reliquis pari jure dici non poflit, patet eorum quodvis defcripturum Li- 
neam ordinis n-^-i (i reliqua ducantur per reaas fuas infinitas. Unde 
Propofitio univerfaliicr conftat. 

Ctn^ol. I. Hinc tot modi deducuntur Lineas ordinis cujufcunque de« 
fcribendi quot unitates funt in numero qui exorimit ordinem curvac. 

Ctnrol. IL Si curva defcribatur motu punai Q^ ea habebit pun&um 
fimplex in C, fed totuplex erit pun£kum S quotuplex erat C in Prop. 
pnecedente % unde tertia prodit methodus Lineas quarti Ordinis defcrt- 
bendi quae punftum habent triplex. Plurima Prop. praecedentis Corolaria 
hic quoque obtinent univerfaliter. 

P R o p. XXIII. 

Caterts manentthus ut tn Prop. ir. ducatur concurfm 
crurum (Fig. 74O CF fef RL per reBam tnfimtam 
BQ^, ^ ft numerus (r) exprtmatordtnemreBaYs\a 
in ferte reBarum SN, NR, RL, LT, 8f r. concur^ 
fus crurm CO 6f LT defcrtbetKLineam Ordinis n-^-r. 

UT Lineac defcriptje ordo innotefcat ducatur refta qusevis KX, & 
inveftigandum fit quotics curva occurrere poteft huic redas ^ liippo- 
namus concurfum crurum CO & LT duci per re&am KX Sc crurum 
CF, SN concurfus defcribet Lineam ordinis »-|-i pcr Prop. prosceden- 
tem, qusB tranfibit femel per C, & toties per S quoties unitas reperitur 
in numcro (n). Dein fupponamus concurfum crurum CF, RL duci per 
rcdam infinitam BQ^, 5c per eandem Prop. concurfus crurum CF, SN 
defcribet Lineam ordinis r-|-i, cujus arcus (r) tranfibunt per S, uni- 
cus vero arcus tranfibit per C. 

Sed in defcriptione hujus Propofitionis concurfus crurum CF, RL 
ducitur per re£i:am BQ^, adeoque pun£him P tunc erit in re&a KX cum 
concurfus crurum CF 6c SN pervenerit ad occurfum aliquem duarum 
curvarum quas defcripfimus, quarum altera eft ordinis i^ -|- 1 altera or- 
dinis r 4- 1. Seddx natura Lincarum ii concurfus poflunt cfli «r-j-^-f-r-j-i^ 
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quorum nr fiunt in pun&o S, & unus in ipfo C $ cum prioris curvoc 
punda (n) fint in S, & poftcrioris punfta r fint in codcra, utraquc vcro 
fcmcl tranfcat pcr C. Atqui concurfus crurum CF, SN in S vcl C non 
funt confiderandi & rcliqui funt »-|-r> cx pundo S ad cos concurfus 
ducantur rcftae SN, & cae fccabunt datam AN in punftis»-}-rj ad ca 
pun£ta fupcr didas re£bas ex S edudas conftitue angulos a^quales dato 
SNR5 & rcftae NR fecabunt datam DR in totidcm punftis j ducantur 
dcin rcftae totidem RL & LT, & hx fccabunt datam KX in punftis 
»-l-r, qux punda crunt curvae hac Prop. dcfcriptas. Proinde curva 
occurrit rc&ac KX in punftis n-^r^ atquc adco crit Linea ordinis »-j-r, 

Hasc Prop. alia quoquc ratione ex Lemmate 4. demonftrari poteft. 
Ducatur enim concurfus crurum CF & RL per reftam BQ^, & con- 
curfus crurum CO & LT pcr rc6tam datam PU, punfta angularia L^ 
K, &c. pcr reftas infinitas & punftum N defcribet Lineam Ordinis »-|-r. 
Quippe cum NU=^, & SU =^Xy manifeftum eft Lemmate 4. x^ y af- 
ccndcrc ad dimcnfioncm r in valore ordinatae ad reftam BQ^-, fed ad 
candcm afccndunt poteftatcm in valore ordinatarum ad reftas BQ^ & PU 
ob datum angulum QCP5 proinde x ix, y in valorc ordinatae PM eiiint 
dimcnfionum r, fed per idem Lemma x^ y in valore ordinacas ad ultimam 
re£tam PU in ferie AN, DR, GL, PU erunt dimcnfionum n. Duo 
ifi;itur prodcunt valores ordinatac PM in quibus x^ y afcendunt ad dimen- 
fiones » & r j hi vcro valores funt frafti, & proinde fi aequentur prodibit 
acquatio in qua ^ & j' erunt dimenfionis «-j-fj adeoquc linea motu 
punfti N dcfcripta crit ordinis n-^^r^ quae occurrcrc poteft re6tae AN in 
punftis »-|-r. Sed in defcriptione hujus Prop. quoties N pervenerit ad 
occurfus rcdae AN cum Linea difta ordinis » -}- r, punftum P concur- 
fus crurum CO & LT tanget rcdam PU 5 unde manifcftum eft Lineam 
motu punfti P defcriptam rcftae in plano duftae occurrcre pofle in pun- 
£bis n-^-ry fed non in pluribus, adeoque Lineam defcribi ordinis 
n-f-r. 

Corol. I. Curvac arcus (^O concurrunt in pundo C. Quippe fi ex C 
in RL cadant .rcftae CZ femper parallelae re£l2B LT, adeoquc conftitu- 
cntes angulum CZR aequalem dato RLT, per Prop. lo. punftum Z crit 
femper inLinea Ordinis (n) quae reftam GLfecare poteritin punftis (n)j 
fed in defcriptione hujus Prop. ubi punftum L accedit ad concurfum 
rc£t« GL cum di£ta linea coincidunt L & Z, adeoque etiam LT & 
ZC, & proinde P coincidet cum C. Undc curva hac Prop. defcripta 
habebit punfta (n) in Polo C. 

Corol. n. Refta quaevis ex C cduda curvae occurrere poteft in punftis 
(r) prsctcr ipfum Cj quippe detur refta quaevis CO, & quaeratur quo- 
tics curva huic redae occurrerc pofiit > cum detur CO dabitur etiam CF 
ob datum angulum FCO, & proinde datur punAum Q^. £x dato pun&o 
Q^ad rc&am NR fcmper ducantur redas parallel^iipfi RL, atque curva 

hac 
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hac ratione ckfcribctur ordinis (r) pcr Prop. to. qux occurret re£be DR 
in pun&is (r)^ Sc quoiics in defcripcione Prop. hujus pun&um R perve* 
nerit ad occurfus curvae di&ae cum DR curva defcripta motu pun&i P 
lecflbit redam CO } nam ubi R pervenerit ad pun&a ubi iinea ca ordinis 
(r) fccat rc^tam DR^ punAum L accedet ad totidom punAa. iis pefpofH 
dentia in re£la GL, adeoque dum unica data manet pofitio re&as COy 
re&a LT potefl: varias obtinere poHtiones quarum numcrus eft r ^ adeo* 
quc re£ta: CO occurre poteft in punftis (r). 

Corol. 11. Demonftravimus Car(?/. i & i dbfquc Prop. hujus opc> ex 
CoroL 1. manifeftum eft Lineam Prop. hac defcriptam habere puoda (n) 
in dato pundo C; oftendimus Coroi z. eandem Lineam fecare re&am ex 
C edudam in pun&isfrj praeter ipfum pun&um C ; unde patet reAam 
ex C cduftam curvac occurrere in pun&is »-|-r > atque hinc Pnp. con- 
firaiatur> cum hoc quoque ratiocinio prodeat ordo curvac n-if-^r. 

Corol. III. Quemadmodum Prop. zi. ex zi demonftravimus ex hac 
oftendi poflet univerfaliter^ fi omnia pun&a N^ R^ L, Q^ P ducantor 
per reftas fuas indefinitas pra^ter unum quodvis^ id unum defcripturiim^ 
Lineam ordinis n-i^r, 

CojtoL IV. Casceris maneotjbus ut in Pi^op. fumantur ia eodem pkoo 
(Fig.y^.) re£tae fa^ 01, A», &c. quarum ut numcrus (r-^r) occumt 
FA re£ias SN in r (intque anguli Sre, reA dati, & ii coacurfus^ 
cruruxp CF & eA ducatur pcr re&am BQ^ dum N, R, L^ r,. e^ &c- 
re&as fqas infinitas percurrunr, dico concurium cruris CO & LT, pun- 
Qum fcil. P) defcripturum Lineam ordinis »-|-r. CoroiErium.hoc ea^^ 
d^m ratione dcmonftratur ac Prop* 

Corol. V. Ex Corol. 3 & 4 manentibus », & r deducuntur merhocK 
dtvcrfe Lineas ordinis n-i^r defcribendi quarum numerus eft »-f-^j ft^ 
manente fumma n-^-r ipfi numeri » & r variari poflunt diverfis medis 

^^* % ita ut diverfas femper methodos exhibeant lineas eas defcribfndi: 

N* 
Proinde ex hac Prop. d^duci paftunt modi — defcribendi curvas ordinis 

N fi N fit numerus par, vel — -^ — — — fi fit impar. Harum vero ali- 

quie faape coincidunt, & fpeciatim fi N (=:»-l-r) fit numerus par me- 
thodi quac prorfus diverfse haberi poffunt ex Corol. 5. dedu&ap, ubi »=; 



fi —\' r NT 

funt tantum ~I^ = '-•> quas fuppofuimu^ eflc «-f^r > prokide ex di&o 

N* N 

numero - — fubducatur -^^ & methodi diverfic quas ex Conl. 3 & 4 

dcduci 
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deduci poflunt Lincas ordinis N defcribendi crunt ~ — , five N nu- 

mcrus !it par Cve impar. 

Corol.Vi. SiN = 4erit--xN — t =6; proinde ex hac /'fo/). de- 

duci pollunc Ceji methodi diverf» quibus Linex <{uarti Ordinis defcri- 
buatufi haftim quatuor cx prccedente Prop. deduci pofliint fuilitndo 
trci twitum tc&ts (Fii. 6%) AN, DR & BQ^} nam ({udtuor puni&o- 
rum Qj N, R, P unum quodvis defcribet Lineam quarti Ordinis, ii 
rettqua ducantur per re&as datas infinitas. Alia: dua: methodi ex nac 
Prof. cjufqiK C9r^. 4. deducuntur} dcntiir iret re^e (Fig.j6.) AN, 
DR & BCi, dcntur anguli SNQ., SRT fic FCO i ducatur cdncurfus 
trorum CF & NCi, per te&nm CQ^, dum N & R percurrunt rcftas 
fius infinitas AN & DR, acque concurfus cmrum CO & RT defcribet 
Lioeam quaiii Ordinis pundum duplel habentem in C. Super CSde- 
fcribatur circulus babens angulum SRT ei infcriptum, & 11 hic circu- 
loa bis occurrat reftse DR cufva habebit Nodum vel Crucem in C, fi 
circulus rodam contingat curva erit Cufpdata in C, & fi re^ pontrur 
tota extra circulum curva habebit Punhum comugatum Jn eodem. Sed 
fi coincidac CO cum RT duffl RT tranfit pcr C, Linea defcribetur tcr- 
tii Ordinis, Sc pundum C erit fimplex } acque hinc Linex terrii Ordi- 
nis aliqux qux pundio duplice dellituuntur defcribi poQe vidcntur. Si 
punda Qj N, P ducantur per ve.GtAs datas pun&um angulare R defcri' 
bet Lineam quatti Ordinis. Atque bx fex funt mcthodi quibuE LincEC 
hujuS Ordinis defcribuntur pr£eter trcs Prop. 14, 17, 19 demonftratas. 
LioCfC motu pun&orum N vel Q^ defcriptsej dOU fuppeditant mecfaodos 
diverlas ab iis quas explicuimus. 

Cbrol. Vn. Si N =:f erit 4 xN' — N =: ro, undedcccm modi de- 
fcfibendi Lincas quintj Ordinis ex Prop. deduci poirunt, & fi N = <S 
erit-i-xN* — N = if. 




Proi 
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P R o P. XXIV. 

Sumantur ad Ithttum re&^e (Fig. 77^) tn eodem plano 
ubicunque pofita BN, ER, FT quarum fit nume^ 
rus (n). Sumantur etiam ad Itbttum alta reBa DM, 
GL, HK quarumftt numerus (m) fint anguU CNR, 
NRT, RTCL, &c. atque anguH SML, MLK, 
LKQ^, 6fr. invariati } dentur punSia C 6f S, at 
puncla angularia N, R, T, M, L, K ducantur per 
reBas infinitas BN, ER, FT, DM, GL, HK, gf 
concurfus crurum TQ^ ^ KQ per reBam AQ^ j 
dtco concurfum crurum CN Sf SM defcripturum Li- 
neam Ordints n-^-m^i. 



H 



iEC ex iis quae Prop. 21. demonftravimus facilc conftat. Quippc 
fi PM=^, CM = ;c, CB = ^, CS=^,BU:NU:: tf:^, crit 

NU = -r^» & CU = — ^. Unde cum ;^ & ;^ reperiantur firopliccs 

ax — ay dx — ay 

in valorc ordinatae NU ad rcftam primam BN, erunt dimenfionis «-f* i 

in valore ordinatac ad ultimam rcftam AQ^, cujus proinde valor erit 

Axw+^ •4-B.v^r, &c. , . ....,.,. 

— ; ^^~ — ubi notantur tantum tcrmmi m quibus indices 

^^»+1 ^bx^^y^-f-oic. 

quantitatis x funt altiffimi. 

Similitcr Mz ordinata reftae DM deprehcnditur aequalis — —H- , fi 

e X a — X — ay 

SD =/, CS = a^ Dz : Mz : : a : e. Cumquc x 6cy fint unius dimcnfionis 
in valore ordinatae ad primam rcftam, & re6tarum numcrus fi includatur 
AQ^ fit ;»-}- 1, patet x &c y afcenderc ad dimcnfionem f»+i in valore or- 
dinatae ad ultimam redam AQ^, cujus proindc valor fccuudus crit 
Eat^+^ -^-Fx^^y^ &c. 

ex^ + ^ -^f^^^yy &c. 

i£qucntur 
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iEquentur duo reperti valores ordinatae rcGtx AQ^, critquc 
^^;^4-»+»-|-A/:v'"+»+'j^, Scc. zntfE^^+^+S &c. Unde cum indcx 
ahiilimus quantitatum variabilium fit^ + w-f"^ patet lineam defcribior- 
dinis n-^-m-^-i. Vel fi numerus;'omnium reftarum, fit N curva erit 
Linea ordinis N -|- 1 > ita ut genus curva: fempcr exprimatur numero 
datarum refkarum. 

Corol. I. Curvae arcus »+ 1 concurrunt in punfto C, & arcus w-|- i 
concurrunt in punfto S, nec alibi quam in C & S curva poteft occur- 
rere rcftas CSj hasc dcmonftrantur cnProp. 20. ad modum CoroL i^ 
JProp. 11. 

Corol. 11. Qucmadmodum cx Prop. ix. demonftravimus 12. ex hac 
demonflTari poflet univerfaliter , fi omnia punda N, R, T, Q^, K, 
R, L, M, P ducantur per rcdas fuas indcfinitas praster unum quodvis, 
id unum defcripturum Lineam ordinis n-^m-^-z^ & manentc numero 
rcdarum, quodcunque fit pundum cujus motu curva determinatur, ma- 
nere ordinem linea? defcriptae. 
. Corol.lll. Mancntc fummai»-}-» manct ordo curvac, fed manentc 

iiimma m-^-n ipfi m &c n variari poflunt modis ■ "^^ , ita ut in finguHs 

hypothefibus C & S fint diverfi gcneris punfta. Sed ipfis m &C n ma- 
nentibus modi cxCoroL pra:cedentededuci poffuntcurvasordiniscjulciem 
defcribendi quorum numei us cft «-j-w-j-z. Unde fi N exprimat ordinem 
curva^, divcrfac methodi qux ex hac Prop, deduci pofiunc quibus curvas 

pjus ordinis defcribuntur erunt ^i-NxN — 1 fiN fit numerus par, vel 

4-NxN — 5 fi fit impar. At fi N fit numervs pa r, cum m Sc n fiunt 

aequalcs methodi prodeunt divcrfae non n-^-m-^-t fed-i »-|-/»+2=4.N-l-i • 

Proinde fubducendi funt 4.N — i ex diftonumero ^xN* — 2N, & 

metliodi hujus Prop. diverfge erunt 4-NxN — J + i 9 adjunge mctho- 
AosCoroIlarii f. Prop. praecedentis, & fumma N'— *2N-f-i oftcndet 
omncs methodos quas adbucexhibuimus defcribendi Lineas ordinis M 
fi N iit numerus parj aftN*— .2N oftendit mcthodos omnes quse ex 
Prop. prcecedentibus deduci poflunt defcribendi Lineas ordinis imparis. 
Unde fi ordines Linearum cxprimantur numeris 3,4, f, (J, &c. methodi 
omncserunt 3, p, if, 2f, &c. 

Corol. IV. Si in hac Prop. casteris mancntibus curva non determinetur 
concurfu redarum CN & SM, fed aliarum reftarum quas cum CN & 
SM datos conftituunt angulos ad punfta C &S, curva tamen non alia 
defcribetur quam auae methodo hujus Prop. defcribi poteft pctLemma i . 

CoroL V. Si umul coincidant SP & CP cum CS curva dcfcribetui: 
ordinis inferioris quam fecundum Propofitionem cflet. Atque hinc modi 
indagari poflunt lineas defcribendi punfto quovis duplicc aut multiplicc 
deftitutas cujus cxcmplum cxhibuimus Prop.iy. 

L PROP. 



N 
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1 

Caterts manenttbus ut in Prop. 24. (Fig. 78.) concur^ 
rant reBa RT ^ SM tn O, ^ fi prniBa N, R, T, 
(X>K,L,M,0 tf»7»/^ ducanturper reaas pofittone datas 
prater unum quodvts^ dico idunum dejcrtpturum Lf" 
neam Ordinis ms-\-s-\-n^i fi s denotet ordinem 
Linea RT in ferie reBarum CN, NR, RT, TQ. 

MOveantur imprimis omnia punfl^a R, T, Q^, K, L, M, O per 
reftas datas ER, FT, AQ., HK, GL, DJVJ, OY & oftcndam 
Lineam motu pun&i angularis N defcriptam efle ordinis jwj-|- J-j-*"!" ' » u^- 
de facile erit Prop. univer(alem reddere. 

Cum ordinata curvae ad axem CS fit NU =^, & abfcina fit CU = x, 
erunt per Corol. Lemmatis ^. x Sc y dimenfionis s in valore ordinatx 
ad re&amOYi fed fi ordinata reftae OY dicatur «, ordinata rc6tx 
DM = z, SY =/, SD = b, finus anguli SYO ad cofinum ut a ^d d, 

& finus anguli SDM ad cofinum ut ^ ad ^ erit z — -— 5 

edf^ em -f- dtm^ 

unde quantitaces x^ y erunt dimenfionis s in valore ordinatae ad re&am 
DM. Sed per Lemma 4. erit (u) ordinata reftac DM dimenfionis m-^-i 
in valore QI ordinatas ad reftam AQ^, & proinde quantitates Xy y erunc 
dimenfionum ms^s in valore eodem. 

Sed alius ex eodem Lemmate prodit valor QI ordinatse ad re&am AQ^ 
ex confideratione reftarum ER, FT, AQ^ & angulorum datorum CNR, 
NRT, RTQ in quo x &c y erunt dimenfionis »-f- 1. jSlquentur dua 
hi valores ordinatae QI ad reftam AQ^, cumque fint fra6ki ducatur Nu- 
rnerator unius in Dcnominatorem alterius, & prodibit acquatio in qua 
folas quantitates variabiks x Sc y crunt dimenfionum ms-^^s -^-n-^-i *, 
fed y eft ordinata curvae motu punfti N defcriptae & ;r ejufdem abfcifia, 
& proinde ea linea curva erit ordinis ;»J-|- j-{-»-|- 1, 

Siquidem vero pundum N defcribat Lineam ordinis wj-{-i-|-»-}-r, 
cadem ratione qu^Prof,zz ex zi demonftravimus, oftendi potefl: Lineam 
motu punfti cujufvis omnium N, R, T, Q^ O, K, L, M defcriptam, 
dum rcliqua rcftas pofitione datas percurrunt, fore ejufdcm ordinis. 

Coroh I- 



Geometricarum Univerfalis. 1^5: 

CoroL I. Curvas arcus «r/+ s in eodctn pundo S concumint, 8c te6tM 

?iacvis cx S cclu6ta occurrct curvx in punftis tantum » -f- 1 , baec op« 
r^^. 20. facile demonftrantur eadem fere ratione qua CoroL i & z 
Prop, 15, cx Prop^ 20. dcduximus. 

CoroL ir. Si 5 = 2, f»= I & ir= Linea erit Ordinis quinti^ atqu€ 
h2cc fimpliciflima eft defcriptio Linearum hu jus Ordinis, cum nec plures an<* 
guli nec xedcx ad eas defcribendas neceflarias fint quam ad Lineas ordinis 
quarti delineandas adhibuimus Prop. 14, 17 & ip. Curvas ha? habenc 
pun&um quadruplex in S/ & reftis ex S eduais in uno folo punfto occur-» 
runt s eae vero per C nequeunt tranfirc. 



Prop. XXVI. 

Caterh manenuhm ut m Prop. 24. (Fig. 77^) fi CO 
exprimat ordinem reBa RT in ferie reBarum CN, 
NR, RT, TCL, ^ (r) ordinemreBa LK inferie 
SM, ML, LK, K(i, Linea defcripta motu punBi 
O concurfus reBarum RT, LK, dum punBa N, R, 
T, Q^, K, L, M percurrunt reBas infinitas datas 
BN, ER, FT, ACL, HK, GL, DZ, erit ordinis 
ms+nr-^s-^-r. 



Q 



Uaniam punftum CL reflram AQ^ percurrit manifeftum eft ex 
Prop, Z4. concurfum crurum CN, SM defcripturum lineam ordi- 
nis n-^-m-^-z. Proinde ad ordinem Hnese motu punfti O de- 
lcriptas inveftigandum, ncgligantur reftae FT,. AQ^, HK, & fuppona- 
mus concurfum crurum CN, SM duci per Lineam ordinis » -l-i» -]- z 
Prop. 24. defcriptam, quas punda habet » -j- i in C, & 1» -|- 1 in S per 
CoroL I. ejulciem Propofitionis, & quasratur ordo lineas defcriptx motu 
punfti O concurfus crurum RT, LK. 

Ducatur rcfta quacvis OY & inveftigandum fit guoties linea defcrip- 
ta motu punfti O occurrat rcftae OY y ut id conftet fupponamus con- 
curfum crurum RT, LK duci per cam reftam OY, & concurfus cru^ 
rum CN, SM defcribet Lincam ordinis f -j-J per Prop. 14, quae og- 
curret Lincac ordinis » -j-w -j-z in punftis «r-j^^j-j-w^r-i-w-J-i^^f-i^ 
px natura Linearum* Lineae vcro ordinis»4- w-l-i punaa »+ i lunt 

L z m 
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in C, & punAa i» -|- i in S j Lineae ordinii r -f- ^ punfta j fuflt in C, 
& r in S^ proindc harum Linearum occurfusw+^ ^""^ ^*^ C, &«rr-|-i^ 
in S j alias vero earum interfeftioncs poflunt efle ms -i^nr^ r-|- s. Sed 
cum concurfus crurum CN, SM ad eas interfcftioncs acccdit crit con- 
curfus crurum RT, LK in rc6b OY, & in nuUo alio cafu in ca rcda 
crura RT, LK poflunt concurrcre 5 fcd cum concurfus crurum CN,: 
SM fit in C vcl in S, rcftae RT, LK non poflunt concurrerc in re&ar 
OYj nifi forte Lincae ordinis »-|-«r-f-i & r-|-jfe mutuo contingant 
in iis pundis C, S, quo in cafu duas intcrfc^bioncs abeunt in unum pun-: 
Aum contadbus, & altcra carum interfe£lio erit ncccflario aliqua earum 
quas non fuppofuimus cflc in punftis C, S. Proinde intcrfcftioncs func 
iwi -{-»r -f-r-f- / Linearum diftarum, ad quas cum accedit concurfus 
crurum CN, SM, reftac RT, LK concurrunt in aliquo piindo rc3a3L 
OY j & plurcs cjufmodi intcrfcftioncs non funt. Proinde Linea dcfcrip- 
ta motu pundi O fecabit reftam OY in punftis w/ -j- »r -}- j -|- r, & 
non in pluribus. Cumquc idem dc alia quavis rcda in plano rcftarum 
datarum du£la dcmpnflrari poflit, liquct lineam motu pun£l:i . O defcrip- 
tam cflc ordinis >w j -|- »r -|- i -}- r . 

CoroL L Hinc fi r = i crit Linca ordinis «w-j- j -|- »-}- i, & curva 
determinabitur concurfu reftae RT cum SM, qui cafus cft fpecialis Prop. 
hujus univcrfalifllimse qucm Prop, praeccdente alia- rationc demonftravi- 
mus j & is eft qucm propofuimus in Aftis Philofophicis, N® jfp. 

CoroL n. In cafu qucm flgura defignat ubi»=fw = i = r = 5 Linea 
dcfcribitur ordinis 24. 

CoroL III. Eadcm ratione (\mProp.iz ex t\ dcmonftravimus oftcndi 
potcft curvam cjus ordinis qui in Prop. hac explicatur dcfcribi motucu- 
jufvis punftorum N, R, T, Q^, K, L, M, O, fi rcliqua pcr rc6tas. 
fuas indcfinitas ducantur, & anguli iidem ut prius mancant invariati. 

CoroL IV. Curvae ordinis infimi quae bac Prop, defcribuntur funt eac 
Ordinis quartij quac dcfcribuntur cum «»=»=i = r = i. Si i vcl 
r fint numcro binario acqualcs & i« = » = i curva erit Ordinis (cxti. 

CoroL V. Si fuper CS dcfcribatur circulus cui infcribi poflit angul(is 
datus 2equah*s anj^ulo SML -f- MLR— CNR — NRT, hic circulus 
occurret reftis CN & SM in eodem punfto dum crura RT & LK c- 
vadunt parallcla & curva abit in infinitum. Scd rcftae CN & SM pcr 
Pr^/>..praeccdcntem concurrunt femper in curva quae Linca cft Ordinis 
n -j-;» -j-z quasquc difto circulo occurrit in punftis i»-f- ziw -f-^, ho- 
rum vero concurfum n -|- i funt in C & 1» -j- i in S, & reliqui (iint 
« -|-«r -}- 2 > fed ubi P concurfus crurum CN 8c SM pcrvcnit ad con- 
curfum curvae diftae & circuli, crura RT & LK quorum concurfu curva 
hujus Propofitionis determinatur evadunt parallcla, & curva cxcurrit in in- 
finitum. Proinde curva habebit Aflymptotos »-|- 1» -|-z parallclas rc£tis 
RT & LK ubi CN & SM concurrunt in circulo dcfcripto fupcr CS ha- 

bcntc 
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bentc angulunr prius determinatum ei infcriptum. CQrva veroplura ha* 
bcbit crura infinita quam quas funt ad cas Aflymptotos, nam ubi rcfta 
RT vcl LK abit in infinitum curva quoquc abit in infinitum, & alia for- 
mantur crura curvac infinita. 



Prop. XXVIL 

Caterts manenubmut tn^to^. 14. (fig. T^.)/amanttir ad- 
Itbitum reBa in eodem plam hn, er^ ^c qudrum nu- 
merus dtcatur (j— 1) &^ reB^e alta dmygly^c, quarum^ 
numerusftt fr— i) dentur anguli Snr^ nrt^ &c. 6f' 
anguli Smly mlk, &c. ducatur concurfus reBarum TCt 
©* KQL ^* *^ Prop. 14. per reBam datam BQ;, 6f ' 
concurfus crurum rt ©* Ik. defcrtbet Ltneam Ordinisy 
ms-^-nr-^-s-^-r, 

SIT O concurfus crurum r/,. Iky & fi O ducatur pcr rc£b«m quamvis^ 
OY in plano/^«r^du6t:am, rcftarum SN & CM concurfus defcri-^ 
bct Lineam ordinis r -|- j per CoroL 4. Prop. 24. Undc demonftratio bic 
eadcm rationc proccdit. ut in Prop. 16. qyam non opus eft rcpetcre. 

SCHOLIUM. 

Piropofitionibus his Thcoriam cxhibuimus dcfcriptfonis Curvarum 
xnottt angulorum pcr lincas rcdas adeo fimpliccm 8c univerfalcm quam 
rci natura admittcre vidchir. Reda cft omnium. Lincarum prima oc in 
noftris conftrud^ionibus poftulatur 5 carum uiiius ope Lincarum Ordinis 
fecundi fyftcma proximc fimplcx dcfcripfimus^ atquc his duobus primis 
Linearum ordinibus concludcbatur ferc integra veierum Geomctria) 6c 
raro ulterius provchebantur nifi ad unam aut alteram afiumcndam altioris 
ordinis ad folutioncm Problematum difficiliorum obtincndam. 

Reccntiorcs novos quidem aperucrunt curvarum campos in infinitum 
difFufoS) & ardua fatis Tbeoremata de earum menfuris variifque proprie- 
tatibus demonftrarunt^ utpote eximix mcthodi Fluxionis opc praediti. 
Aft plerique dum fuas fpccialca:\eondunt Thcorias, varium pprpctuo ad- 
hibcnt curvas in ordines rcdigendi modum, primarii hujus propemodum 

immcmorMs 
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jaimeraom. Sic incer viros illuftres de re Geometrica qurbene menie- 
rant plurce curvvum Hyporbolicoi & PuaboUcos novos confiruxeront 
ordincai quo^um exemplo dudt iimiles Spiralium clafTcs compofueruot 
D. Fermat & Farignen j Cl. Gcomeira D. de la Mr«,ucvecere> conchoidera 
ex rc£la, ita fpecies complexiorcs aliquaa ex flmplicioribus cotiftruere do- 
cuic } D. Nicol cuTvas fuper bafcs ubi Ecquales rotavic ad complexio- 
res OeoiDctricas deliDeanaaa & novo arcificio Ceometriam adiuixit : Utt 
quidem aliique, quonim indullriam laudandam non opus eil hic memo> 
rarc, ftudio felici Maihemactcas Difciplinas promoverunC} univerli ta'> 
men ante ipfum Neutonum vel fpecialibits tanmm curvis operam de* 
derunt, vd necclTariam qua uli fumus curvarum diflributioneoi 
perfun^oria folummodo medituione digoati fiiat. Mechcdus verot 
D. Neuteni neque ad omnes Lineas cujufvis ordtnis,. ncc ezprcfle ad 
fltiquas omnium ordinum ab ipfo Audtore extenditurj proin defidc- 
rsri videtur mechodus aliqua gencralis ci^u^ ope Linete Gcomccricir, fe- 
cundum interlc&iones &as cum re£U io ordines dtftribuc»^ pofTuoc ica 
defcribi uc unicuique ordini fua defcriptio coinpetat, non niinus quam 
asquatio fua geoeralis Algebraica ; Sc poft tanta uova de curvarum qua- 
draturis inventa, quibus Geomecria ampliflime diuta ell,.paucA quidemalia 
ad eam Geometriic fublimioris perfe6lionem quam fperare ticet obrineo- 
dam defidcrari videntur. Nos vero tantum finem in praecedentibus afle- 
cutos cfTe nequaquam profitemur ; cum varia de curvarum defcriptione 
problemata proponi poflint quibus conftruendis eanon fufficiuoti fcd ad 
«am Geometrjfe perfcftionem obtinendam viam ftruunc qusc jam demon- 
ib^vimiis, 8c ad eundem fincm cooducere potnint qusc fequenti ]^ct« 
fitmus demonftraturi. 

©ftendimus latis prolixe quoufque linejc refljE conduccrc pofRiirt ad" 
Lineas omms ordinis defcribctidas ; fed ut Thcoria noftra icddatur adhuc 
univerfalior proxime invcitigabimus qux Ltnea; ex aliis quibufcunque de- 
icribi potcrint. 
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Uhi Unea omnium Ordinum alttorum de- 
fcriiuntur o^e Linearum Ordinis cujuf- 
cunque tnfertoris. 



S I c T I a I. 

Ubi demonfiratur Orgattka Curvarum defcrtpm 

Neutoniana. 

P R O P. I. 

Circa data funSta C, S ut Tolos (Fig. i.) moveantnr anguli 
dati FCO, KSH, ducatur concurjus crurum CF, SK fer Se- 
Stionem Conicam AQS fer 'Polum alterutrum S tranpuntemt 
tS duo reliqua crura CO, SH concurfu fuo P defcribent Lu 
neam tertit Ordinis. 

TN plano Seftionis Conicse ducatur refta quaevis ED, & inveffi^ 
« gandum fit quoties refta ha?c Lineae defcriptac poreft 
J occurrere. Supponamus crurum CO, SH concurfum P du- 
ci per reftam eam indefinitam ED, &perPrc/>. i. Parfist.^ 
concuifus crurum CF, SK defcribet Seftionem conicam tranfeuntem pcr 
pcdos C) S quae occurrere poteft fedioni data: AQS in tribus pundis 

M, N, t: 
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My N, T practer pun&um S, at non in pluribus : Proindc in de(criptione 
hujus Prop. quotics Q^ concurfus crurum CF, SK fedionem AQS 
percurrcns pcrvcnerit ad punfta tria M, N, T, erit punftum P con- 
curHis crurum CO, SH in reda £D, & in nullo alio cafu «am re- 
ftam tanget. Nam cum Q^ concurfus crurum CF, SK accedit ad 
punftum S re£la SK iedionem conicam tangit in S, & (! tunc concur- 
raht CO, SH in pun£fco G, id puni^m nequit dXt in reda ED nifi 
pundorum M, N, T aliquod coincidat cum S & duoc fediones CMS| 
AQS fe mutuo contingant in S. Uode manifefl^m eft curvam dclinea- 
tam motu pun6ti P ter pofle- x)ccurrcre rc&as 'ED &d non faqpius > cum- 
que idem dc ajia quavis rcSa in plano curvas du&a demonftrari poil^) 
liquetLineam defcribi Qrdinis tcrtii. . _ 

H»c Propofitio alitcr demonftratur cx Pr^/. 11. Partis i. -ofteadimus- 
in ea Propofitipne fi ahgulus SNj^ (Fig. 2.^ angulari pun&o N percur- 
rat re6lam datam BN, interea movcatur angulus ¥Cq circa polum Q 
concurfus crurum Cq & Nf ducatur pcr redam datam B^ & d^iqqe 
fimul coincidant CF & SN cum CS, punftum Q^ defcripturum feftio- 
nem conicam tranfeuntem per S non vero per pun&um C. Sit hasc 
ftftio conica AQS, 6c dcfcriptio hirjus Prop. ad ^am reduci poterit iio* 
roU 5. Prop. 10. Partis i. ubi curva defcribitur eoncurfu cruris CO 
cum SR angulum datum RSN conftituente cum SN. Proinde curva 
erit Linea Ordinis tcrrii, & defcriptio hujus Propofitionis ad defcriptio- 
nem Prop: i b. Partis i . reduci potcrit, fi cx Prop. 1 1 . omnes fe&iones 
conlcas conftrui poterint, 8c.pun£tum S in fc&ionis punfto quovis ex- 
ifterc. 

CoroI.J. Curva habet punftum duplex in S, & tranfit femel pcr Cj 
^t fatts manifeflum oft ex Corol. i. Pr(^p. 10. Partis jl. fi AQS^tfeftio 
conica earum quse defcribi poflunt mcthodo Prop. 11. Sed idem fiinc fa- 
cile conftat uniyerfaliter quod curva tranfeat per S (Fig. i .) cum CO co- 
incidit cum CS, & (fi ICS = FCO) CFcum CI vcl CU, & SK cum 
.Sl vel SU> proinde curva tranfit per S in duabus Pofitipnibus rcdsp 
'SH cujus concurfu cum CO curvse punfta determinantur, adeoquc crit 
S punmim curvas duplex, &SH in duabus iis Pofitionibus duos arcus 
.curvae concurrentes in S continget. 

.CoroLlI. Hinc fi.redra CI angulum . ICS conftituens flsqualem dato 
FCO bis occurrat fedioni conicse, curva habebit Nodum vcl Crucem in S. 
Quod fi IC feftionem contingat, curva habcbit Cufpidem in S 5 fi deni- 
gue re6ta IC tota fit extra ftcbioncm conicam, curva habcbit P»»fif«» 
.conjugatum in S : In primo cafu duo curv^e arcus tranfcunt per C, in (c- 
cundo punftum P femel ad pundum S accedendo & ab eodem pun&p 
dein regrediendo duos dcfcribit arcus qui cufpidem acutiflimum formant 
in Si m tertio vero cafu rcda CO nunquam coincidit cum CS. 

Corol.m. 



-'- C$r$h IH. Cupvi»abit in infinitum {Fig. i.) quotics crura CO, SH 
tfvadunt pafallela^ ilve quone^ angulus CC^ evadit fupplementum angu« 
lorum QGO & QSH ad quatuor rcftos \ proinde fi fuper CS dcfcriba- 
tur arcus circuli, cui anguhis ^qualis di£to fupplemento infcribi poterit, 
is in tribus punftis praster polum S occurret SeAioni conicae AQS $ 
iciinoque punoiiai Q^concuruis crurum CF, SK ad hacc tria pun&a per* 
renerit curva abibit in infinitum , finc ea pun£ta m^ n^ t tk ad re&as 
C», C», C/ conftituantur anguli XCw, YC», ZC/ aequales dato FCO, 
& re€tx CX, CY, CZ erunt parallela: tribus curvas Affymptotis &: pla* 
ga» monftrant crprum infinitorum. 

Corol. ly . Ducatur tangens fedionis conicae ad pun&um m (Fig. i .) 
i6c in tangentem cz polis C,S <jemittajuur perpendiculares P & /9 fumatur 
dein CVadCS, ut Px S»* adP x Sm' — .^x 0»S& fi ad V conftitua- 
tur refta parallela reftae CX, ea erit Afiymptotos curvie, Sc fimili ra- 
cione aliaB duas Aflymptoti determinari pofiunt. Quod fi circulus cui 
inferiptus eft angulus aequalis fupplemento datarum QCO, QSH ad 

Suatuor reftos feftionem conicam AQS contingat in m coibunt punfta 
uo m^ n ve\ My / & du« Aflymptoti parallete reftis CX, CY vel 
CX, CZ Goeuntcs fitnul aJ^bunt in infinitum, Sc crura duo curvse e- 
nmt Parabolica. Qirfppe fi re&a fedionem conicam contingens etiam 
contingftt circulum, erit ex natura circuli P : p :: Cm^ : Sm*^ adeo- 
<iue cum CV : CS :: P X Sm' : PxSm' — /> X Cm' crit CV infi- 

Corol. V. Ex prijccedcntibus CoroJktriis curvae fpecie^ non difitcultcr 
indagari poteft ; quippe duda re&& CI iecundum CoroJIarium z. facile 
cooiftabit an curra fit Nodata^ Cufpidataan PunStata in S; & dufto cir- 
culo fecundum Corollarium ;. ex cjus intcrfe&ionibus cum fcdione conica 
AQS innotcfcet nuraerus & pofitio crurum curvac infinitorum. Si ctr- 
colus ia tribus pundis practer polum S feStioni conicac occurrar, corva 
cooftabit ex trtbus Hypcrbolis ad trcs Aflympcotos ^ fi circuhis ieflibni 
occurrat in pundis duobus S, T, 6c in alio pundio fe£kionem contingat, 
•curva duo habcbit crura Parabolica & totidem Hyperbolica ^ fi circulus 
iedioni occurrat in uno tantum punfto practer S, curva uoicam habebit 
Aflymptoton eritquc Hyperbola defeftiva j fi circulus feftioncm contin- 
gat tantum nec eum omnino fecet curva erit Parabolica. Si fe<^io 
conica AQS fit Parabola vel Hyperbola, Sc S fit tcrnc^inus cruris alicu*- 
jus infiniti, & loco anguli KSH fubftituatur re61:a quae femper movetur 
parallek alicui fe&ionis conicae Aflymptoto, curva habcbit pun45tum du- 
plex ad diftantiam infinitam, eritque HyperboHfmus Hyperbola^, Hypcr- 
bolifmus Parabola^y Parabola Cartefiana yel Parabola Cubica. 

CoroL VI. Si (Fii, }.^ crura CO, SH fimul coincidant cum CS, curva 

thac Propofitione deicriptd crit Sc&io Conicaj fit D pundum ubi rcda 

ED occurrit datjc CS, & fit B pundum ad quod cum accedit Q^ co- 

M incidunt 
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iacidunt fitnul CO, SH cum CS, & fi punftum P cujus motu curva 
dcfcribitur ducatur pcr red:am ED, cum P pcrvencrit ad D concurfus 
crurum CF, SK crit in B 5 proindc fcftio conica dcfcripta concurfu 
crurum CF, SK occurrct feaioni AQS in punftis B & S & praetcrca 
in aliis duobus M, N, cumque in dcfcriptionc hujus Propofitionis per- 
ycncrit Q^ ^d B, punftum P non erit in rcfta ED, nifi M vcl N coin- 
cidat cum B 5 proindc curva defcrtpta occurret rcftac ED tunc tantum 
cum Q^ pcrvencrit ad M vel N, adcoquc bis tantum fecabit re&am ED 
fcu aliam quamvis in plano curvoc dudam, &: proindc Linca dcfcripta 
crit fecundi Ordinis feu fcAio conica. In hoc cafu pundum S cvadic 
fimplcx, & Linea non tranfit per pundumC. 

torol. VII. Sit fcdio conica AQS circulusj cumquc in duobus-tatir 
tumpundis circuli fibi mucuo occurrerc pofilint, manifeltum efiexCorcllaT 
rip f • Hyperbolam defcribi d^fc&ivam quac unicam habet Aflymptoton- 
Quod qui^em prius demonftravimus in Corollariis 9 & 4, Letnmatis z^ 
Partis I , ubi anguli FCO, KSH fibi mutuo fupplemcnta funt ad duos 
reffcos. 

CorolVlU. Si AQ^ (Fig. i.) fit Parabola Apollonia, S ejus vertcx 
punftum vero Cfit ubicunquc in cjus axc, anguli KSH, FCO re£fci,LineaB 
crunt ex ipfas quas Exemplo zi. SchoU Prop^ p. Partis i. dcfcriberc do- 
cuimus fpecierum 68, 69 vcl 70. Si S fit in vcrtice Hypcrbola^, asqui- 
latera; {Fig. 4.J pundum C fit in axc figurx, fit CS = ^, PM=^, 

SM = AT, & latus tranfvcrfum dicatur ^ critj'*;^ — ^— ^XJ'*^^^ — bx*^ 
Guse nullo laborc ad formam Neutonianam rcduci potcflj atque curvaerit 
ipcciei 11, ii vcl 13. Si S fit in concurfu (Fig. f.) Hypcrbolae sequi- 
latcras cum Aflymptoro fua ad diftantiam infinitam, fitque C ubicunque 
in eadem Aflymptoto angulus FCO reftus, & rcfta SH moveatur fem- 
per parallcla Aflymptoto CS occurrens cruri CF in Q^ pun&o Hypcrbo- 
Ise, Linea defcripta concurfu reftae SH cum CO erit Parabola Cartcfiana 
eujus aequatio ad Aflymptoton CS (fi diftantia punfti C a centro Hypcr- 
bola: dicatur i, & ordinata Hyperbolse ad pundufti C Aflymptoto pcr- 
pendicularis dicatur a) byx — abx — y'^' oi caeteris manentibus ut S 
in concurfu Hypcrbolas cum altera Aflymptoto in quo non cft C curvx 
aequatio crit aby — — x'' -|- ^x*, adeoquc curva <3efcripta eritParabola 
Cubica omnium fercLinearum teitii Ordinijs maxime cclebris. Harum in- 
veftigatio cuivis qui calculum tcntavcrit erit facillima^ plura vero bujuf- 
modi excmpla proferre fupervacaneum duco. 

CGrol. IX. Hujus Propofitionis ope Lin^a tertii Ordints duci poieft 
per feptcm data pun6ta quorum unum eft pun£i:um duplex. Dentur 
(Fig. 6.) feptcm punda S, C, M, N, T, R, L, Lineae defcribcndae 
quarum S duplex eft. Jungantur pun£lum S &c alia duo quaevis pun&a 
ut C^ M, & trianguli MCS rotetur tum angulus MSC circa polum S, 

tiim 
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tum angulorum reliquorura altei-utcr MCS circa vertlccm fuum Cj 
applicctur cdncurfus crurum CN4, SM fucceffive pundis datis N, T, 
R, L, & interea concurrant crura rcliqua CS 8c SC in punftis quacuor 
B) D, E, F. Pcr punfta illa quatuor oi quintum S ducatur fedio co- 
nica pcr Prop. 4. Partis i . & anguli MSC, MCS ita rotentur ut cru- 
rum SC, CS concurfus percurrac fedioncm illam conicam & concurfus 
reliquorum crurum dcfcnbct Curvam per data punfba S, C, M, N, 
T, R, L tranfcuntem ({uac pundum duplcx habcbit in Polo S per Co^ 
rol. !• hujus Propofitionis. Lineas vero tcrtii Ordinis quse pundium 
habcnt duplcx ex fex fimplicibus 8c punfbo duplice determinari 
hinc patet s quod fi duas Lincac tcrtii Ordinis per eadem fcx pundb tran- 
iirent, tc in eodem feptimo pundum duplcx haberent, concurfus Linea- 
rum duarum tcrtii Ordinis cflcnt deccm, cum plures novem efle ne- 
qucant. 



LJiC ' CJiCJ 



Prop. II. 

deferis manentihus ut in Prop. i. fi fecVto Comva quam 
percurrit punBum Q^ comurfus crurum CF, SK 
(Fig. 7.) tranfeat per neutrum Polorum S, C, pun- 
Bum P concurfus crurum CO @* SH defcribet Ltneam 
quarti Ordinis. 

IN plano fe&ionis conicas ducatur ut in demonftratione Prop. pracce- 
cedentis reda qusevis ED, & inveftigandum fit quoties re£ta hsec 
Lineas defcriptse occurrere poflit. Supponamus ut in Propofitione prae- 
cedcntc crurum CO, SH concurfum P duci per reftam ED, & per 
Prop. I . Partis i . concurfus crurum CF, SK interea defcribet fedionem 
coni tranfeuntem per polos C, S, qux occurrere poteft datae fe£tioni 
AQB in punftis quatuor M, N, T, R5 cum exHypothcfi Poli C, S 
non fint in fedione. Proinde in defcriptione hujus Propofitionis cum 
Q^ pcrvcnerit ad pun£b M, N, T, R crit P conci^rfus crurum CO & 
SH, cujus motu curva dcfcribitur, in re^ ED, 6c in nuDo alio cafu 
rc&am ED contingerc poteft; undc manifeftum eft curvam motupundi 
P delineatam quatcr pofie occurrcrc reftac ED & non f^cpius -, cumque 
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i Jem de alia quavis re^la in plano du£bi demonftrari podit, patet Liiicafn 
d^ibribi qiiarti Ordinis. 

Ha:c Propofitio cadcm rationc cx CoroUario ultimo Prop. if. demoQ«> 
ftrari poflet qua Propofuionem pra^cerfentcm cx Prop. ii. Psn-tis pritnae 
dcmonftravimus. 

Corol. I. Curva hujus Propofitionis tria habct punfl-a duplicia. Ifppri^' 
rois[ pun^tum C crit duplex \ quippc fi angulus ISC fit fl^qoalis dikto 
KSH) & rc£ta SI produtta occurrat fedioni conic^ in pun&isl^U^ Xutti 
Q^pcrvenerit ad punda I, U curva tranfibit per C & reda CO. <ai>- 
gcnserit ad duos curvx arcus in C concurrentes j nam in utroquc cdfu 
coincidet SH cum SG, adeoque concurfus crurum CO, SH erjt »n ipfo 
punAo Q. Similiter ollendi potcll pun&um S cfie duplex. Adbsec -fi. 
producatur re&a CS donec feaioni occurrait in pun&is. duobi^s A9 KIt &; 
pundum Q^acccdat ad A, & dcin ad G, crit concurfus crurum CO^ SH> 
in eodem punfto B (vid. CoroL 8. Prop. 2. Partis i.) in utroque cafu, 
adcoque id punftum B erit duplex. Punfta igitur C, S, B funt omnia 
d&piicia. 

Corol. II. Sit angulus SCZ =: FCO, & curva erit Nodata^ Cufpidata 
aut PunHata in punftis C, S, B prout reftae Sl, CZ, CS produftas fc- 
ftionem AQB fecant, coritingant aut totae extra eam locantur. Ha^ 
jgitur curvac in fpccics decem infigniores diftingui poflunt abfquc uUo re- 
Ipe&u habito ad crurum vel diametrorum numcrum aut pofitionem \ alias 
enim tres habent nodos, alix trcs cufpides alia: tria pun&a conjugata > 
ah'se habcnt duos Nodos & unicam Cufpidcm, alias duos Nodos & uni- 
cum Pimftum conjugatum, alix duas Cufpides 8c Nodum unicum, aliae 
duo Punfta conjugata & Nodum unicum 5 aliac habent Nodum, Cufpi- 
dem & Pundum conjugatum., aliac duas Cufpides & uniQum PunAum 
conjugatum, & alia: dcnique unicam Cufprdem & duo Punfia conjugata. 
Nodi vcro nonnunquam formam crucis induunt & alia plurima hahim 
cuA'arum oriuntur difcrimina quibus enumerandis non licet immorari. 

Corol, III. Curva nbit in j^innitum quoties crura CO, S^evaduntp*- 
raUela, & angulus CQS arqualis fupplcmento datorum angulorum, Kc5o, 
KSH ad quatuor re^los. Super CS dcfcribatur circylus (fig.B.J h^bexi^ 
angulum difio fupplemento a-qualem ci infcriptum occMircns fe^iont 
Conica: in quatuor punftis M, N, T, R j & ubi accedit Q^ad ca punr 
6ta crura CO, SH cvadunt parallela, & curva abit in infinitum. Pro^ 
inde Affymptoti harum curvarum poflunt eflc quatuor, dua: vcl null^y 
cum circulus is fc&ioni occurrere pofiit in punclis quatuor, dueblas.vel 
nuUis. Si circulus fedioncm-contin^af, crura erunt Parabolicaj & uni- 
verfaliter curvas hac Propofitione dei^Mpta: vel oQto vel quatuor vcl nulla 
habebunt crura Hyperbolica, vel quatuor habebunt Parabolic^ vel duO)' yel 
quatuor Hyperbolica & fifuul duo Parabolica. Atque ex hoc& prarcqdenti 
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CtfroIlarioLinex faac Propofitione defcriptac in 60 fptcics generales dividi 
poilunc. 

CoroJ. IV. Si crura GO, SH fimul caincidant cum CS Linea deforip* 
taeric tertii Ordinis, 2c punftaC, S eiUQtittnplicias iit A punduni ad 
quod cum Q^ pcrvencrit coincindunt CO, SH cum CS, (Fig. 8.) 6c /a 
erit in c^ocarfu fe&ionis Coni deforiptie coacurfu redarum CF, SK 
dum P ducitur per rc£tam ED y nam ubi P accedit ad D, rcftiC OF, 
SK, cDncummt rn A^ fed in de£criptiionc Propoiiciornis hujus cum >Q^ 
pervcnertt ad Ay pim&um P non crit in rcda £D, nifi duo concurius 
feftionum Conicarum firit tn As unde manifedum eft pun&um P ter 
tantom esciftere poflc in reffca quavis £D, adeoque Lincam defcribi tertii 
Ordmis. In ihoc ca&i curva unicum habet pundum duplex in fi. 



P R O P. HI. 

Cieteris mamntibus ut m Propofitiomhm pracedeHtibm 
ducatur concurfm crurum CF, SK per Lmeam quam- 
curtque AB (Fig. 9.) Ordittis (n) 6f crurum reliquo^ 
rum CO, SH concurfus defcribet Lineam Ordinis i». 

IN planb curvas ducatut rcfta quasvis £D Sc inveftigandum fit in quot 
pun&is hsec refta Linese Propofitione defcriptae occurrat. DuqatQr 
punftum P concurfus crurum CO, SH per reftam indefinitam ED, •& 
concurfus crurum^CF^ SK interea defcribec Lineam Ordinis fecundi per 
Prop. I . Partis i . FVoinde in de&riptione hujus Propofitionis puh0:dm 
P tum tantum erit in redra ED cum pun&um Q^ concurfu^ crurum 
GP, SIC ijt in ea io£HoneConi, fed pundum Q^ ducitur per Lineam 
ovdjnis Jt. ex hyp. quas occurrere poteft fedioni Conicse in pun&is -zn 
cx natura Linearumj & ubi Q punda haec zn tangit punftum P repe- 
ritur in refta ED 5 unde manifeftum eft Lineam motu punfti P de- 
fcrrptam rcGtx ED occurrere in punf^is in ad.eoque cam Lineam eflc 
ordinis zn. 

Corol. L Curvae arcus/^^Atuaurimt i punfto C & totidcm in pun- 
&oS'f quippe fi angulus CSI fit^oiHC^s^dato HSK reda SI notcrit oc- 
currere Liliex. datx^ AB in punfltw nh fcd cum Q^ ad quodvis horum 
pun6torum pcrvenerit in defcriptiohe Propofitionis coincidct SH cum 
SC, adeoque curva tranCbit pcr C > proindc arcus curvx (n) concur- 

runt 
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runt in Polo C, & eadem ratione oftendi poteft totidem arcus concur- 
rere in Polo S. Sed aliud etiam eft tertium punftum curvas a ubi con- 
currunt crura CO^ SH cum CQ^, SQ^ (Imul coincidunt cum CS 
ubi arcus curvx (n) concurrunt > quoniam re&a CS in nun&is n occur- 
rere poteft Lineas AB. Cujus vero generis pun&a unt C, S, A in- 
notefcet methodo fimili ei quam explicuimus Corol. z. Prop. pracce- 
dcntis, 

CoroL II. Lineac methodo hujus Propofitionis defcriptx eas fiint quas 
plura habent punda in quibus arcus n concurrunt quam aliae; auaevis ejdf- 
dem ordinis. Quippe Linea ordinis in nequit quatuor faabere nodos 
arcuum curvas (n) in eodem pundo concurrentium > cum in ea Hjrpo- 
pothefi fe£fcio Coni per ea quatuor punda multiplicia 6c quintum iim- 
plex duda cUrvas occurreret in pundis 4» -|- i , quod eft impofiibile^ 
{eStio etenim Conica Lineam ordinis in fecare poteft in pundis tan- 
tum 4». 

Corol. IIL Afiymptoti harum curvarum generalitcr determinantur ea- 
dem methodo qua eas in cafibus particularibus Prop. i & i prius invefti- 
gavimus, ducendo fcil. circulum fuper CS, cui infcribitur fiipplementum 
angulorum FCO, KSH ad quatuor redos, £c hujus circuli occurfiis cum 
Linea data AB notando 5 nam cum punftum Q^ ad diftos occurfiis per- 
venerit curva abibit in infinitum» 

Corol, IV. Hsec omnia obtinent ex Hypothefi quod pundaC, S non 
fint in curva AB. 5ed fi alterum pun£fcorum C, S fit in curva data 
AB, Linea motu punftiJP defcripta erit ordinis i» — i. Quod fi curva 
AB pun&um habeat m quo arcus curvac concurrunt quorum numerus 
eft r, & Polus C fit in eo pun&o, Linea defcripta motu punfti P erit 
ordinis zn^-^r. Hacc ex Propofitionis hujus demonftratione facilc intel* 
ligi pofiunt. 

PropA^ Sc II. Poft enumerationem Linearum tertii Ordinis protulit 
Neutonus^ atque eas univerfaliores reddi pofle ibidem innuit \ ouod Prop^ 
hac ) conati lumus efiicere. In^his unicam Lineam curvam ocduostan- 
tum angulos ad Lincas fuperiores ducendas adhibuimus s fequentibus vero 
omnes Partis i. Propofitiones univerfales reddere conabimur, quemad- 
modum hanc Propofitionem i . Partis i . quam fieri poteft gejaeralem red-. 
didimus* 
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Uhf Curvte imefiigamur qua ex a/iis quihufcunque an- 
gulorum datorum motu defcribi poffunt. 




Prop. IV. 

Caterii manentibus ut in Prop. y, Parcis 1. loco reBa 
BQ^ (Fig. 10.) fubfiituatur Linea quavis BQG or-^ 
dinis n, ^ fi concurfus crurum CF, SN ducatur 
per eam curvam concurfus crurum CO, NL defcrt^ 
bet Lineam ordinis in^ fi Linea BQG non tranfeat 
per Polos C, S. 

I 

IN plano curvas BQG ducatur re&a quaevis ED, & inveftjgare opor- 
tet quoties Linea defcripta motu punfti P occurrere poterit huic re- 
£bc. Ut id innotefcat fupponamus concurfum crurum CO,NL duci pcr 
redam eam indefinitam ED 6c concurfus crurum CF, SN interea de- 
fcribet Lineam tertii Ordinisper Prop. lo. Partis i. quas occurrerc po- 
tcft Lincje BQG in pun&is j». Undc ubi pundum P cxiftiv/in reda 
ED in defcriptionc hujus Propofitionis crit pundum Q^ coryurfus cru- 
rum CF9 SN fimul in Linea diAa tertii Ordinis & in Lin^*^ BQG, & 
vicifiim auoties punftum Q^accedit ad concurfum qucmvis Linea: dida? 
tertii Ordinis & Lineae BQG crit punftum P in recta ED, ii vero con- 
curfus funt ^ny adeoque Linea motu punAi P defcripta fecare poteft 
rc£tam ED in pundis 3/1 Sc nunquam in pluribus, cumque idem de re&a 
quavis alia demonftrari poflit, manifcftum eft Lineam defcribi concurfu 
crurum CO> NL ordinis 3«. 

Coroh !• 
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CoroJ. I. Curvac arcus in in polo C concQrrunt > quippc (i fuper CS 
dcfcribatar circuli arcus cui infcribitur angulus dacus SNL occurrens 
re£tas AN in pun£li5 M Sc «r^ & jungantur SM, Sm finjzulas occurren- 
t€$ curvae BQG in pini£):is », n>anifc(lum cft quotics punfium Q^ pervc- 
ncrit dd occurfus hos rcdarum SM, Sm cum curva BQG crus NL tran- 
fiturum per C, adeoque curvam per idem pun£lum tranfituram y func 
igitur punfta i» curvac BQG ad quas cum punftum Q^ pervencrit curva 
tran(ibit pcr C, & proindc arcus curva? (in) in eo punfto concurrunt. 
Curva vero per polum S tranGre ncquit cum re&a NL, iq qua feoiper 
vcrfatur P punftum curvac, per S nunquam poflit tranfirc. 

Corol. n. Si circulus fuper CS defcriptus cui infcribitur angulus SNL 

re&am AN contingat curva habcbit cufpides in pundo C quarum nume- 

.rus erit «, fi AN tota ponator extra circulum erk C puo&um. curvas 

conjugatum. Pundum C erit partiro Nodata^ partim Cu/pidata fi refta 

SM occurrat Lineae BQG fed Sm cam -contingat. 

Corol. IIL Super CS defcribatur arcus circuli cui infcribi poflit angu- 
Iu9 xqualis fupplemento angulorum SNL^FCO ad duos aut quatuor reaos 
occurrens Lineie BQG in pun£tis zn-f & cum pundum Q^ad occurfum eo- 
rum quemvis pervenerit curva abtbic in infinitum, 8c cms CO erit pt- 
rallelum Aflymptoto curva^, atque hinc Pltga Aflymptot«n (^rummime- 
riis eft in aeterminari poteft. Sed cum punftum N aUt in tnfinitum 
feu SN evadit parallela re£bas AN curva abit in mfiniunn ^ cumque 
reftaSN occurrere poflit Lineac BQG in pun&is»> hincj)lagi8& alia- 
rum Aflymptotwn quarum numerujf efl: (nj determinari pofiunt 5 atquc 
h^ <XLm prtoribus Ailymptotos conftituunt ^n Sc plures Linefts ordmis 3» 
nequit habcre. 

Corol. IV. SiPolus C (it in BQG curva hac Propofitione defcripta 
crit Linea ordinis 3» — i j fi Polus S fit in Linea BQG dcfcribctur Li- 
«ea^ordmis ^n^Zf & fi utrunique contntgflrt de&ribetur Linea oidiais 
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Corol. V. Si in quadrilatero CQNP trram punftorum P, N, Q^ dte- 
rum ducatur per rc&am indefiiritam, alterum per Lineam ordinis^fr, ter- 
tium defcribet Lineara ordmis 5» : Qaippe fi punftum illud tertium cu- 
jds motu curva dcfcribrtur fupponatur duci pcr redlam quamctmque pun- 
ftum quod duci fuppofuirous per Lineaih ordinis (n) dcfcribct Lineam 
Ordints terrri '^cr Prop. f, 10 6c 13. Partis i. quae occurrct Lrncac or- 
dinis (n) in puti&is "^n -j arque dum in iis occurfibus ^n vcrfatur, pun- 
ftcmi dujus mtttu curva defcribitur crit in locis 3»ejufdem reftae. Unde 
generafitfer coniht fi iUorum trium punftorum aliud pcrcurrat rc6tam, a- 
liud Lin&un ordidis (n) tertium dcfcrrpturumJLineam ordinis 3^. 

Corol. VI. 
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Corol. VI. Si BQG fit fc£tio Conica, Lincas hac Prof. dcfcriptas crunt 
fcxti Ordinis fi fcdio non tranfcat pcr Polos C, S| fcd fi Polus C fit in 
fcdione Linca dcfciHpta eiit Ordinis quinti, fi Polus S fit in fe&ione, 
Linea erit Ordinis quarti, &c fi utcrque fit in fe&ione Linea erit Ordinis 
tertii & defcriptio coincidet cum mProp.f£c i^. Partis i. 

P R O P. V. 

Ducatur comurfus crurum CF, SN ut in Pfop. pra^ce- 
denti (Fig, ii.) per Lineam Ordints (n) ^ fi pun-^ 
Bum anguiare N fimul ducatur per Lineam Ordinis 
mj concurfus crurum CO, NL defcrihet Lineam Or* 
nis inm^ 

m 

SIT BQG Linea ordinis », BNA Linea ordinis»;, & in plano cur- 
varum ducatur rcfta infinita quaevis ED, invcftigare oportet quo- 
tics Lineadefctipta motu punfti P huic re£tae occurrat. Ducatur punftum 
P concurfus crurum CO, NL per reftam ED, & interea percurrat 
fundum N Lineam BNA ordinis m^ atque pcr Corol. f. Prop, praece- 
dentis punftum Q^ defcribet Lineam ordinis ^m^ quse occurret Linex 
•BQG ordinis n in punftis ^mn : Sed in defcriptione hujus Propofitionis 
auoties punftum Q^(quod pcrcurrit Lineam BQG) accedit ad concur- 
uim quemvis curvarum illarum, punftum Peft in refta ED. Sunt igi- 
tur punfta ^rtm in curva BQG, ad quae ubi accedit Q, punftum Ptan- 
git re£tam EDj ptoinde Linca motu punfli P defcripta fecabit re£fcam 
ED in punf^is ^nm ; cumque idem dealiaquavis re£ta in plano duda de- 
iDonftrari pofiit, manifeftum eft Lineam motu pundi P defcriptam efie 
ordinis ^fim. 

Corol. L Curvae tot arcus concurrunt in C quot funt unitates in nu- 
mero mm. .Quippe fi fuper CS defcribatur arcus circuli cui infcribitur 
angulus SN.L, is occurret Lineac BNA in punfbis z;?^^ & fi ad hos 
occurfus ducantur re6be ex Polo S, ea: occurrent Lineac BQG in punftis 
zm» \ fcd in defcriptione hujus Propofitionis cum punftum Q^(quod per- 

-currit Lineam BQG) ad occurfuum illorum aliquem pervenerit, re£la NL 
tranfibit per C, adeoque coincidet P cum Cj & proinde curvac arcus 
{tmn) concurrunt in eodem pundo C, £c pun6l:um illud erit femper 

jnultiplex fi i» yel » fuperent unitatem. 

N Corol. \L 
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Carol II. I^efcribatur fupcr CS arcus circuli cui infcribitur mgolus 
jcqualis funplemento datorum FCO, SNL ad quatuor re&os bCcuntnB 
Linea? BQG in punftis i», cumquc punftum Q^ ad aliquem occurfuuak 
illorum pervenerit evancfcct angulus CPN, adcoquc CO, NL crunt pa- 
rallelse, & curva abibit in infinitum. Alia formantur curvae crura coili 
N abit in infinitum, & SN evadit parallela cruri infinito Lincae BNA 
ordinisi». Curvarum hac Propofitionc dcfcriptarum Affymptoti funt (n) 
quarum fingulas tot alias habcbunt fibi pai-allclas quot unitatcs funt in 
numero mj fi circulus cui infcribitur fupplcmentum angulorum FCO, 
SNL ad quatuor reftos Linca? BQG occurrat in punftis 2», & fingulse 
re&ae ex S cduftx ad occurfus illos fccent Lineam BNA in pun- 
ftis w. 

Corol. III. Eadem ratione qua Propofitioncm demonftravimus oflendi 
potcft univcrfalitcr fi in quadrilatero CPNQ^ trium punftorum P, Qj, N 
alterum ducatur pcr Lineam ordinis (n) alterum per Lineam ordini» (m) 
tercium dcfcripturum Lincam ordinis ^nm. 



Prop. VI. 

deteris manenubm ut m Prop. 14. Partis i. (Fig, ii.) 
loco reBarum AN, BQ^, DR fubjlituantur Linea 
quievis ordtnum m^ r, n 6f Utnea motu punBi P, 
concurfus crurum CN 8f SR, defcripta erit ordp- 
nis 4mnr. 

SUpponamus fmprimis pun6ta N & Q^ rcftas infinitas AN, BQ^pcr- 
currcrc, fed punftum R duci per Lineam ordinis »5 & in hoc cnSe 
punftum P defcribet Lineam ordinis 4«. Quippe fi pun6him P pc 
feftam quamvis ED ducatur punffcum R defcribet Lincam ordinis quan 
j)er Prcjo. ip. Partis i. quae occurret Lineae ordinis n in pun6tis 411 
cumque R pcrvencrit ad occurfus illos 4» crit P in rcfta ED, adeoqv 
punftum P defcribet Lincam ordinis 4». Eadem rationc oftendi pot* 
univeifaliter fi in quadrilatero PNQR duo qusevis punfta ducantur j 
reftas pofitione datas & tertium percurrat Lineam ordinis n quartum ♦ 
fcripturum Lineam ordinis 4». 

Supponamiis fecundo punfta duo R, N duci per Lincas ordinum » 
& punftum Q^ per reftam BQ^j 8c in hoc cafu punftum P dcfci 

Lir 
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Lineatn ordinis 4»!»: Quippe fi punftum P ducatur per reftam ED, 
& punftum N per Lineam ordinis w, punftum R defcribec per modo 
demonftrata Lineam ordinis 4» quas occurret Lineae DR in pun&is 4»^^ 
cumque R ad occurfus illos 4««! pervenei it erit P in refta ED, adeoquc 
Linea motu pundi P defcripta erit ordinis ^nm 5 & in genere fi punfto- 
rum P, Q^ N, R duo qusevis ducatur per Lineas ordinum m^ », ter- 
tiura vero percurrat reftam, quartum deferibet Lineam ordinis ^m. 

Supponamus dcnique uc in Propofirione punfta tria N, Q^^ R daci 
pcr Lineas ordinum m^ r^ n*y & punftui^ P defcribet Lineam ordinis 
4»wr. Quippe fi N & Q^ ducantur pcr Lineas ordinum w, r, & P 
pcrcurrat reftam ED, punftum R defcribetLineam ordinis ^fflrr quse oc- 
currct Lincac DR ordinis (nj in pun^bis ^nr > fed ubi R pcrvenerit ad 
occurfum quemvis illarum Linearum in defcriptionc buius Propofitionis, 
erit punftum P in rcfta ED; Proindc Linea motu punfti P defcriDta oc- 
currit rc&se ED in pundtis ^mr'y cumque idem de alia quavis rccba de- 
monftrari pofiic manifeftum eft Lincam motu punfti P dcfcriptam forc 
ordinis 4^mr. 

Corol.I. Curvas tot arcus concurrunt in C quot (unt unitatcs in no- 
tncro znmr\ & totidcm concurrunt in altero Polo S \ coincidat cnim SR 
rum SC (Fig. IJ.J & tot poflunt cflc varix pofitiones re£l« RQ^ quot 
fiint unitaccs rn numero (n) quoniam in toc puodis refta SC occurrerc 
-potcfi:*Line«ordinis n. Sed pro fingulis pofitionibus pun4^ R pofitioncs 
punfti Q^ pofllint cfle tot quot funt unitatcs in numcro (r) & pro fingu- 
lis pofitionibus pun6fci Q tot poflunt cflc pofitioncs pun^ N qufot ^t 
uniwtes in numcro im^ fiquiikm concurfus circuli fuper CSQ^ defcripti) 
cui infcribrtur angulus CNQ, cum Linea AN denotant punfta Nj pro- 
inde ubi coincidit SR cum SC pofitiones re&aB CN poflunt cflc xnrm^ 
(cA Linca Propofitronc hac dcfcripta tranfit per C ubi coincidit SRTQum 
SC> adcoquc arcus znrm cutvcb concurrunt in Polo Cj 'cadem ra- 
tionc demonftratur Lineae punda tnmr coirc in altero PoloS. Cum vc- 
ro Linea defcripta fit ordinis ^nmr^ patet reftam CSio nullo alio pon£fco 
praetcr Polos C, S occurrcrc Lineac in Propofitionc dcfcript^. 

Corol II. S\n—mz=:r—z fivc curvac omnes AN, BQj, DR finc 
-feftiones conicae Linea defcripta crit Ordinis 31; fi AN, BQ^, DR fint 
omnes Lincx tcrtii Ordinis Linca deicripta motu pundi P cric ordi- 
nis iq8. 
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Smt Qdstera onmta ut tn Prop. ii. Partis i. fed pro 
re5iis BQ^, AN, DR, GL, ^c. fuhfittuantur Linea 
turva ordinum m^ r, s^ /, ^c. fttque n numerus 
eunxarum omniumy 6f Ltnea defcripta motu punBi 
P, concurfus crurum CO^ LT (Fig. 14.) ertt ordinis 

mrftxn-^i. 

SUpponamus jmprimis pan&a omnia Q^ N, R, L re&a fuas perem'* 
fere ut in Propr 21 . praetcr ipfum Q^,. & fi pundum Q^ ducatur per 
Liiieam ordinis m puniStum Pdelcribet Lineam ordinis mn-^-m. Quippe 
£ pun^um P ducatur per re&am quamvis ED &: punda Li, R, N re;- 
&as fuas^ percurrant , pun6tum Q. defcribet Lincam ordini« ;i -f- < P^f 
Prop. IF. Partis i. qu« occurret LineaeBQ^ ordinis m in punftisj»»-}'^*' 
Cumque pundumQ^ dum percurrit Lineam BQ^ad occurfus illos iRri^-|-i» 
pervenerit erit pun£tum P in rcda ED, adeoque Linea motu pun&i P 
dercripta erit ordinis mn-^-m. Simili ratione ex Prop^ zi. oftendi pq- 
left univcrfaliter fi omnia pun£ta P, Q^, N, R, L, &c. ducantur per 
yedi-as pofitione datas prster duo quaevis & horum alterum ducatur per Lh 
neam ordinis (m) alterum defcripturum Lineam ordinis «r»-|:-»!^ 

Supponamus (ecundo pun£i:a duo N, Q^ dcrcribere Lineas ordinum 
r,, », & pun&um P defcribct Lineam ordinis i»r»-{-i»r. Quippe (L P 
ducatur per redam ED, punftum N per Lincam ordinis (r). reliqua vero 
pfsetcr Q^ pcr re6tas pofitione datas, punftum Q^ dcfcribet per modo 
demonftrata Lineam or<iinis rn-^r quse occurrct Linca^ ordinis m in puA- 
fl:is mrn-^rmri cumque punftum Q^ ad occurfus illos pervenerit crit 
punftum P in rc6ta ED, adeoque Linea motu pundi P defcripta critor? 
dtnk mrn-^mr. Et fimili ratione univerfalitcr demonftratur fi omnia 
punfta P, Q^, N, R, L, &c. prsetcr tria quaevis ducan^ per re&as 
pofitione datas & trium reliquorum duo quacvis ducantur per Lineas or- 
dinum 1», r, tertium dcfcripturum Lincam ordinis mrn^^-mr. 

Supponamus tertio tria pun£la QLi N^ R duci per Lineas ordinum 
f», r, j, & punftum P defcribet Lineam ordinis mrsn-^mrs. Quippe 
fi P ducatur pcr rcdtam ED & punda R, N per curvas ordmum /, r,, 

pundum« 
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pun&um Q, pcr modo dcmonftrata defcribct Lineam ordinis /m-^-jr, 
quae occurret Lincae BQ^ ordinis (mj in punftis mrsn -f- f^rsy ad gusB. 
cum acccdit Q^ pundum P tangit rcftam ED. Proinde punfta (unt 
mrsn -^- mrs in curva BQ^ in quibus fit punftum Q^ & fimul erit pun^m 
P in refta ED 5 unde Linea motu pundi P dcfcripta erit ordinis 
mrsn^^-mrs. 
Similiter dcmonftrari poteft Lineam motu punfti P defcriptam forc 

ordinis mrstn-^-mrsf feu mrst x »+ 1- fi punfta omnia Q^, N,R,L,&c. 
ducantur per Lineas ordinum m^ r, j, /, &c. Et quotcunque afiuman- 
tur curvae earum omnium indices dudas imprimis in fe mutuo Sc dein in 
numerum curvarum unitate au£lum oftendunt ordinem Lincas defcriptae 
motu pun£ti P concurfus crurum CO) LT. 

Corol. I. Curvae tot arcus concurrunt in Polo C quot unitatesfunt in 
produdo mrstn. 

CoroL II. Sit (u) numerus binarius ad poteftiatem (n) elevatus & fi^^ 
omnes curvas datx fint fe&ioncs conica: Linea defcripta erit ordinis 
nu-^-u. Unde feptem fe&ionum conicarum ope Lineas defcribi poflunt 
ordinis 1024, atque dccem- fe&ionum ope Lincx dcfcribi pofiunt ordinis 
fupra iiooo. Quae quidem defcriptio in fe fatis eft complcxa fimplii- 
cifiima vero eft. fi ordo Lineas ejufque implicatiflima. forma confidcr 
rentur. 
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Prop. viir. 

Si»t reliqua omma ut in Prop. 14. Partis i. fed loco 
reBatum AQ^, BN, ER, FT fumantur Linea cur^ 
va ordinum /, ky t^ i ^ loco reBarum DM^ GEj 
HK fumantur Linea ordinum py u^ Zy denotent n^ m 
numeros curvarum ^ Ltnea defcripta concurfu reBa-* 

rum CN, SM erit ordinis Ikitpuz xn+m-^-i. 

HJEC Propofitio eadem ratione ex Prop. 24. Partls i. dcduci j>oteft 
qua Propofitionem praeccdentem ex 11 Partis i. demonftravimu». 
Et fimili quoque ratione oftendi poteft fi in Prop.i6. Fartts r. locarc* 
ftarum fubftituantur curvac eorundcm ordinum Lineam dcfcriptatr^ forc 

(Mrdinis Ikit^uz x i»J + «r + ^ +^»- 

' Fropofe 
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PropoGtionibus his ordinem inveftigavimus altiffiraum Linearum quts 
propofita ratione defcribi poflunt j ea vero Thcorcmata non funt ita in- 
tclligenda quad adeo ardui generis curva in omni cafu defcribcretur $ 
cum fincula methodos fuppeditent particulares Lineas aliquas dcicribcndt 
omnis ordinis infcrioris quam in Propofitionc cxprimitur. 

SCHOLIUM. 

Si curvac ordinis infiiliti quae Mechanica dici folentin his dcfcriptio^* 
nibus fubflituantur curvas refultantes crunt ctiam ordinis infiniti ) atque 
hinc complcxiorcs curvae ctiam hujus ordinis cx fimplicioribus dcfcribi 
poflc' vidcntur, & Linca methodo Prop. j. hujus Partis ex alia quavis 
mechanica BQG dcdufta redae vidctur occurrcrc poflc in pun&is quorum 
numerus crit ad numcrum occurfuum rcftae cum BQG ut i ad 15 at- 
que licet omnes hujus ordinis re£las occurrerc pofiint in pundris mrmcro 
infinitis, aliquarum tamcn interfcftiones cum rc£tis poflunt cfle infinitc 
|)lures interfe6Honibus aliarum : cx vcro quarum imcrfcftioncs funt plurcs 
cx aliis fimplicioribus per Prc;p. praccedentcs dcduci pofl^unt. Sitin dcfcrip- 
tionc Prop. 3. (Fig.if.) BQC Logiftica anguHFCX), KSH refti&cur- 
vac motu punfti P dcfcriptae (fi poli C, S fint in Aflymptoto fitquc 
"CS — i ^y CM = x^ PM =:;', & fubtangcns Logiftica& aequalis a) wqpa^ 

tio crit aby — laxy — bxy-icx^y xx = ^ — at x axy. Quac proindccon*- 
ilrui poteftex areis Hyperbolae conicae & Hyperbolifrai Hypcrbolac Li- 
ncae tcrtii Ordinis fpccia fp. 
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^e ferishui curvarum infimtn qua ex una data tan-- 

g^ntkim ope deckict pojfunt. 

DEfcriptTO cu r va r u m quam praecedentibus Scftionibus demonftravimus 
eft generaliflima & fi methodi univerfalitas fimul re(picirt«r fiinpli- 
ciflfima haberi poteft j alise apud Geometras paflim rcperiuntur curvarum dc- 
icriptionesqMX firaplicioresnonnunquamcxhibcntraethodos Linea&.cafdem 
c.urvasdcfcribendilicctminusuniverfales} eae vero vagae plerumquc fontncc 
^unum Linearum genusdefcribcnduraaut adaliquas omnium gcnorum dc- 
Imeandos^fufliciunt, fed abfque uUo ordine hic unara aliquara particularcm 
Lineara illic aliam arripiunt, & nonnunquam faciliorfm exhibcnt ddcrip- 
^ionem Lincarura altioris ordinis quatn aliarum ordims infishofi»^ i^ 

dcfcrip- 
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dcfcriptiones licet minus regularcs nequaquam tamen funt in Ge- 
ometria inutilcs nec quidem injucundx, cum ca quas ad intelleftum 
obiedandum conducant maxime ncquc varia fint ntmium nec quidem Ai- 
mium generalia aut fimplicia eflc poflint. Hujufmodi Linearum de- 
fcriptionesvariae a variis excogitatae funt, quarum aliquac ad Propofitiones 
univerfalcs prius demonftratas rcduci poflunts & quifque methodum quac 
fibi arridet aut infigniora theoremata fuppcditat excolere ftudet. Cum ve- 
ro Geometria qua^ curvas ad datum centrum relatas contemplatur in Phi- 
lofophia naturali ad motus corporum & vircs evolvendas facilius tppli- 
cari poflk, ficuti in prsecedcntibus curvarum charaftcres ex asquationc 
defigpnante relationcm ordinatim applicata: ad abfciflTam axis llicujud de- 
duximus, hac feftione confiderabimus curvas tanquam ad punftum tjuod- 
vis datum relatas ex quo ad omnia circumferentiae pundta radii undiquc 
cducuntur & fimul perpendicula in illorum punftorum tangcntes demit- 
tumur, & rationem radii ad perpendiculum tanquam curvae cbara<5berem 
ufurpabimus.» Detur curvaBL/& pundum Sin ejus plano^ expun£l:o$ 
(Fig.i6.) concipiemus redas normales fempci cadcre in omnes tangentes 
LP, & ex data curra dabitur ratio radii SL td perpendicutum SP in 
cerminis fsnitis, five curva fic gcometrica five mechanica primi gencris^ 
in quibus nimirum ratio momenti ordinatae ad momentum abfciflk ex- 
primi poteft quantitatibus finitis. Quippe defignant at, y abfcifl^am & 

cirdinatam ciu-vae cujufvis, fH &c n fin itas q uafvis quantitates, & fi ;^ : y 

:: m : «, erit SL : SP : :: SL x a/^*--|-^* • my—rnx^ adcoque ra- 
tio perpendiculi SL ad SP exprimi poterit quantitatibus finitis, cumque 

fit SP = my — nx^ facile crit cx curvas ae:quatione ad axem (^emvis 

data rationem radii SL ad SP invenire, & vice verfa ex ea ratione data 
curvac asquatio dcduci poteft, fed difEcilius quidem. Quavero ratione in 
hoc curvas confiderandi modo complexiores ex fimplicioribus pauciflima- 
rum re£larum ope conftrui poterint ex Propofitionibus fequentibus pate- 
bit > in quibus demonftrabimus fimplices defcriptiones Linearum aliqua*^ 
rum quas methodis prius demonftratis nonnifi difficili re^larum &angui4< 
lorum apparatu delineari pofliint» 
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P R O P. IX. 

Detur punBum S \n plano data curva BL/ mventre 
Lineam curvam auBam per concurfus iangenttum 
curva datdB cum perpendkularibus ex Sht tangentes 
demijffis. 



CUrvam datam tn punftis L & / quamproxlmis contingant 
LP i^ Ipi in quas cx dato punfto S dcroittantur normales SP & 
Sp Tangcntibus occurrcntcs in punftis P & ^ j ducantur SL, S/, P^ 
fint /(?,/>» pcrpcndicularcs in SL, SP, critquc ^Lol triangulum clc- 
mcntarc curvae BL/ & Vnp triangulum clcmcntarc curvae quacfitae. Tri- 
angula vcro SLP & L(?/ fimilia (unt ob rcftos SPL, hol & anguliwi 
SL/ utrifque communcm i fimilia ctiam func triangula Snp & PipL ob 
vcrticales Snp^ P»L & reftos SPL, S^ ^ proindc crit P» : pn : : L» : S», 
adeoquc ob angulos SnL^ Vnp acqualcs, crunt triangula S«L, Vnp fimilia 
iptx£lem. & fi SRfit perpendicularis in P/> produftam ob triai^ula a^qui- 
angiila P;3f/), SPR fimilia crunt triangula ?»/>, L^/, SPR & S»L> adcoque 
^cnm cadcm fit ratio Vn ad pn qqac ho ad lo & cadem fit ratio SP ad 
SR quas SL ad SP manifeftum eft ex data ratione SL ad SP in curva 
BL/ dari rationcm SP ad SR in curva quaefita quac pcr punfta P du- 
citur. 

CoroL I. Similrtcr cx curva quam P pcrpetuo tangic alia nova -pcr*- 

pendicularcs in ejus tangentes dcmittcndo conftrui potefl", *& cxliac tcr- 

tia> undc ferics curvarum infinita ex una quavis deduci poteft in «unica 

-ppfitionc pun^ti S, & triangula quorum latera funt fcmper radii curva- 

/^ruip, perpcndicula in taneentcs & panes tangcntium radiis & perpcn- 

" diculis interceptse erunt fioi mutuo femper fimilia, Proindc data acqua- 

tione radiali (feu ratione radii ad perpendiculum) unius in ferie dabuhtur 

fimiles asquationes omnium. 

Corol II. Sicut autcni in Prop. ex curva BL/ conftruximus curvam 

EP/) ex EP/) contraria ratione conftrui poflet curva BLCj crigcndo nim, 

j>erpendiculares in radios SP & §/) fibi mutuo occurrcntes in L j vel fa- 

^cilius, fi detur angulus SP/> tangentis cum Tadio, ducendo SL ita ut an- 

gulus PSL fit illiusanguli SP/) complcnJentum adreftum, & ad P nor- 

malera radio SP eri^cndo reftae SL occurrentem inL} curva enim pcr 

oinnia 
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t>mnia hujufmodi punda I< du&a erit BL/, cx qua iimili ratione alia 
conftrui poteft perpendicula ad L &: / radiis SL & S/ erigendo, & 
eorum occurfus notando. Unde ex quavis curva feries utrinque infinita 
curvarum conftrui poteft punfbo S manente immotoj quod fi locus pun&i 

5 mutetur fimul mutabitur integra feries. Unde in quavis curva infini- 
tas funt pofitiones punfti S ex quibus fingulis infinita; curvarum feries 
deduci pofiunt. 

Corol. in. Quoniam angulus SP/> = SL/, poftquam tangens ducituruni 
curvae facile eft ducere tangentes omnibus ciirvis feriei j quippe fi con- 
ftituatur ad pundum curvae P fuperradium SP angulus jequalis ipfi SLP, 
cjus anguli alterum crus erit curvae tangens in punfto P. Unde poft- 
quam curva quam P pcrpetuo tangit defcripta eft, facile abfque ulteriori 
tangentium ope rcliquaB in ferie conftrui poterunt. Sic curva quam R 
concurfus perpendiculorum ex S in ungentes curvac EPp demiflbrum 
cum tangentibus iifdem perpetuo tangit, tacile determinatur ducendo SR 
angulum RSP conftituentem aequalem PSL, & ex P in SR demittendo 
perpendiculum PR> idenim perpendiculum occurret re&a^SRin punfto 
curvae quaefitae. 

Corol. IV. Si curva BL/ tranfeat per S curva pun&o P defcripta e- 
tiam tranfibit per S, & omnes feriei infinitae explicatas per S quoque 
tranfibuntj quippe cum coincidit L cum S evanefcunt SL & SP, adeoquc 
P coincidit cum S & L. 

CoroL V. Ubi curva BL/ evadit radio normalis curvae omnes feriei in 
eodem punfto radio fiunt normales, & fc mutuo contingunt. Quippc 
ubi BL/ evadit normalis in radium coincidit L/ cum loj adeoque ob Gr 
milia triangula Lolj Vpn^ SLP coincidet P^ cum pn & SP cum SL % 
quare coincidunt L, P/>, lo^ pn & fiunt omnes radio pcrpcndiculares in 
codcm puncto. Si igitur una aliqua curvarum totius ferici habeat afpidem) 
cmnes in codem punfto afpidem habebunt & in eodem fe mutuo tangent^ 
quare fi una quaevis curva & tranfeat per S, & apfidem habeat omnes 
ex ea deduftje modo Corol i . tranfibunt per S & apfidem habebunt % 
nec in uUis aliis punftis praetcr S aut apfidcm fibi mutuo occurrcrc po* 
terint. 

Corol. VL Si curva BL/ maximam habeat finitam diftantiam a punfto 
S, centro S atque ca diftantia tanquam radio ducatur circulus, & omncs 
curva: quac ex j3L mcthodo CoroL i . deduci poflunt licet infinita fint 
numero circulo tamen hoc includentur> unaquaeque vcro cxtra proxi- 
me priorem jaccbit, iifque finitum intercedet intervallum : ifthuc coQ- 
tingit in omnibus curvis in fe redeuntibus & quarum finita eft longitudo. 

Corol Vn. Hinc patet fi una curvarum in fe redeat omnes curvas fe- 
riei in fe neccflario redire y unde fi prima fit ovalis erunt omnes ovales 

6 Lincx ordinis paris. Si una abeat in infinitum crure Parabolico om- 
nes fimili crure abibunt in infinitum cum tangens cruris Parabolici ad 

O pun6him 
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pudum maxime longinquum infiiiitc diftet : Unde cunrs hac ifiethoda 
dedu&ae ex una qoavis data funt fibi mutuo fimiles. Si cunra BL abeat 
ia infinitwn cruic Hyperbolico, curva BP erit adhuc (nraiia, & oi> 
diiM jparis, aim cangcns cruris Hyperbolici ad punftum maxinEie di- 
ftaos lit cjus AfTymptocos. Undc manifeftum eft in curvarum harum fe- 
rie iMiam cantum deprehendi pofle curvam cujus crura poflunc eflc Hy» 
perbolica, fed reliqux vel erunt ovales, vel lineae quarum crara fimt 
fWabolica. 

Ccr^L VIII. Poftquam du£la eft curva quam P tangic in uoa poiition^ 
pun&i S reliqua: quac ex eadem curva conftruuntur in aita quavis pofi- 
tione pun6h S iic defcribi poftunt ^ fit SinF&ex SexeatSPN angulus 
re&us cujw puo&gm P ducatur per curvam jnm defcriptam & fi SN fit 
pcrpendicularis in PN pun&um N defcribet curvam qucefitam. 
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Prop. X. Problema. 

Stt curva BL Ctrculus tnvemre curvam BP. 

SlT C circwli cefttrum (Fig, i6.) BCS diameter circuli quae tran- 
fit per datum pimftum S > & curva BP defcribi poteft concurTu 
LiAtaiWft STP, Ll^ fi angulus datus CLP tcvoWatur circa punftum C 
8t ftijukli motu rcfta SP circa polum S, ita ut SP fempet parallda fit 
cMn CL> quxquc hacfacili ratione geomctrice conftrui poteft. 

Oenitb S radio CS dcfcribatur circulus HMC j ex S ad circulum 
iedMMttn' ^ndii infiniri ut SM, Sm^ & cx pundis M, m demittantor 
AoWftaltt ^IQ.5 ^? rfi HC, fit SF rr CL, & fumatur femocr in radio SM 
LitoeaSPiit^FQ^ critquc P punftum rn curva qose^fha, oc fimiliter infi- 
nita curva: punciapoflunt dctcrminari> ducatur cnim LEparallela reftas 
GSj^^iJtitqut triangulaLEP,SQ^4fimilia ob «qualesa1igutosLEP,MSQ 
8t neftcw SQM, LpE-, fed acqoalia qaoque ftmt ob sequales reftasLE, 
GS & SM, adcoque SQ^a=:EP& PQ^r:^ SF ~SQt=rCL(:=Sfi) —EP 
=t: STS «t jn-omdt fi fnmaltcfr in SM Litica SP *qaafe Tcfitse FQ^ crtt P 
ih «irva wiaEfflra. Sit PR perpentfrcalrfrfe in SH^ Ifitqae *^:^j, SR-tjr 
&«)bc«i«ft8iihifimaia«Wt, SMQ.trrtt SM. Sf :_:S Q (— ^[-«QJ 
:Sltl3lldb1iSM!«,S^^C^ ::J— Vy^Sp^-jr, 

' ^* -ih*S ^^ ^^* -j-Aiix' +a^* H^* — ivx** 
fffHC apq[uaiio eft ad LincMi '-^rii Ordiais. 
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Corol, I. Curva babet punftum duplex iix S j flc cnrm Ki ordinata 
circuli CMH ad abfciflaB punftum F, oc ubi M eft vcl in K vel ^ qo- 
incidit P cum S, adeoquc rcftac SK, Sk contingunt arcus duqs curvqe 
concurrentes in S 5 idera ex prima conftruftionc hinc conftat quod tiP 
tangens circuli BL bis tranfeat pcr pun£tum S, & ex sequatione invcfti- 

fata deduci quoque poteft. Si S ut intra circulum BLA curva habcbit 
^un^m conjugacum in S, fi S fit in circulo curva erit Quffidata ia S, 
& fi S fit cxtra circulum cui*va erit Nodata in S. 

Corol. IL Sit A punftum ubi circulus BL occurrit reftaeCS, Sccur- 
va erit perpendicularis rcftae CS in duobus punftis A, B. Quippc cir- 
culus BL perpendiculariter occurrit rcftae CS in punftis A, B, adcoquc 
per CoroL f . Propofitionis prascedcntis curva BP erit perpcndicularis 
redxvCS in iifdem punftis. Cun^a BL non in infinitum eKjCrurrit fcd in 
k rcdit ut cx Corol. 7. cjufdem Propofitionis eft manifeftum. 

CoroL in. Reftae omnes per S tranfeuntes & ad curva^n utrinquc 
terminatse funt fibi mutuo & rcftac AB arqualcs^ producatur SP doncc 
occurrat curvac in alio punfto G & circulo in w, fitquc wT perpendi- 
cularis in SH & fumatur C/=HF> crit SG = FT & FCt= SP, fcd 
ob triangula fimilia & aequalia SQM, STm erit ST = SQ^&yT^Fd, 
adeoquc erit PG = SG+ SP = FT+/T =;: F/ = iSF = AB. 

Corol.lV. Ob fimilia&aequalia trianguIaSLE, SMQ^crit LP=MQ^j 
cumquc P« = Q^j' crit trianglum LP» = 4. MmqQ^j /. e. mQipcntun^ 
sur^a? BZPLB cft ad momentum arcac circularis CMQi ut i ad 2 adcor 
quc cum fimul incipiant flucrc erit area injLcgra BZPLB=4^CMQ^ &C 
tota area quas ihterjacet fcmicirculo ALB & curvae BZP3A acqualis erit 
quadranti circuji radio CS defcripti, £c proinde tota area terminata rcStt 
BA Sc curva A3I'B crit fcfipiupla femicirculi. 

Cotpl/y. Curva rcftificari poteft in folo cafu quo S & A coioci* 
dunt»ir?g. ij.) & ovalis quae jaccbat intcr S & A cvanefcit 8c mut^tur 
in cuipidem. Ducantur bL, B/, cumque parallclas fint CL, SP cric 
angulus PSjp = LC/=2SL/ & lo : pn :: 4SL : SP; fed Pf : pn :: 
SL : SP (per Prop. 9.) adeoque Vp — tJo^ i. e. momentum curvac BP 
eft ad momemum redac BL ut 2 aid i cumquc. fimul evanefcapje BP 2c: 
BL in B erit fempcr BP = zBL, adeoquc arcus BP eritfempcr asquali$ 
duplo chordac arcus circuli corrcfpondcQtis* 

Coroi. VL Curva hac Propofitione dcfcripta Epicyclois eft (Pt^. i^,) 
gcnerata motu circuli (cujus radius eft 4CA) revolventis fuper ^lum icp- 
Qiotum fibi asqualem ccntro O pun&o medio inter C & S dcfcriptuaif 
Sit eninj OH=tCA & defcribatur circuJuip HFM, fuper quem vojvatur 
altus circulus HDK ei acqualis, 8c in hujus plano (bmatur pun£him R 
ad diftantiam a centro acqualem 4. CS & pun6lum R defcribet Li* 
^Qi de Iqua hac Propofitione agimus, fi in principio defcriptionis 
-coincid^t N cum^ H & R cum A. Quippe pervcniat circulus revol- 
vcns ad pofitionem in Fig. dcUneatam & contingat Bafim in F, fit- 

O z quc 
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qqe CF parallela reSx CL & pundum defcribens R eric in concurfu P 
tangentis LP cutn perpendiculo SP, nam Ve — OS = ER & angulus 
P^F = HOF> quippe ob trcs reftas parallelas SP, OT, CL & sequales 
OS, OC erit TP=TL, adeoquecum reftus fit angulus PT^ eric trian- 
gulum ^TP = ^TL & ^P=^L = (ob aequales & parallelas O^, CL) 
OC =CS=ER, & angulus P^F= F^L = (ob parallelas OC, eh} 
^OS, adeoque arcus HF = »F j proindc cum circulus HDN accedit ad 
pofitionem »FL coincidit EN cum f « & R cum P j curva igitur Pro- 
pofitione hac defcripta Epicyclois eft generata motu punfli in plano 
circuli circa circulum a:qualem revolvcncis dati : & fi m defcriptione 
Propofitionis maneat circulus BLA manebunt circuli iidem HFM & 
NDK fed erit EJR. femper acquaIis4.CS. 

CoroL Vn. Curvae huic refta aequalis duci non poteft j Quippe de- 
monftravit M. Nicole Epicycloidcm hujufmodi acqualem effe Longitudini 
EUipfeos cujus axis major eft CS-j-CA, & axis minor eft SA in aftis 
Academias Parijienfts anni 1707. EUipfis vero ha?c cum axe fua conve- 
nit cum S & A coincidunt, quo in cafu axis minor SA = & longi- 
tudo curvae aequalis evadit zBA quemadmodum CoroL f . demonftra- 
vimus. 

CoroL VIII. Aliac vero funt harum curvarum proprietates non afpcr- 
nendae > diametro CS defcribatur circulus CGS fr/g. ip.) & ad curvam 
BP educatur Linea quasvis SM occurrens circulo in G & curvae in P, 
Linea PG hinc circulo illinc curva terminata erit femper acqualis data: 
Lineas CA. Quippe fi ex M in CS demittatur perpendicularis MQ^ 
iimilia erunt triangula SMQ^ SCG, adeoque erit SM ad SC ut SQ^ 
ad SG, fed SM = SC adeoque SQ^= SG. Sed in demonftratione Pro- 
pofitionis oftendimus SP = FQj=SF+ SQ^^SF-ii^G, unde PG e- 
rit aequalis redas SF fcu CA. Si igitur ex punfto in circumfefcntia cir- 
culi alicujus SGC pofito ad ipfum circulum educantur radii in1|biti ut 
SM & in iis hinc & illinc fumantur reflae GP, Gp aequales datac 'Eineac 
CAj curvae hoc pa£l6 delineatae ese erunt quas tot variis modis Propofi- 
tione hac & Corollariis praecedentibus conftruere docuimus. Ex hac 
curvae proprietate pacet eam.efle conchoidem bafis circularis quam de- 
fcripfit D. de la Hire in adis Academias Parijienfis anni 1708, quam etiam 
traa:arunt Robervallius & D. Pafchal eorum tamen nemo quantum novi 
cam Epicycloidem efle obfervavit. 

CoroL IX. Hujus curvae arcus aliqui facillime defcribi poflunt ducendo 
terminum alterum re£i:a: datae Gp (quac femper tranfit per pun&um S) 
per circulum CGS nam terminus alter p defcribet arcum curvac hujus de 
qua agimus ^ Circulus SGC bifecat omnes Lineas in S concurrentes & ad 
curvam utrinque terminatas. 

^ Cmhyi. 
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CoroLX. Propofitio haec univerfalitcr rcddi potcft oftcndcrido (Fsg.zo.) 
fi angulus datus CNL angulari fuo pun6to N pcrcurrat circulum, fintquc 
C, S punfta ubicunquc in plano circuli pofita, & fit SP fempcr pcrpcn- 
dicularis in NL, Lineam quam P pcrpctuo tangit effe quarti Ordinis. 
Ducatur circuU ANB diameter AB pcr punfhim C & DS ci parallcla 
pcr punftum S fit AB=:^, AC =ze, AE=:^, SE =b, PM=:jf, SM 
= Xj NU = z^ CU = Uj eritquc x : y : : u : z :: z-\- b — y : 

dA-x — Wy adcoquc crit u = — -I- IX-£ — ZILJ: x ^5 & proinde 

» * X* -f-y^ 

X = ^ ^* ^T"-^ -^^ xy- Scd cx natura circuli edu^ 4-z^ ^acA-au 



— zcu — c^j unde^*+^x -]->'* — by =:ac — c^ xx^ -^-y* -^a — 2,^ 

Xx^ -^-dx^ -^-y^x — byx^ qua: eft aequatio ad Lineam quarti Ordinis. 
Curvae quas hoc & praccedentibus C^re>//^r//.r traftavimus eas funt quas cx 
circulo eadcm ratione defcribuntur qua Hypcrbolam dcfcftivam ex Refta 
Lemmate 1. Pariisi. deduximus j atquc h« fimpliciflimac videntur cfle 
Lineac quarti Ordinis ( fi Conchoidem cxcipias ) quemadmodum Hy- 
perbolac dcfcftivae pro fimpliciflSlmis habcri poterint Lincis tertii Or- 
dinis. 




Prop. XI. Problema. 

Sit BL SeBio qutevis conicay invemre curvam BP, 

Cafus LqIT BLParabola(^F/g.2i.j &LineaBPcritHypcrboladcfcftiva 
i^ tcrtii Ordinis cujus punffcum duplex eft in S 6c Aflymptotos 
unicapcrpendicularis eftaxiParabolacj curv^ eril fpeciei 34, fecundum e- 
numcrationcm iWii/(^»/^»^i^, fi S non fit in axe '& fit cxtra t^arabolam, 
eritfpeciei ^f fi fit in ipfa curva Parabola^, Qijpeciei 36, fi S fit intra Pa* 
rabolam. Scd fi pun6tum S fit in axe curva habebit diametrum & fi 
S fit cxtra Parabolam curva crit fpeciei 40, fi S fit in vertice Parabolas 
curva erit Cijffiis Dioclea^ fi S fit intcr vcrticcm &: focum curva eric 
conchoidalis quas^ PunSum habet conjugatum ad convexitatem fuam e* 
ritquc /peciei 42 > fi denique focus fit inter vcrticem figuras & pun£):uin 
S conchoidalis habcbit PunSum conjugatum ad concavitatem fuam crit- 
que fpeciei 43 . Hasc omma hinc faciie patent quod fi cx foco F pa- 

rabolx 
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rabolar 6L deroictantar perpcndiculares in rangentcs LP, eanim concur- 
fuB cum cangentibus fint feinper in reda BN quae Parabolam tangit^in 
vcrtice B > unde cum SP fit perpendicularis in tangentem LP paraRelie 
crunt SP & FN, ataue anguli FNP, SPN redi| adeooue per Lemma z. 
Fartis i. Lmea pun&o P defcripta crit Hyperbola deteAiva tertii Or- 
diois babem pun^m duplex in S. Per ibidem demonftrata Hyperbola 
babebit diametrum (l S ut in axe parabolae, feu in refla FA ad BN nor- 
mali > 8c ex eodem Lemmate & natura Parabolx conftat Lineam habere 
Nodum in S quoties S exiftit extra parabolam, Cufpidem quando eft in 
ipfa Parabola, &: PunSlum conjugatum cum S ver(atur jntra Para- 
bplam. 

Cafus IL Sit BL/ Ellipfis, F & / foci, C centrum, & S punftum 
in plaQO datum ex quo perpendiculares SP ducantur in EUipils tangen- 
tes. Si ex foco F in tangentem LP cadant nc^males ut FN erit N 
pun6bm in ctrculo fuper axem Ellipfeos tanquam diametrum defcripto i 
nam CNrrCA cum angulus FLNmNLH, & proinde FN=NH, 
atque (it FC =r/C, & proindc CN : /H (= Aa) ; : FC : Ff : : i : i. 
Unde inveftigatio curvaj defcriptac per punfta P reducitur ad Corollarium 
to. Prop. prarocdentis ubi angulus datus FNP angulari piindo Ndu- 
ci fiipponitur pcr circuH circtnnfcrentiam & SP cadit normalis in NPj 
unde manifeftum eft Lineam defcribi quarti Ordinis cujus asquatio in 
di£to Lemmate inveftigatur. 

Quod fi Ellipfis evadat circulus coincidct focus F cum centro C, 
& curva de(cr^)U per pun£laP erit Epicyclois c^fxzmProp. praccedentefiife 
craCcavtfnuf. 

Cafus III. Sit BL/ Hyperbola & fimili plane ratiocinio oftendi poteft, 
li C fit ccntrum, F &c f foci Hypcrbolae fitque rc&a FN perpendicularis 
in Tangentem EN, reftam CN efle aequalcm dimidio axis tranfverfi 
Hypeib^lae^ adeoque pundum N circulum tangcre ^ unde manifcftum 
eft Curvam in qua reperitur pun£bum P eam quoque efie quac dcfcribi- 
tur Corol. i o. Prop. praecedentis & proinde efle quarti Ordinis. Unde 
linitcrfalf taer 6 cvrva BL/ fit fe&ia coaica (eu fecundi Ordinis Qurva BP 
orit ^uartt Ordints, ntfi tfstod in ^eciaU cafu quo BL eft Parabola curva 
BP fift Oodmia tcrtif. 

Ctm^ Hioc & Toechiido Cor^i. z. Prvp. $. ex circulo defcrttucuv corva, 
ic S fit ubtottnque m cicculi plam^ curva ea erit fedto coiftiau 

Lsmmjil 1. 

Mm iBt9 funSh S (Fig. 24.) aiamam. APB dtu rxMos fMoitctifsgui ttt SP 
(^JittmOur fmipir Sn« iSP fM&im n ptrpehto tmget Lkmm ejmfikm 
fpnm iiOrtlims «r^ APfi'^ itkm dktmlum efi Jt Sn fa ad S^ irt^ 4itta 
rttHone. 



r 
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Oni. Hi«c fi SR (Fig. Prop. 9,) cadat fcttipcr in LP ita tit dctur 
«igiilitt SRL) ttn R <puii6bmi canrft ejufdeiA fpeeici ac eft BP. 

P * o p. XII. 

Hewivatftr Umea c«m» BLySj^ frtpfstm -nt hafim & 
pmBum S m ejus flano aatum defcrsbet Ljneam e- 
jufdem generh ac eft e^ ^[Ham Prop. f. determina^ 
«sfmmj tmcurfu tangentmm curva cum perpendkulis 
ix S m umgente^ Jemiffis^ 

QUippt fibi "btL iic ufia qusevis .poficio ^uarvx TCvolvcDtis & S Jbcus 
pun&i S in eo calli 5 cum ^dem Linea L,Ip ntramquexrarvam cpn- 
' tingat ti s(b initio dcTcriptionis ]Min£):um i appKcabatur f4in£to B 
roanifeftutn eft angulum SLP = jLP & jL = SL adeoq^iie & SP = jP 
& 2SP— Sjj fed per Lemma 2. eadem cft Ipecies curvae defctiptas mo- 
tu ipfitis P atque punl^ti cujus xliftantia a S eft femper dtqpla dLftandas SP^ 
irade conftat curvam ejufdem generis defcribi motu punCti 5 &punfia P 
adeoque Epicycloidem defcriptam motu curvac BLTupcr feipfam efle cur- 
vam ejufdem generis ac eft ea Prop. p. ex eadem BL conftru6ta. 

-CimDL I. CDittdduttt ^gitur coryg iu^Sir^ uuiA^S^ ddlbr^^e ^^ib &i- 
cycloidibus D. Nicole dcfcriptis motu curvac revolventis fupra bafim fibi 
asqualcm^ & hinc quoque facile conftat hujufmodi Epicycloidem fore 
Lineam Geonietdciajti <qucM:iei curva cujus «lOVHdutione^dcpibitur Geome- 
trica eft } cum curva BP fit necefiario Geometrica fixrurva BL cu^s tafi- 
l^timi ^e defi:rifatfG»r K^otnetrica ik. 

CaroL II. Hioc £picjH:k>ides deicripsas eietu fe&4oms cuJB^ :i3ctoica^ 
fupcr Jeipfam facile <ieterminantur. Si Parabola moveauur fupcr aliam 
/flbi «cjemlerti focus defcribct Lrneam reftam z%\ parabolse immotas per- 
pendiculariter infift^twi ad drftantuni i Mmoe asqtialem 4i;fta&i»^ ver- 
ticis a foco 5 Parabolae vero vertex defcribet Diodeam Cijfoidm^ & aliud 
quodvis punftum defcribct aliquam Hypcrbolariim defe&ivarjjm JsktUnm 

X>^oL \h: Si l&4li^ fimtfi raticmefui^ra &ll4pBn vcimiteax Jevohdsuar 
focus dcfcribet circulum centrum habetttem iti ^lttro *n>co Ct^us radiiis 
«qimlis wk ^i iJHtoftroB. Mltid vero «qtrodvis datixm 'EJlijpTcDs ^lani 
-puftftmtn Uffitam ^ctftet i^uarti OrdfflSs qtnftcm Corol. lo. Pfop. 10. 

definivimus. 
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definivimus. Idem quoque de Hyperbola fuper sequalem Hyperbolam re- 
volvente dicendum 5 Focus enim alter defcribet circulum haDentem cen- 
trum in foco oppofitse feftionis cujus radius erit axis tranfverfus Hyper- 
bolae : Aliud vero quodvis Hypcrbolae punftum defcribct Lineam quarti 
Ordinis C^re^/. eodem Pr^^. 10. definitam. 

LfiMMA IL 

Dentur pofitione re6la infinita SD 6? funSa S, A, centro vero S de^ 
fcribantur circuli ABE, DLT £5? fumatur arcus DL aqualis dato AB 
6? in infinitis circulis eodem centro defcriptis fmiliter fumantur arcus dl ^ 
reSla SD aquales dato AB 6? curva per pufiSla omnia L, / duSla erit 
Spiralis Hyperbolica feu reciproca cujus radii erunt femper reciproce ut an^ 
guli quos conftituunt cum reSa data SD. 

Cum pundum D accedit ad A' coincidat punftum L cum B, jungatur 
SB & univerfaliter radius quivis SL erit ad SB ut ansulus BSA ad LSD s 
Arcus enim circulorum eodem centro defcriptorum mnt in ratione com- 
pofita angulorum quos fubtendunt & radiorum quibus defcribuntur, & 
proinde cum ex Hypothefi arcus AB, DL fint aequales, radii SB, SL 
crunt reciproce ut anguli BSA, LSD. 

Corol. I. Cum fit do : DL :: S^ : SL erit DL -^do (—lo) : ho : : 
DL : SL, fed SP : LP : : lo : Lo^ undeSP : LP :: AB : SL. 
. Corol. 11. HincSLx/^ = ABxL(7 adeoque areola iSL/ crit scqualis 
re&angulo datae quantitatis AB in Ddj & proinde area radiis SB, SL & 
-curva BL terminata erit ad reAangulum arcus dati AB in difFerentiam 
radiorum AD ut i ad z. 



Prop. XIII. Problema. 

Ex Spira/iArchimedis (Fig. 23.) Circulo &f ReSfa coff^ 
firuere omnes curvas in qutbus trianguli SLP latera 
quavis duQ funt femper ad fe mutuo in ratione alicujus 
potefiatis radii ad datam quantitatem. 

HUjus Propofitionis funt tres cafus vel enim in curva conilruenda 
oportet effe SP : LP : : SL»» : SB-' , vcl LP : SL : : SL« : 
SB»- vel SP : SL : : SL*» : SB'» . 

Cafus I. Conftruenda (it imprimis curva cujus perpendiculum SP eft 
ad tangentem LP in ratione poteftatis ipdus radii SL ad datam quanavis 

quantitatem 
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quantitatcm & Problema pcr fpiralcm Archmedis conftrui poterit. Sit 
curva BRrS fpiralis Archimedis critquc R« ; ru : : SB : SR. Suma- 
tur angulus BST ad BSR ut cft i ad «r, & in rcfta ST fumatur SL ad 

SB ut SR^" ad SB'" & L erit pundum in curva quaefita in qua erit SP, 
i. LP : : SL'" : SB'" . Quippe fi L, / & R, r fint punfta quamproxima, 
& loj ru fint perpendicula, ex /, r in radios SL, SR deraifla, erit Lo : 



1 — m I — m 



R» : : ^ SR " : SB •» . Cumque ESk : BSL : : iw : i erit RSr : 
LS/ : : m : i adeoque erit lo : ru :: SL : ;»xSR :: SR*" : m x SRx 



t— ^ I— »f j_.m 



SB "" : : ^ X SR ^" : SB ^" : : Lo : Ru. Unde Lo : Ru :: h : ru a- 

deoque triangula Rur^ Lol^ SLP fimilia erunt & SP : LP : : ru : Ru : : 
(ex natura Spiralis Archimedede) SR : SB : : SL"* : ^t&^ j proinde pun- 
&um L crit in curva qua^fita cujus tangens crit ad perpendiculum ut data 
quantitas ad poteftatcm (m) radii. 

Cafus IL Oporteat fecundo conftruere curvas quarum tangcntes LP 
funt ad radios SL in ratione poteftatis altcujus (fn) radii SL ad datam> 

Suantitatem, Sit in Prop. p. BL Spiralis Hyperbolica Lemmatis praece- 
entis quae per cafum i. ex Spirali Archimedis conftruicur fumcnda 
BST = BSR & SL ad SB ut SB ad SR, eritque SL : LP : : SP : TP 
fed per CoroL i . Lemmatis praccedentis eft SL : LP : : AB : SP, & pro>- 
inde crit SP : TP (: : Vp : Vn) : : AB : SP. Unde in curva BP tan- 
gentcs TP funt ad radios SP in ratrone ipforum radiorum ad quantitatem 
datam AB> & in hac curva fi radii fumantur in progreflione Geometrica 
crunt longitudincs curvarum in progreflioneArjthmetica, adeoqueuna eft 
curvarum quas D. Farignon Logarithmicas appellat > ex hac curvaomncs 
qparum radii funt ad tangcntes ut data quantitas ad poteftatem aliquam. 
radii (five quarum tangcntes LP funt fcmper in ratione alicujus poteftatis. 
radii) conftrui poflunt, eadcm ratione qua conftruximus in cafu i. curvas 
quarum SP : LP : : SL'" : SB'" ex Spirali Archimedis. 

Cafus in. Ip circulo (Fig. zf.} SRB ob reftum angulum SRB fimilia 
crunt triangula SBR, Rur^ adeoque erit Rr : r« :: SB : SR; unda 
pcr conftruftionem Cafus i . omncs curvae quarum SL : SP : : SB*» : 
SL"* five quarum perpendicula SP funt fcmpcr in ratione poteftatis ali- 
cujus radii ex circulo deduci poflunt, fumicndo fcil. angulura BST ad 

BSR ut I ad w & SL ad SB ut SR^ ad SB^. Quod fi loco circuli SRB 
fumatur (Fig. z6.) reda BR (cum triangula Rur^ SBR fimilia fint &: 
Rr : ru : : SR : SB) eadem conftruftionc dcfcribi potcrint curvas omncs; 
quarum SP : SL : : SB'^ : SL'^. ' ' . 

: P Cwro/.L 
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Corol, I. Omnes curvx qiurum LP eft ad SP vel ad SL in ratkme 
potcilatis alicujns radii ad datam quantitatem funt mecbanicas > cum fpi- 
rales quarum ojpe conltruuntur Mechanicas (int. 

Corol. II. (Jurvas omnes cafu i. deicriptas fi m non fit aequalis unitati 
roSificari po^nt. 

Corol. III. Curvaj omnes quarum SP cft ad SL in rationc poteftatis 
alieujus radii ad datam quantitatem funt Geometricae, cum circuhis & re£ta 
quarum ope dcfcribuntur Geometricx fint. Eae quoque omncshabent 
apfidcm feu punftum ubi radio fiunt normales j quippe cum SL = SB 
cvadit SL^" = SB'" , SB=SP & L/ = /(? adeoque curva radio in co pun&o 
cvadit perpendicularis > eacquoque curvas hoc habent (jpeciale quodfingula; 
quas ex una aliqua conftruuntur methodo Prop. p. fint ejufdem gcncris, 
i. 0. fi in curva BL fit SL ; SP : : SB*» : SL^" erit quoque in curva BP 
radius SP ad perpendiculum ST in ratione alicujus poteftatis ipfius SP ad 
datam quantitatcm ^ unde exunadatainfinitas ejufdem gencris confirui pof- 
fiam, m ex Prop. requenti luculentius patebit. 

Prop* XIV. Problema. 

Sitcurva BL/ talis ut SL femper fit ad perpendiculum 
SP /» ratione quantitatis data ad poteftatem aliquam 
(n) radii SL (Fig. Prop. 9.) invenire curvam BP. 

CU M fit SP = ^i erit U\h x : SL : SP : : SB" : SL», fc^ 
SB» 

Vp : ptt'.: SL ; SP :: SB» : SL» :: (cum SL=SB^SP^) SB» : 



tm 



SB"^ SP^' :: SB-»-' :: SP*+' • Undc fi ST fit perpendicularis in lincam 



tangcotem curvam BP ad |)«io£Uuii P erit SP : ST : : SB"+' : SP»^, a- 

2» + X 

deoqjST^ 



SP— ^ 



n 



8fl ^ 

if-t-,1 



Curva vcro BP fic facile cx BL abfque tangentium ope conftruitur, 
fatnatnr angulus BSP ad BSL in ratione ^ *]- 1 ad i SC in SP crus alte- 

rum 
3 
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rum iftius anguli demitcatur normalis cx puo£lo L } occurTus perpemli- 
colarii cam dido cnuc «ngdt BSP eric m cvm BP: Medwda buj» 
tnverfa Sc contraria ex daca BP conilrui polTet BL. 

Quippc angulus PS^ : SL/ : : ^ : ^ : = (cum />« : /o : : P» : Lo) 
^ : ^, fcd SP = — - — , adcoque P» mooumenrum radii SP crit ad 

Bjomentum LtfatT+TxSL-adSB-adeoqj ^ : |l::S^ : |^ :: 

H+l : I. ProindcPS^ : LS/ :: «-j-i : i, adeoquc BSP : BSL :: 
n-\-i : I. Quippc cum anguli BSP, BSL fiiBul erandcat coinciden" 
tibus una omnibus punftis B, P, & L (quoniam B cfl aplis curvx) e- 
runt anguli in rauone »-f-i ad i cum momcnta fint in ea ratione 
daia. 

Stmilrtcr acque conftruximus cx BL curvam BP, cx BP conttrui poteft 
alia BT cujus radius eric ad pcrpendicutum m tangencem ut poteflas 

j — TcStK datx SB ad eandem poteftaicm radti, 2c fi feries curvarum 

z» 4- 1 "^ 

kifinita bac ratione cx BL conftruatur, ipfa Tcro CHnra BL Gt prl* 

na io feric & m cxprimac ordinem curvtc cujufcaaque a BL, ciit n* 

dius io ea curva ad perpetidiculum ut — ^— potcftas rcdlie dacsc SB ad 



candem poteftacem radii curvse. 

Sed ii cx curra BL fecundum Corol z. Prop. p. curva BN conftroatuf 
OKCbodo piaori invcrfa, & ex EN ^ia eadem ratione defcribnttr prodl» 
bit fimilis feries curvarum tnfintta j 2c fi m curvx cujufris ocdtiiem ts^ 
primat in ferie, five ejui 4iftxntiam a BL eric in ea radius ad pcrpenfli» 

culum uc poteftas — - — datx refbx SB ad eandem poteftatem. radii. 




P » PROBV 
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Prop. XV. 

Sint BP, BL, BN proxtma m eadem ferie curvaruni 
ex altqua Cafus 3. Prop. 13.- defcrtptarum^ dtco 
Longttudinem curva cujufvis BP e/fe ad fummam 
Longttudtnis B^S .pentdtim<e in ferte ejufque tangen- 
tis LN ut n-\- 1 ad i. 



Q 



Uippc pcr Prop. 9. angulus SVp = SL/ cftquc LS/ : :PS/ : : i 
»+i pcr Prop. pncccdentcm. UncJc c rit L/ : Vp :: SL 

»+ixSP fcdL/ :Jo :: S L:SP &L/:» + i y^lo : : iSL 

»+i xSP, undc L/ : Vp :: Ll : n-^i xloy &proindcP/)=»-f-ix/^.. 
Scd lo=,ln — on=. (cum on = L» ob angulos L^» & nLo rc£bos & ae- 
Guales) In — Ln = ln — LN-}-N»} fcd In — LN cft ut momcntum rc- 
aas LN, & N» cft ut momcntum curvx BN, undc lo cft a^qua- 
lis fummac momcntorum curvae B N , & tangcntis LN j fcd 

P^ = » -j- 1 loj adcoquc momentum curvae BP cft ad eandem fummam 
ut »-j- I ad I. Cum vero BP, BN & LN omncs una cvancfcant in 
apfidc B ubi coincidunt punda N^ L P & B manifeftum cft quantitatcs 
forc in cadcm ra tionc fcu BP : BN-|-LN :: »-j-i : i j & BP = 

»+TxBN+LN. 



CoroL I. Similitcr oftcndi potcft BT = 



- X BL+LP & univcr- 

»-f- I 

faliter fi dentur longitudines duarum curvarum proximarum in fcric cx 
his dabuntur longitudines omnium > quippc mcnfura cujufvis curvas pcn- 
dct fcmpcr a mcnfura penultimae in fericj ita ut (i BN redificari pof- 
fit etiam reftificari poflit BP 5 atquc unum curvarum par omnibus mcn- 
furandis fufiiciat. 

Corol. IL Undc Ci unius curvae BN reftificatio fit pofllbilis, crit di- 
midia pars feriei re£tis commcnfurabilis ^ at fi curvas BL rc&ificatio fit 
impofl[ibilis, dimidia feriei pars crit rc&is incommcnfurabilis 3 ita ut fi 
o, I, z, 3, 4, &c. dcnotcnt numcros curvarum incipiendo i BN, ex 
curvac quarum numcri corrcfpondentes funt pares perfedfcas rc£tificationis 
fint capaccs, quarum vero numeri funt impares redificationcm omnem 
rcfpuant. Quod fi neque BN ncque BL fint rcftis commcnfura- 
biles, nulla curva in fcrie integra rc&is commenfurari potcrit* Quod 

de 
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de BN Sc BL diximus , intellige de duabus quibufvis curvis in ferie fibi 
mutuo proximis. 

CoroL III. Sit S longitudo curvse cujufvis, 2 longitudo curvac hanc 
proxime praeter unam antecedentis, licct ncque S ncc 2 nec S — X ex- 

hiberi poffint in Lineis reftis, difFerentiatamenipfius S& »-|- 1 X2,quan- 

titas nimirum S — »-j-i 2, eft femper in data ratione ad tangentem 
curvas 2. 

CoroL IV. Arcus curvarum feriei reftis incommenfurabilis funt etiam 
fibi mutuo incommenfurabiles^ quippe cum eorum difFerentia S — - 

n-^-i 2 fit aequalis reftacj fi S & 2 fibi mutuo commenfurarentur, tunc 

diflferentiac etiam fua S — »-)-i 2, adeoque datae reftae commenfurabi- 
lcs eflent. 

CoroL V. Si curva tranfeat per S, tum refta LN evanefcente iu S co- 
incidentibus punftis L,P, Noc S, longit udo c iirvag S= «-^ixxj un- 

de curva quasvis erit. ad penultimam ut »-|-i ad i 5 itaut totales cur- 
varum longitudines ad primam feu fimplicifiimam afiignabilem habeant 
rationem. 




Prop. XVL 

Curvas Jimpliciores enumerare quarum perpendkula 
SP funt femper m rattone poteftatis alicujus ra^ 
diorum SL. 



CUrvatum quarum SL : SP :: SB» : SL» infignibres fiint i®. Or- 
culus punfto S exiftente in ejus circumferentia (7^^.27 .j Quippc 
ob angulum S/B in iemicirculo re^bum, erit /B perpendicularis in SL 
& fimilia triangula S/B Sc L(?/, adeoque SL : SP : : SB : SL Sc » = i . 

II. Parabola exiftente S in foco (Fig. iS.j quippq ex Lenanate 14. 
Lib, i . Princip. perpendiculum cx foco S demiflum in tangentem LP 

medium eft proportionale inter SB & SL, adeoque SL : SP : • VSL 

VSB, unde»= — 4. 

III. Huc pertinet refta Linea fi S extrarectam ponatur, namSB=:SP 
undeSL: SP :: SL : SB & n — — i. 

IV. Huc pertinet Epicyclois quae defcribitur revolutione circuli fuper 
bafim fibi asqualem pun6to defcribente exiftente in circumferentia circuli, 
fi datum pundum S fupponatur efie ubi pundum defcribens tangit ba« 

4 fim, 
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£iD, iXL-tx Coral. f. Prop. lo. £idle conftat cum iriangula (Tig.tj.f 
SPT, Vpn^ SLP, SBL fimilia fint, fitque SB : SL : : SL : SP- 

V. Harum quoque alia eft Hyperbola aequilatera fi S fiimatur in figura; 
centro^ quippe fit BL re£bi pofitione data, S pun&um extra re£tam,utquc 
SB perpendiculum ex S m re£tam demifium \ ex pun£l;o dato S exeant 
femper radii SL, j/, & bifecct SN angulum BSL, & in re6ta SN fuma- 
tur SP mcdia proportionalis inter radium SL & datam rcftam SB j erit- 
que P in Hyperbola asquilatera cujus centrum S & vertcx B« 

In SN ex L cadat LN normalis 5 & fimilia erunt tri^gula SLN^ 
SNT, SNO, S»B, SPM, &quoniam SB : SP :: SP :SL, erit SB» : 
SB :: SP* :SLj fed SO:SN :: SN :SL&90 : SL :: SO^ : SN» 

:: SM* : SP^ undc SB' : SB :: SM* : SO feuSO = |^. SedSO 

SB 

=rSB4-2I (cum BO : BT ;; LN : LT) ^^ ^^-f-SL _ 

01 SP»\ SB»4-SP» «, . , SM» SB' + SP* 

otai& SL =:- ') ■ — — cC promde = = 

SB "^ iSB ^*-*^ " SB aSB 

SB'-t-SM'H-PMl^ atque adco SM» =SB*-i-PM'. SitigiturSB=<», 
zSB 

'$M—y^ SM=:;^, eritque;!?' =^* +j''i unde patct curvam eflcHy* 
perbolam asquilateram cujus centrum eft S & vertex B, 

Ex hac conftruftione patet in Hyperbola cflc perpendiculum in tangen^ 
tem cx centro demiflum ad radium ut SB* ad SP*. Cum Corol. f^ 
Fntp. 4. 4emonftratiim fit ek refta BL conftrui pofle omnes quarum pcr- 
pendicula funt ad radios ut SB"* ad SF^^fumendoBSN : BSL : : i :m & 



I»— 1. 



^P = a «• SL'^ ^ & in conftruaionc hte BSN i BSL : : i : ly 

SP —a^ SL^ adeoque m—z. 

Aique hx ihfigniarBS fuilt curvse quanim perpeadicidfl iliBt in mione 
pottftstiB Tadaorum ^ icit^cEe compiadores fimc & cx Ins dednci po^ 
taxA. "Em hmttn &)galis infioita? cmminm fcries conftroi poflimt, qu»- 
rum infignioresidiqi» %odiaUMem awfidmtiofiefli fnerBOCiirs initfoni: 
yeso fitt i curcolo.. 
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P R o p. XVII. 

Sit curva BL Cfrculm, $ pun&um in ejus circumferentla 
datftm, tnvenire curvam BP ^ feriem unrverfam 
qu£ ex ^ljfecundum Prop. 9. conftrui potefi, 

l.T^X Articulo I. Prof. praccedentis conftat in circulo cfle SL : SP 
:: SB : SL&»=i. Sed pcr Pro/. 1 4. SP : ST :: SB^+^: SP*+':: 

SB*+':SP"*"':: SB^ : SP^, undc fi r &/> dcnotcnt univcrfaiitcr radium 
lifleae curvas Sc perpcndiculum in tangentcm cx punfto S dcmifTum, fitque 

I I 

SB =^5 cric in curva BP r :p : d^ : r'^. Hscc vcro curva Epicyclois 
eft defcripta motu circuli fuper bafim asqualem ubi pun£him defcribens 
ponitur in circumferentia circuli ut dupliciter conftat tum ex Prop. lo» 
Corol. f . tum ex Prop. ii. Curva ex qua circulus formatur^ utBP ex cir« 
CUI09 eft ipfum pun&um B > nam fi in lineas omnes tangentes punftunt 
B (i.e. ex eo punfto exeuntes) normales demittantur ex S cohcurfiur 
omnium tangentium & perpendicuiarium erunt in ci rculo ut ex Elmentis 

conftat, coincidunt igitur B & N & proinde BP = »+i X BN+LN 
r=: iLN = iBL, undc arcus Epicydoidis BP erit asqualis dupl^ 
cbords correfpondentis in cicculo BL^ adeoque mtegra cfirva BPS erit 
dupla diametri SB. 

ll. Eadem ratione qua conftruximus Epicycloidem ex drcula defcri^ 
batur SnB ex Epicydoide SPB, conftituendo nim. angulum SPflscSLPt 
& ex S in lineam Pn Epicycloidis tangentem demittendo perpendicula- 
4rcm Sns cx Prop* 14. b curva BL fit cjufmodi uc r : ^ : : ^ : r* ma« 



H 
•k t. 



nifeftum cft in curva Sn fccunda k circulo fore r ip : o*""*"' : r**+* : { 
(cum nz=:.i) a~ ir\ Undc Sn : SR ; ; SB^ : Slf , adcoque SR 
J_Sn^ 
SBT 
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Ex L in SB cadat LG normalis & cx G demitratur GM perpendlcip* 
laris in SL^ & fi fumatur angulus BSn = 5BSL & Sn = SM erit n in 
eadcm curva quam conflruximus ex Epicycloide. 

Sit m indcx acquationis curvae BP, & ex Prop. 6. conftabit Bn == 

w+i xBL+LP= (cum 1» = L)iBL + LP = i BL+LGj un- 

dc Bn eft fefquupla fummse arcus correfpondentis ejufquc finus rcfti, feu 
fefquupla ordinatx Cycloidis (cujus circulus genetrix eft BLS & vertex B) 

ad pundum G. Quod fi centro S radio SD = i- CS defcribatur cir- 

culus occurrens redse SP in H, & HQ^ demittatur perpendicularis inSB, 
crit Bn=DH+HQ^j nam ob aequales angulos BSP, BCL fimilia 
funt fegmenta BCLB & DSHD, adeoque DH : BL ;; DS : CS ;: 

3 : 2, &CL : SD :: LG ; HQ^, adeoque HQ^= i LG, unde BL 

= i- BL+LG = DH + HQ^. Hinc i . Lpngitudo arcus Bn eft 
z 

jfomma arcus circuli DH ejufque finus re£ti HQ^ & proinde curvac BnS 

arcus non poflunt redis cotnmenfurari , Ted earum menfuras Re&ifica- 

tionem circuli poilukntv^.. Neque arcubus pofiiint circuli commenfu- 

rari^ nam fi Bncommenfurabilescflrent arcubus circuli BLS poflent etiam 

rc&is commenfurari, cum Bn = i BL -4-i LG. 2. Licet arcus Bn 

2 ' 2 . 

& arcus circuli DH re&is fijit incbmmenfqrabiles, eorum tamen difFe- 

lentia cft asquaUs aflignabili red:se HQ. 4. Quando coincidunt L, P, 

n & S evanefcit LG & Bti = L BL+LG = i BLS y . adeoquc tota 

2 2 

curva BLS fefquupla erit femicirculi BLS^ Sc proinde licer arcus quivis 
Gurva^BnSfint circuli arcubus incpmmcnfiirabiles, eft tamen integracurva 
ad circulum in rarione 5 ad 2. ^. Nulla pars curvae afllgnabtlis eft com- 
menfurabiiis totas nec riirva in data ratione (ecari poteft y nam fi BnS in 
aflignabiltquavis ratione fecari poflet conftarct quadratura circuli. Quip- 

pc fi Bn = ?HS &BL=^, cflet 5nS _ L BLq::iG = i BLS 

m n m 2 2» 

+.i LG^ fed ?Hi =: X. BLS, adeodue eflet^ BLS =t^ BLS 
2 m zm ^ zm zn 

4- i LG, & 3^"':^ BLS = i LG, adeoque BLS =^lt^, &pro^ 
z zmn 1 « — m 

inde femicirculus BLS efl!et ad reftam LG in data ratione mn ad n — m. 

Habemus 
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Habemus igitur curvaoi Geometricam cujus birediooc aut trileftione 
prodiret reaa circulo «qualis. Sic fi e. g. fit n punftum curvae BnS 
medium ita ut Bn = Sn, Sc arcus circuli correfpondens fit BL, cujus 
duplo a^qualis fit arcus Bx, erit arcus circuli S)&=:zLG. Si n fit 

punftum curvac BnS talc ut Bn = y erit arcus circuli Sa = ^LGi 

BnS 
& generatim fi Bn = & BU=i»BL erit arcus circuli SU=i»LG. 

IIL £x curva BnS dein conftrui fiipponatur BR ad modum Prop. i . 



£ 



eritq; r :^ ::«*"■*"' : r''"*"' :: a^ : r\ ut ex afquatione gcnerali prius 
Prof. 14. demonftrata liquet. Cum vero index asquationis curvas BiiS 

fiti- patet ex Prop. 6. BR = ifiF+Pn = tiBL + Pn. Undc ma- 

5 3 i \ 

nifeftum eft curvam hanc redificari pofle & efie ad iBL-MGM ut 4 

8 
ad 3. Unde tota curvas longitudo BRS = *- SB. 

Ex M in SB cadat normalis MK, &: fi angulus BSR=4BSL, 
SR = SK erit R in curva defcripta ut fatis eft manifeftum^ cum trian-* 
ula BSL, LSP, PSn, nSR, fint refpedive acqualia triangulis BSL, 
SG, GSM, MSK. Proinde fi fuper SB defcribatur curva quarti Or- 

dinis per pun£ta M tranfiens cujus asquatio erit apc^ =^* "h^* five 
y^ J^x^ =f^ax* ubi;^ = KM, SM = x & SB = ^^ erit area curva Bn 
& reftis Sn, SB intercepta BSnB = 3SMBS, cum angulus BSn=jBSM 
& nS;r = ^MSi» ac Sn = SMj adeoquetota arca Bn^SB^jBM^S, 
Area vero inclufa curvis duabus Bn & BR ac reda riR erit aequalis di- 

midio are« BMK, nam nR = MK, & nRr = M^. Ergo BSRB 
^lM^+jBSMB + SKM =4SKM+Z: BMK, adeoque areatota 

inclufa curva integra BRS & diametro SB erit acqualis Z. BMOS. Sed 

cxD. Neutoni quadratura curvzrum FormuJa 4. Ca/us 7. areaBMS invefti- 
gari poteft, atque inde areae BnS, BRS innotefcent. 

IV. Eadem ratione feries curvarum infinita continuari poteft^ & fi 1» 
exprimat diftantiam curvae cujufvis feriei a circulo erit in ea curva r :p 

: : <j» : r^five /=r " a" dc qua ferie obfervarc licet i . indicem radii eflc 
numerum fradum cujus Numerator eft unitas Denominator numerus 
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dentis patcbit eandem eflfc continuatam per indices negativos. In hac 
fcric prima funt rcfta atque Parabola j & proindc fimilirer ac in priori 
e^it diibidia p^t hujus fcriei rc&ts commcfifurabilis & dimidia k rc^fict- 
tione Parabolac fcu Quadratura Hypcrbolse pendebit; omnes fcil. qua- 
rum indices denominatorem habcnt numcrum imparem rc£bis commenfu- 
rari pofiunt^ quas vero denomioatorem btbcnc numerum parcm rcftis 
8c fibi mutuo funt incommcnfurabiles. 



«ffiffiffigsiiffiiSKeifgs^ 
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P R O P. XIX. 

Sit BL Hyperbola dBqutlatera fitque ejus centrum in S 
reqmruntur curv^e omnes qua ex ea conflrui p$]Junt 
eadem methedo. 

I. TnvEmpnftraviraus in Artkuloj. Prop. 7. (Fig. ^zj aequationem radialesa 

I J Hyperbolas ad centrum rore (fi u^ fit femiaxis tranfverfus) r;p :: 

y* : a^ : adeoque » =— z. Unde aequatio curva BP cric r : p :: 

n » —2 —2 

^»+x . ^»+1 ; ; ar^ ; ^—i ; ; ^ ; ^ , Qugg curv^ cadcm planc rationc cx 

circulo defcribi potcft qua di&o jfrtuulo Prop. 16. Hypcrbolam ex data 
i^c&a conftruximus. 

Sit SLB circulus & S punfhim in circumferentia datum cx quo ad 
circuiuni ducatur radius SL j bifccctur angulus BSL refta SN atque fo- 
psiatur inSN rcfta SP media propoitionalis inter SB & SL) eritque P 
pumSium curvas in qua ^rit r : p ;: a^ : r* quaeaue ex Hypcrbola 
conftruitur per Prop. p. Hscc curva cft quarti Ordinis cumque ab ca 
pcndcat Tenci hujus dimidia pars crit operas prctium ejus sequationcm 
ad axem SB indagare 3 fit LQT normalis ex L in SN dcmifla, occurrens di- 
amctro SB in T 3 fint quoquc LF, QN, & PM perpendicukres in SB. 
His pofitts erit SL : SP : : SP : SB, & proinde SCl : SM : : SP : 
SB, fcd SCL: SP :: SN : SM. Et proindcSN : SM :: SM : SB, 

fcdSN = SF+^3j:i^i5cSF : SL :: SL : SB, unde prodibit SP^ 

z 

+ SB'xSP'=iSB»xSM' fedSP*=SM* -f PM* adcoquc fi PM=^ 

SM = ;^ crit^' -}-^* -}"^*^* 4"^*^* ~^^*^S ^deoque ^*-l-j'* = 
a^x* — a^y^^ patet igitur curvam ciTc quarti Ordinis, oc pundtum duplex 
habere in S> 

4 £• Ex 
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« 

z. Ex hac curva alia defcribi poteft in qua crit r : p :: a^ ; r"^ &ae- 

Jiuationes curvarutn quse metbodo dire&a ex Hyperbola deduci poiTunt 
eriem conftituunt , ubi indices fempcr habent numerum binarium nume- 
ratorem & numeros impares i, 5> f^ 7^ &c. denomiuatores. Omnes 
curvas quarum indicum denominatores funt in ferie— - i^ ^^ y^ n^ Scc 
exhiberi poflunt in reftis & arcubus Hyperbolicis 5 quae vero denomina- 
tores habent I9 f» P9 ij» &c- exhiberi poftunt in arcubus curvas modo 
cxplicatae & in reftis, ut ex Prop. if . fatis eft manifeftum. 

^. Ex Hypcrboia racthodo inverfa ea nim. Corol.z. Prop.9. dcduci- 
tur (imilis feries curvarum ubi indices a^quAtionum erunt in eodem ordine 
ac in priori fed negativas. Harum omnes quarum indicum denomina- 
torcs funt in fcric i, fj 7^ &c. exhibcri poflunt in arcubus Hypcrbolicis 
&C rc&is i reliquarum menfura pendet a curva orius explicata. 

Schol. Series prioribus propoficionibus inveftigatae includunt omnes ae- 
quationes quarum indices poifunt habere numeratarem unitatem, & eas 
hac Prop. demonftratas omnes includunt quae poflunt habere numerato- 
rem numcrura binarium, quae ad priores reduci non poflnnt. Proinde 
jam exhibuimus omnes curvas fimpliciores quarum aequationes ad genera- 
lem r : p :: a" : r^ reduci poflljnt. At fi aliac quaerantur curvae quac 
alias exhibere poflint fimiies feries, innuraeras ex Ca/u 3. Prop. 13. peti 
poflunt. 

E.g. Si quasratur fcries curvarum quarum indices numeratorem habe- 
re debeant numerum ternarium. Sit BL vel reda vcl circulus, fitque 

BSL 

angulus BSN = & in SN fumatur SP (Fig.zy^z6.) primum duoruoi 

mediorum proportionaliiim inter SB & SL ^ eritque P in curvacujus asqua- 
tio adScrit r :p :: r^ : a^ fi BLfit re^aj fed r :^ : : a^ : r^fiBL Qt 
circulus, £c S in circumferentia i ex his duabus curvis quatuor feries de^ 
duci poflunt in quibus indicum denominatores fequentur ordinem numero» 
rum Arithmeticas proportionalium quorum dificrentia erit numerus ter* 
narius. Omnium vero harum curvarum arcus exhiberi pofluoc in re&is 
& arcubus curvarum duarum ope redas & circuli de(criptarum : Atque 
his conftruximus curvas omnes quarum indicum numeratores poflunt efle 
a^quales numero ternario denominatores vero nuiqeri quicunque inr 
lc^ri. 
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Prop. XX. 

Circa centrum S (Fig. 33.) defcrihatur radio quovis SB circu^ 
lus BQA occurrens reBte S!9 producia in Q^, ad omnia 
punBa Q^ erigantur perpendicula ad planumfigurx 
aqualia ipft SP, ^ fuperficies Cylindrica hac ratione 
confiruBa aqualis erit reBangulo radii in fummam 
curv/e BL ejufqae tangentis LP^ 

^^Uippe c\xmpn—lp — /»!=/jp — LP-}-LP — /» = LP+L/ cum- 

V^ que (fi radiusSB = ^ BQ=^ inQji — c) Citpn : c :: S? : a 

SPx c 
critpn = — — =LP-|-L/5 fcd SPx ^ cft momentum fpatii cy* 

lindrici conftrufti crigendo SP perpendicularem plano figuras ad Q^j 

eft quoquc LP momentum reftac LP 8cL/ momentum curvae j unde cum 
finaul evancfcant fpatium cylindricum rcfta LP & curva BL in B, fint- 
que curvae BL & re£tae LP momenta dufta in a aequalia momento fpatii 
cylindrici, erit fpatium cylindricum asquale re6tangulo radii in fummam 
vcl difFerentiam curvse BL ejufque tangentis LP. 

CoroL L Hinc fi curva BL poffit redlificari fpatium illud cylindri- 
cum quadrari poterit j unde plures deduci poflunt conftruftiones fpa- 
tiorum cylindricorum fimilium iis quas exhibet D. de la Hire in aftis 
Academias Pariftenfis Anni 17085 atque his analogae Spatiorum cy- 
lindricorum quadraturas plures olim ab eximio elapfi aevi Geomctra D. 
JacoboGregorio jlhredonenfi pulcherrime demonftratae funt. 

Coroh n. 5i SPB fit circulus erit fpatium cylindricum fecundum Pro- 
pofitionem fuper femicirculum radio SB defcriptum sequale duplo qua- 
drati reftse SB s & fpatii portio quaevis fuper BQ.conftru&a aequalis erit 
redangulo diametri SB in chordam arcus BP. 



Prop. 
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V Prop. XXI. 

Sit ut tn Prop. 14. perpendkulum SP femper ut pote- 
fias altqua (n + i ) radtt^ erttque Radtus curvaturdt 
Lanea BL in ptmclo L (Fig. 34.) ut potefias i— ;/i 
ejufdem radii SL. 

Slnc RL, R/ dua radii curvaturae arcus L/ concurrentes in R, cum-- 
que SP, RL & S/>, R/ fint perpendicularcs in cafdem reftas LP, Ip 
adeoque fibi mutuo parallelacj erunt triangula LR/, pSn fimilia & RL :. 
L/ : : SP : pn : : SL : IPp. Sed Ll : Pp :i Lo : P», adcoquc RL ;^ 

SL : : Lo : P». Cum vero SP = crit Lo : Pn : : ^» : » + u 

XSL« unde crit RL : SL : : a^ : nTTx SL« & proinde RL -^^f^SL^» 

»-p-i 

adeoque in curvis omnibus quas traftavimus Prop. 14, if, i(J, L7 & 18 
& ip radii Ofcillatorii erunt femper ut poteftas i — n radiorum SL. 

CoroL L Hinc fi curva fit Epicyclois (vid. Fig. Prop. ij.) quae ex 
drculo methodo Prop, 17. deducitur erit radius curvaturae a^qualis^ 

— V ^ X SP five — SL. Unde curva cuius evolutione defcribitur facile. 

? 3 ^ 

conftrui poteft erigendo perpendicula tangenti Pnadpunfta quaevis P^. 

& fumendo in perpendiculo PX =— SLj crit cnira X in ea curva : Atr 

3 
que hincoftcndi pofletLineam quam tanget X fore Epicycloidem fimilem' 
ad diametrum triplo nunorem contrarie fitam 3 fed ha^c ab alits demon^^ 
ftrata funt. 

Corol. II. Quaecunque fit curva BL fi SA fitradius qui pcrpendicula* 
ris eft curvae, 8c in ea femper fumatur SM = SP, ad pundum M fit M<^ 
perpendicularis fcmpcr acqu^is radio curvaturas in punfto L, fitque AD" 
«qualis radio cuivaturas in pun6lo A erit area ADQ^l sequalis^ 

j,SLV— SA^ C SL major fit SA vel -iSA^ — SL* fi SA majop fi^. 
quam SL : Nam fi MQ , fnq fint ordinatas quam proximse crici 
Mw^Q^ ficqualc S L X L^ q^uoniam RL : SL : : Lo : Vn ^ Vn = 

M^&^. 
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Mm 8c RL != MQ^ Si curva tranfeat per S & fit SE radius cur- 
vaturas in pundo S erit area DSMQ^zrrvSL^S atque hinc infinitac 
curvaFum areas perfedae reftificationis capaces deduci poflunt. 













S E C T I O IV. 

De F^ribus quibus Corpora curvas defcribunt circa data 



centra. 




Prop. XXIL 

Defcribat corpus in medio non refifiente curvam BL 
Prop. 14. in qua SP eft ut potejias {n -^- ij radii SL 
^ vis centripeta qua corpus urgetur verfus punBum 
Seritfemper reciproce ut poteftas i» + 3 diftantia. 

PRoducatur in Fig. Prop. 14. S/ donec occurrat tangenti LP in m & 
triangula SP^, L/i» <runt fimilia ob angulos lulm (= Slp) SP^ 
& angulos PS/, tLm aequales, adeoque erit SP : P/» : : L/ : Im^ unde 

Im = -^^-^ — Sed per Theorema Netaoni vis centripeta eft fempcr re- 
SP 

ciproce ut folidum — j— — adeoque reciproce ut SL* Xj-^ — 5- =i 

(quoniam L/ : /(? :: SL : SP) SLxSP^x-^. Sed demonftravimus 

P? 

Prop. I f . cflc P^ = » + 1 X lo^ & proinde vis centripeta crit reciprocc ut 
^^^1"' five (cum cx Hypothcfi fit SP = ^i~L) ut SL«+b . In 

omnibus igitur curvis quarum pcrpendiculum SP cft ut radii poteftas 
aliqua (n^i) vis centripcta qua corpus urgetur ad S crit reciproce ut po- 

teftas ^^4*3 diftantiae. 

Corol. L 
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Coroh I. Vclocitas corporis eft fcmper reciprocc ut poteftas (»+ 1) 
diftantiacj nam velocitas eft ut arcus dato tempore defcriptus, tempus 
vero ut area SL/ five reftangulum SP x L/, adeoque velocitas erit reci- 
proceut perpendiculum SP & proinde ut poteftas »-|-^ diftantisc, cum 

SP = . Vciocitas corporis circulum defcribentis ad diftantiam SL 

eft femper in fubduplicata ratione reftanguli vis centr ipetag in diftantiam per 
Prop, 4. Lib. i . Princip. adcoque erit scqualis — ^ ^^ Ccd vclocitas 



a' 



corporis curvam BL defcribentis ad eandem diftantiam SL eft ^ $ 

& proinde velocitas corporis curvam BL dcfcribentis eft ad velocitatem 

corporis circulum ad eandem diftantiam defcribentis ut i ad \/n^i 
adeoquc in data ratione : Atque ea eft quam corpus cadendo ex infinita 
diftantia eadem vi centripcta ad altitudinem SL acquircret. 

Corol. n. Hinc fi (Fig.rj.) BL fit circulus & centrum virium fit in cir- 

SL* 

cumfercntia, erit SP = ^0" ^dcoquc n—i & vis centripcta rcciproce ut 

SB 

Quadrato-cubus diftantiae, cum 2»-f-5 =f j velocitas erit reciproce ut 

quadratum diftantix, eritque ad velocitatem corporis ctrculum ad candem 

diftantiam defcribcntis ut i ad Vz. 

Corol. in. Sit BL Epicyclois quam fufe traftavimus Prop. 10. cujus 
pun&um defcribens eft in circuli cirGumfercntia^ &: fi centrum virium 
fit ubi pundum defcribens tangit bafim erit SP (conferatur Articulus i . 

Prof. 17.) = — p adcoque » = — & t»-|-3=4i proindc vis ccntri* 

a" 

pcta corporis Epicycloidem diftam defcribentis crit reciproce ut Qua«» 
drato*quadracum diftantias, velocitas in fcfquiplicata ratione diftantias Sd 
ubique ad velocitatem corporis circulum ad eandem diftantiam defcriben- 

tis ut Vi ad V;. Si 6L alia aliqua fic curvarum ferici infimtse Prop* 17. 
ex circulo dedu£kas crit vis ccntripcta intcr rationcm reciprocam triplica- 
tam 8c quadruplicatam & fcmpcr major triplicata. 

Corol IV. Sit BL rcda (Fig,i i J & » = — i ix,vis ccntripeta ^^''X*^'^ 

~ ^"T^^T"^ =x 0. Sit BL Parabola & SP = ^^ x SL^, unde n =: — i.; 

& 2»-j-} = i, adcoque vis centripeta erit reciproce aut quadfatum dU\ 
flaQttae, . vclocitas in fubduplioata rationc diftantiaB fic %& vclociratem cor- 
poris circulum ad candem dlftautiam defcribentb ut V^ ad i. Si BL fit- 

R alia 
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alia aliqua curvarum cx rcfta Prop. \%. conftruftarum vis ccntripcta erit 
femper inter rationem duplicatam & triplicatam & fcmper minor tripli- 
cata cui continuo appropinquat. 

CoroL V. Sic BL Spiralis quse fcmper radiis occurrk in eodem angula 

critqueSP=-^ — , (Fig.i^.) n — o^ & 2»-]-^} =3 5 proinde corporis 

b 

Spiralcm hanc defcribentis vis ccntripcta cfl: rcciproccut Cubus diftantiae. 

Et univerfaliter fi detur aliqua potcftas radii (m) quseratur vero curva 

aliqua in qua vis centripeta ei poteftati erit proportionalis, fit» = / 

z 

&fi curva conftruatur ex Cafu 3. Prop. 14. inquaSPrSL :: SL":.<i* 
vis centripeta in ca curva crit rcciprocc ut poteftas (m) diftantia?» 

^ CoroL VL Hinc quoque fi corpus defcribat Hypcrbolam apquilatcram 
vis centrifuga qua urgctur a ccotro erit ui diftantia> nam in hoc cafu per 
Prop. 16. jfrticulumf. SL : SP :: SL* : SB* adcoque » = — z, & 
2»4"3= — 15 & proindc vis centripcta erit ut diftantia, qui cafus cft^ 
particularis Prop. f o. Lib. i . Princip. 

ScboJ. Cum vis centripcta fit femper rcciproce ut folidum SL x 

SP' X ^5 hinc in alia quavis curva lex vis centripctac dcterminari poteft 

inveftigando curvam BP qu« Prop.9. cx BL conftruitur. Sit e.g. BL 
fe£iio conica & (Fig,^6.) BP erit pcr Prop. 1 1 . circulus eodcm cemro dia^ 
metro ipfQ axi tranfvcrfo defcriptus. Si t fem iaxis tranfverfus CB = ^, fe- 
miaxisco&jl5^tus=* critqueCS=\/a*±**i fit SL=r, SP=;^, fit 
SR cx pm&o S in radium CP perpcndicularis, & fitnilia erunt triangula 
SRP, SPL ob rcftos angulos SPL, SRP 8c aequales SPR, PSLj pro- 

inde erit PR = — &CR=s:^ ^, SR»=x*— ^, fed CS* = SR* 

r r r* ^ 

+CR'adcoque a^ib' ^^Uiffl+flr, uDde;.= * VlL. fifiL. 

^ r z^— r 

St EUipfis & ;v = y -L— fi BL fit Hypcrbola j fcd vis ccntripcta eft 

la^r 

rcciproee ut folidum SP* x SLx — = (cum arca SL/. = 4. SLx/^ 

?p 

=4.SPxL/) SP' X~= (cumL/ : U :: Pp : pn) SP' X^, fed 

P^ ^ P« 

LiO : Pn :: zair* xr^ : ai^ adeoquc vis centripcta crit rcciprocc ut 

k r^ 2^ir* xr* i* r* -^ . ^i i_ ^* j • • 

" j x ■■ / ^ — = -^ & promdc ob — datam crit vis ccptrjpctt. 



icciproce 
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reclproce uc quftdratum diftantiac SL. Si BL fic Parabola circulus abit 
in tangcntem ad verticcm & vis ccntrtpeta erit reciproce ut quadratum 
diftantiac per CoroU 4. velocitas corporis fcftioncm conicam defcribcntis 

cft uc V — i — five in fubduplicata rationefummae vel differcntiae quanti- 

tatis quae eft reciproce ut diftantia & datae quantitatis. 

Quod fi detur vis centripctas lex Sc quasratur curva quam corpus velo? 
citatc quavis projedum in medio non rcfiftentedcfcribet, eapcrPr^^. 39. 
Ub, I . Princip. indagari poteft. Sed fi vis centripeta fit ut poteftas ali- 
q\X2i(m) diftantias curva innotefcet ffVg.j/.jabfque illiusPropofitionisope. 
Sit vis centripeta reciproce ut folidum ^»— ^ SL**, fitque Sll=r, SP=^ : 
Projiciatur corpus a pun&o A fecundum dirc£tionem AB, & fit SB per- 

fcndicularis in AB, dicatur ~" ^ * o a i~ • ^^^ pofitis vis 

ccntripeta eft in punao L reciproce ut folidum SP x ^ = — 5 adeo- 

P/l X I 

• • • 

quctf*— «r»" =-— &— = •, quasrantur harum Fluentcs erit- 



que -L = 4 ±?^ , undc x ='\l m-ixr^ 

Unde fi vis centripcta fit reciproce ut quadratum diftantiae a- 

dcoquc »» = 1 erit SP ( = ^) = ^V-^ & fi ST fit perpcn- 

ar:f:c^ 

dicularis in tangentem curvae BP crit ST = — =• j— — Scd 

^ r :fc^-\-ar 

pcr Prop.ii. hujusP^r/zVeft momcntum rcftae^STad nu^mentum reftaeSP 

ut SP adPC radium curvaturac Lincac BP, i.e. a^/ar : o/^fc^-^-ar 

\/ar r* 

: : c ^ . : PC = — . Proindc radius curvaturac BP cft invaria- 

q:^* -j-^r a ' 

bihsy & Linea BP eft circulus, adeoque per Coroh Prof. 1 1 . Linea BL 
erit fedio Conica. Ducatur BD conftitucns angulum DBS = ASB & 

c* 
in rc&a BD capiatur BC = — eritque Ccentrum feftionis conicae S fo- 

a 

LC^ 

cus & — latus tranfirerfum • Similis valor generalis pcrpendiculi SP in- 
a 

veftigari poteft ex Prop. jp. ISb. i • Priftcip. Si enim fit B altitudo loci 
i quo corpus cadens velocitatem acquireret aequalem ci qua corpus cur- 

R z vam 
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vam defcribit in pundo L, erit ea velocitasper Pro/. AvBcaxa Sc quadra> 
turam Hyperbolsealtioris generis ut v — ± — ^ fcd vclocitas in L eft 



— -. 



mtfjf m I |2'W«X 



Si corpus projiciatur fecundum quamvis dircftionem velocitatc quam ac- 
quireret cadendo ab infinita diftantia ad ahitudincm fuam defcribet cur- 
vam aliquam earum quas Prop. if. confideravimus > nam pcrpendiculum 

SP erit ut r adeoque ut poteftas aliqua radii. 

Infinitae ali^ excogitari poflunt mcthodi particulares^quibus Linese aliquae^ 
€urvas complexiores ex fimplicioribus conftrui potcrunt pra^ter eam quam 
hacProp.&c prsecedcnti feftione fufe traftavimus j fiquidem vero omnibus im- 
morari non iiceat^ fufiiciat nos cam adhibuifie tanquam reliquarum exem- 
plum qux infigniora fuppedicat theoremata & fimul ad motus corporum 
curvilineos eruendos commodiflima eft. In rerum natura omnium cor- 
porum vires quibus in lineis curvis circumferuntur verfus unum idemque 
centrum dirigunturj atque ea ipfa Phaenomena qucB per curvarum ordi- 
natim applicatas ad datas axes explicari folent, fi accurate examinentur) 
patebit ea ad unum centrum etiam referri debere. In natura nulla ex- 
iftit axis ordinata aut abfcifla, fed corpus ad diftantiam aliquam ccrta di- 
reftione motus curvam defcribens & centrum virium aliquod accurate 
vel quamproxime immotum. £x velocitate (quae femper eft reciproco 
ut perpendiculum in dire&ionem motus corporis) & ipfa motus diredio- 
ne> cujus menfura ex eodem perpendiculo eft petenda) pendet natura 
curvsB data vi defcripta, fivc lex vis centripetas in data curva. Proinde 
methodus hsec curvas confiderandi quam prascedentibus Propofitionibus 
aliquot explicavimus ad Geometriara Philofophias facilius applicandam 
commodiflSma eft 3 cumque fimul Lineac curvac ahquac ordinum al- 
tiorufli, quas aHa ratione non facile defcribi poflunt, ejus ope pulchre 
conftruantur^ ukeriori hac illuftratione digna videbatur cum non latis lur 
culenter explicata fit in :JiIis Philofopbicis N^ jf p. Fatendum tamen 
rationem radii ad perpendiculum quam pro Lineac curvas asquatione u- 
furpavimus^ non adeo plene curvam determinare in omni cafu ac ejuf- 
dem asquationem ad axcm pofitione datamj nam poftquam haec ratio 
indagata eft uiteriori opus eft cakulo (nifi in cafibus fpeciaUbus quorum 
aliquos fupra traftavimus) ad curvas indolem penitus dignofcendam. 

Ex Prop. if. quainfinitas curvarum feriescurvis duabus ejiifdem ferici 
atque reftis menfurari pofl^e demonftravimus , quadraturae plures fa- 
ciU. ratiocinio colligi poflunt.. Si enim curvas cujufvis ordinata fit 

n 
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— — vel , ^ ^ fitque r abfcifla, arca hu- 






jus curvas facile rcduci poterit ad areani curva^ cujus ordinata 
, feu , Porro fi BL fir curva eiufmodi /T^ie. ?8.J 

T^ yij a^^ "T— r^^* 
ut LP = -*—!• ubi SL=r & ex ea conftruantur curvas infinitac 

fumendo BST :.BSL ; : m : i & lincam SR in refta ST ad SB ut SL» ad 
SB'" , fitque «= /»-f- '» ^ ^ lemper numerus integcr, cac curvas erunt 
omnes perfe£ta? rc£bificationis capaces. Scd hacc non funt hujus loci Sc 
curvarum quadraturas Geometris adeo cvaferunt familiarcs ut his pluri- 
bus explicando opcram perdcrem. Hujufmodi ctcnim ProWcmata quae 
non ita pridcm fummorum Gcomctrarum ingcnia vchemcnter exercuerant 
facilia fcrc cujulque oblcftamcnta rcddita funt : Et fane tanta ac tam 
fubita ha:c rei Geometricae incrcmcnta futuris fa:culis ftupcnda vide- 
buntur nifi quodque fuum rcperiat Neutonum. 



Prop. XXIIL 

Defcribat corpm curvamBLm medio reftflentevt centrt^ 
peta quavis data^ exprimatur ratto vts centripeta ad 
vim qua corpus curvam defcriheret in vacuo quanit^ 
tate Zy erttque Rejijientia ut momentum hujm qumi'- 
tttatis du&urn in arcum L/ (Fig. 39.) jl area BSI. 
uniformiter fluat. 



'/ 



SIT L/ arcus temppne quovis^ deCcnptus u vel^cijtas cprporsinpun^ 
L, V vis cemripctia qua corpus curv^m ip mecUo .defgribit., Vjvis 
ccntripcta qua eandem curvam in vacuo defcriberet j fit diftanria SL^cr, 

SP=/>, arcus lo ccntro 8 r<Kiio S/ ddciptus ^x, L/=:jviftefiilentia 
= R, Dcnfitas = D* 

5 Hi> 
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His pofitls G SP fit pcrpendicularis in tangcntcm LP & fi cxponatur 
vis centripeta per rcdam SL eric vis qua velocitas corporis acceleratur 

Vr 

^x Gravitate oriunda ut LP, &proindc cxponi potcrit per — j huic 

r 

addatur refiftentia vel ex ea fubducatur prout corpus aicendit vel defcen- 
dit in curva BL, & (umma vel diiFercntia erit vis qua velocitas corporis 
retardatur in afcenfu vel accelcratur in dcfcenfu corporis: Proinde uc 

— i R = 31^ = "zJfHL cum vis qua velocitas corporis acceleratiir fit 

y ^ y 

iempcr ut velocitatis Fluxio direftc & tcmpus quo fluit rcciprocc. Scd 

•V cft reciprocc ut folidum ^^' ^^^' — ?Il!&V='^ undc 2; = Y = 

Im Im t^ V 



Z.JL & «* = -L. z= — adcoquc — «i = — 5 J- 5? = (cum JL —vr 






jper Prpf. 21 .) ' — ^ -^ zvr = (cum p^ = -^ — & i;z = V) -^ 



2 «iiX 



• • . • • • 

-f Vr, unde Z:^ ± R = =1^ + Y: adeoquc R = -^l- . Proin- 

iic fi arca BLS uniformiter fluit areola LS/ = 4. r^ dabitur & pro- 
indc rcfiftcntia crit ut zy^ s. e. ut momcmum quantitatis z (= — ) du- 

-^m in momentum curva?. 

Coroi.l. Velocitas uz=z^^ , , undc fi dctur potentla velocitatis 

rx 
-quac cum dcnfitatc compofita rationcm Rcfiftcntiac conftituit dabitur 
mcdii dcnfitas > fit Refiftcntia ut denfitas & velocitatis quadratum eritquc 

D=.^. 

zzxy 

Corol. IL Ex data dcnfitatc mcdii, cjufquc gravitatc acceleratrice ratio 
Tis comprimcntis ad dcnfitatcm facilc inveftigari potcft j quippe incrc- 
mcntum vis comprimcntis oritur cx Gravitacc incrcmcnti Fluidi fupcr- 
incumbcntis adeoque crit ut incremcnti illius Gravitas acceleratrix, mo- 
Jes & dcnfitas conjunaim > undc fi vis comprimens dicatur F erit 

F= JX 
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F = DVr 5 proindc fi medium cadem vi acccleratricc fupponatur urgcrt 
qua corpus curvam defcribcns dabitur ratio vis comprimcntis ad denhta- 
tem. Hic obiter notad liccat fi medii cujufvis denfitas fit comprcflioni 

D 

proportionalis forc -- = Vr & proinde fi ordinatx cujufvis curva? fint 

ut vircs centripetac ad diftantias curvas abfciflis sequales, crunt illius cur- 
vas arex denfitatum Logarithmi > adeo ut fi vis cemripeta fit uniformii 

& V= I crit ~ = r, atque ipfas diftantias erunt denfitatum Logarithmi 

ut olim demonftravit Cl. Halleyus cximius Geometrias Profeflbr Savilia^ 
nus. Quod fi curvas cujufvis ordinata^ fint ut denfitates^ erunt vircs 

centripetae reciproce ut fubtangentes ejufdem curvae cum -: — = ^. 

Atque hujus CoroJlarH ope Prop. 2i & zz> Lib. i. Princip, cum hujus. 
Scbolio facile demonflrari poflliot. 



Prop. XXIV. 

Defcribat corfus cftrvam altquam Prop. 14; quarum' 
ferpendtcuia SP funt tn ratione poteHatis (n-^ i)' 
raaiorum., vtcentripeta qua ftt rectproce ut poteBas 
(m) di^antta^ erttqne medti denfttas Qi angulus\j%T fit 
reBus) reciproce ut tangens LT, Reftfienita^ad gra- 

vttatem ut m — /»+3 x LP ad in-^iycSL^ veloci- 
tas ad velocitatem corporis ad eandem dtftantiam cm" 

culum defcrihentis in vacuo ut x ad^tn-Yi^ 

TkrAnifeftameftexPrc/.2ri.efle« = ^i~Y^ adeoque erit V: v ::. 

"^ »+1 X a"— »»+ * 

$ &R=: 
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L/ (=;■) : lo (=*) :; SL (=0 : SP=^11L, atque Lo (=r ):/• 

(=.v) :: LP : SP ^^^^, unde R =± TJEET^^^ " >< ^^, fed 

«' • i»-j-iX«-^ + » XSL 



V = •■ _^^ - , & proinde R : V ; : :f z« — i» + 3 X LP : ^«+2 xSL^ 



VelocJtas eft asqualis —. = . Sed vclocitas coi- 

rx , 

V» + ^ X ^ * 
poris circulum dcfcribentis in vacuo ad diftantiam SL vi centripeta 

eft — -j ^txProp,^ Lib.i. Princ. Proinde^clockas^ft ad velocitatem 

corporis circulum ad eandem diftantiam in vacuo defcribentis ut i ad 

V»+i. 

Denfitas cft dire&c ut rc fiftentia 8c rcciproce ut yelocitatis qu^ 

dratum adeoquc crit n^ Tj^— ^ + 3XLP ^^^ ^js : SL :: SL : 

I^^XSL» 



, adeoque D = ^-r^— J^lJli } proinde denfitas eft reciproce ut 

2»+zxLt 

tangens LT. - _ 

Corol. h Si BL fit curva quae deferibi jpoflct yi centrippta diftantiae 
cuivis potentias proportionali, crit univerfalitcr denfitas mcdii reciprocc 
ut tangcns LT j quipj^e licct SP non fit ut poteftas aliqua radii SL fi 

^ = -— ., fivic vis cemripcta corporiir cumtn itf . vacao defcribcmis fit 

y ^s — m 

rcciprocc ut potentia .qua&vis rr diftantiae, crit ;s = — =-^&R = 



• • 



T^^r^ZZZLlL, &velocitas «fe ^ x-^^ unde D =5, 
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r 

^TrXs—m^ fcd Ltf (=r ) : L/ (=>) : SL (=r) : LT=? , a. 
jr r 

deoque D = — ^ /'• f . Denfitas erit in omnibus iis curvis reciproce ut 

tangens LT. Atque hinc Denfitas medii in auo oorpus (e&ionem quam- 
vis conicam deTcribit vi quavis centripeta veruis centrum vel focum ten- 
dente innotefcit. 

£arol. II. In curvis Prap. 14. quarum SP = — - eft SL : LP : : ^» : 






Denfitas crit ut & velocitas reciprocc ut potcftas 

diftantise. 



CtfrW. IIL Cum fit R : V :: i» + 5 — «xLP : i» + ixSL ut 

corpus in harum curvarum aliqua moveatur oportet quantitatcm iri-^-zxtL 

minorem e{rci«+} — /wxVj fi enim aequales fint crit LP = SL & 
L0 = L/adeoque corpus reda defcendet ad centrum. 

Cor4fl. IV. Si Refiftentia fit in ra tione Denfitatis & Vdocitatis fcu 
R=:D/^ eritDenfitas ut j . 

r * 

C^^/. V. Sit circulus Exetnplum i (^F/g. 40 j fitqueccncrum virium in 

circumferentia, atque crit » = i cum fit SL^ SP : : SB (^= ^^ : SL (=r). 

SL* LB 

Denfitas, quac eft reciproce ut LT five |r— -, erit ut —- cum fit LP : 

LP SL 

SL : : BL : SB. Proinde Denfitas erit femper direfte ut diftantia cor- 
poris a Pundo B Ccntro virium oppofito, & reciproce ut diftantia ab 
ipfo centro S. Velocrtas erit ad velocitatem corporis circulum ad ean- 

dem dlftantiam in vacuo dcfcrU>entis ut i ad Vz. Refiftentia R = 

if — m X a"^-* X LB ^ ^ ^ LB . ^ r^ - 

+i ^ r.^ five ut -j-ij. s entque ad Gravitatem ut 

TTHlixBL ad 4BSS & dcnfitas fi R=D» critut ^^ Hinc 



SL » 
1:«. Si vis centripeta fit reciproce nt quadratum diftantis-, erit rciifieotia 

S «4 
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ad Gpftvitatcm ut ^BL ad 4SB fivc ut 3L0 ad 4L/, adeoque erit 4R 
feinper mirwr 5V1 fed fi 4R = 5V erit L« =: L/ &: corpus di- 
refte (Jefcendet verfus ccntrum velocitatc cujus dupla ca crit quam 
corpus acquircrct cafu a diftantia infinita^ ut cx fTjeor, lo. Lib. i. 
PriHcip. facile cbUigitur ; adcoque tempus quo corpus cadit i B 
ad S in mediQ crit ad tetnpus quo corpus poft cafum infinitum 
in vacuo cancjcm altitudincm dcfcribcrct ut i ad ^/z. z. Rcfiftentia & 

LR 

Denfitas in punfto B cvanefcuntj* nam Dcnfitas cft ieiDper ut — - 

Proinde corpus unicum tantum circulum in dato medio defcribere poteft^ 
dato cnim medio dabitur pun6tum B in quo cjus Denfitas cft nuila adeo- 
quQ cfrculus BSL. 

-Corol. VI. Sit BL Spiratis Logarithmica (Fig' 41») quas in codcm an- 
gulo Radiis femper occurrit critquc SL ad SP in data rationc Radii cur- 
vatur^ LC ftd Kadium SL } adeoque fi LC : SL : : a : b crit SP 

= — Cl^ &c n=2 i proinde Denfitas mcdii^ quas cft rcciprocc ut tan* 
a 

gcns LT = Xil = (cum SL : LP :: LC : CS : : a : s/a^ — *^) 

JL#lr 

— ^— j erit fcmpcr rcciprocc ut diftantia SL a ccntro virium j quae» 

cunquc fic virium Centripetaritm Lex, fi modo fit rcciproce ut potcntia 
aliqua diftantia^. Refiftentia crit fcmper in data rationc ad vim Centripe* 

tam , nam R = xJ-HL^? — x 7-7^ fcd V = ^ — , adeoquc R : V : : 



q: 5— w X CS : iCL, & proinde in data ratione j cum cx natura Spi- 
ralis detur angulus GLS 8c ratio CS ad CL. Vclocitas eft ad vclocita- 
tcm corporis ad eandem diftantiam circulum in vacuo deicribcntis ut i 

ad \/»-|- I, i.e. ut i ad 15 proindc velocitas corporis ea ipfa cft qua 
circulum in vacuo ad eandcm akitudinem defcriberet & ad eam quani' 

cafu itifinito acquireret ad eam altitudincm ut i ad V^. Hinc i fi Rcfi- 
ftcntia fit in ratione Denfitatis & Velocitatis^ & vis centripcta dircfte ut 
diftantia^ crit Fiuidum Homogcneum. Quippc in hoc cafii eft«r = — r> 

R =? ^ — X ^TTK & ^ =•— » adeocHie I> = — = . ^ ■ ■ ■ > proindc crit 
^^ LC a^^ ^ u ^*xLC ^ 

invariata ob datam rationem CS ad LC. Unde fi corporurii motui ^^^ 
fi^ftatur in rationc velocitatis & corpus quodvis in oceano noftro projici- 
atur veldcitate scquali ei qua circulum in vacuo ad candem diftantiam 
defcriberet j Corpus Spiralcm h.anc asquiangulum pcrcurrct cujus 
<;efttrum crit in ccntro tcrrae fi modo Refiftentia medii ab iiiitio mo- 

tus 
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tus fit major duplo Gravitatis corporis. 2. Sit vis centripcta rcciproce 
ut diftantia & quaecunque fit curva fi SP = — - — crit Refiftcntia ad 

Gravitatctn LP ad SL > proinde Refiftcntia fcmpcr dcbet cflc minor 
vi Gravitatis. Velocitas cft fcmpcr uniformis ; quippc U = 



"^ V^^+i xa Dcnfitas eft ut Refiftentia adcoquc rcci- 

A/n-^iXr 

proce ut diftantia fivc R=:DU fivc RrrDU ' i hecc univcrfalitcr obtincnt in 
omni cafu quo V eft reciproce ut diftantia Scv reciproce ut potentia ouasvis 
diftantias. 9. Sit vis ccntripeta reciproce ut quadratum diftantia^, oc refi- 
ftentia crit ad vim centripetam ut CS ad zCL quemadmodum olim de- 
monftravit D. Neutonus^ Pr9p. 11. Lib. z. Princip. Si R =D» erit 
Dcnfitas in reciproca fefquiplicata ratione diftantia^s fi vcro R=Dxf' &- 
rit DenfitaSj uc prius univerfalitcr oftendimuS) rcciproce ut diftantia > vis 
qua Fluidum comprimrtur fivc pondus Fluidi incumbentis erit ut Dcnfita- 

• m m 

tatis quadratum cum F = DVr = — , adcoque F reciprocc ut r*: Ut 

corpus curvam dcfcribat neceflc cft vim rcfiftcntias minorem efle diraidio 
vis ccntripetse s fi enim iR = V crit CS = CL, adeoque Spiralis coin- 
cidct cum SL, Sc corpus rcda deiccndet ad centrtim velocitate qux erit 
ad velocitatem cafu infinito ad eandem altitudinem in vacuo acquifitam 

ut I ad \/i, & tempora defccnfus erunt in cadem rationc reciproca : Spo- 
cifica hu}us Fluidi Gravitas eft rcciproce ut Cubus diftantix. 

CoroL VIL Sit BL Epicyclois dcicripta motu punfti in circumferentia [_ 
circuli circa alium asqualcm rcvolventis pofiti > fitque S ubi pun6kum dc-* 
fcribens tangit bafim, eritque » = 4, adeoque refiftcntia = 

4--« X LP %a^' ^ proinde ut VSB— SL x SL— . Velocitas eft ad 
5 X SL^" +^ ^ 

vclociutcm corporis circulum in vacuo ad eandem diftantiam dcfcribcn^ 

tis ut Vi ad Vj. Denfitas fi R = D«' erit ut — ^t*^ & fi'R = 

SL 



DU erit D ut "^^H^. RBfiftentia cft ad Gravitatcm femper ut 



I "l n > 



:j: 4— w LP ad 3SL, five ut :f 4 — m x BN ad ^SB, &: proindc ;R fem- 

per minor erit :|: 4«*«-i» k V > fi enim scquales fint corpois i^fba dciccndet 
ad ccotruai velocitate jqoac &Dpcr erk ad tidlocitat^m 'Corporis cireulum 

S z in 
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\x\ vacuo dcfcrlbentis ad eandem diftantiam ut k/z ad Vj. Rcfiftentft 
8c Denfitas medii evanefcunt in B. 

Corol. VIII. Sit BL Parabola, & Rcfiftentia crit ad vim centripetam 

ur:;: z — my, VSB — SL ad VSLj velocitas crit fempcr ad vclbcitatem. 

corporis circulum ad eaiidem diftant iam in v acuo defcribcntis ut \/t ad 

I.. Dcnfitas fi R = D«* crit ut V — TI^ — & fi R=:D« crit D uc 

SL^ 

V/ci CP 

, . , . Proinde Dcnfitas & Rcfiftcntia in vcrticc Paraboke cva- 
SL'" + * 

ncfcunt. 

Corol.lX. Si corpus defccndat erit femper vi» centripeta adrcffften*- 

tiam ut zn •[- i X SL adi»-j-} — m x LP, unde fi i»+? non (it 
piajor «^ erit refiftentia imaginaria. Si corpus afcendat crit R. : V :; 

m — 3 — 2,» X LP ad i» -|- z x SL, adcoquc fi ^» -j^ 3 fit major m 
crit rcfiftentia in hoc cafu imaginaria. 

Corol. X. Si w =::: 1»-]- 3, L e. fi vis centripcta fit rcciprocc ut poten- 
tia i»-l-5 diftantias crir rcfiftentia nuUa. 

Scbol. iEquali fcrc facilitatc refiftentia invcftigatur in aliis curvis cx 
Prop. 23. fit BL (Fig. zz, n. z..) Spiralis HypenM>lica. in qua LP : SP 

:. SL : SB, pcr CoroL u Lemmatis 1. adeoquc SP = -7==r & 

I Le^xSP' ^H-^^wCTD; , T 1. • V 

— =1 — ^ -~ ■ xSP' =rr'. In hac curva erit — =zz=: 

V Pn a' V ' 



^ &proindeR=ii=:^^x5^!l±^, adeoque ut r'-- 



X Vr*-)-^' 5 velocitas eft utr * x \/a*-l-r%&Dcnfitas fi R—D//, eft. 
rcciprocc ut —I^ poteftas diftantiac, fed fiR = D«' crit Denfitas rc- 



ciprocc ut Vtf*-)-r\ Hinc fi vis ccntripeta fit ut diftantia erit Denfi- 
tas (fi R == Du) ut diftantia, fi vis ccntripcta fit reciproce ut diftancia 
erit: Fluidum homogcncumr fit vis ccntripcta rcciprocc ut Quadrato- 

cubus diftantias, critquc —^ = i, adcoquc Dcnfitas crit rcciproce ut 

quadratumdiftantiac fi corpus afccndat in Spirali. Theorcmagcnerale Proj^* 
z:3. qua Rcfiilcntia £c. Denfitas medii cx data curva & vi ccntripeta facile 

5. iavcftigari 



' 'V 
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inveftigari poflunt ante aliquot annos inveni priufquam Traftatus Cl. 
Bermttilli inclyti Mathcfeos Profeflbris Bafilienjis in Commentariis Acade^ 
mi2BPar//?^»/?jde€adem materiacvulgatiad manus pervencrantj necquidem 
diflicile fuerat hasc ex ipfis Princip. Neutoni^ Lib.z. Prop. 10 & 11 • 
eruere. Cum vcro CcK Viri qui materiam. hanc foU traftarunt motus 
corporum in Spirali tantum logarithmica conflderaverint > idem in alus 
aliquibus curvis fimplicifljmi hujus Theorematis ope indagare videbatur 
operas prastium^ 



JK 9i ^B <9s ^B cD a7 co vB %b flP VB %b cD* <5!r Ss C& vB CB cb «K w7 ffi cb fs? CB i& (& wb €0 n? 



Frop. XXIV. Problema. 

Defcrtbat corpus curvam qfdamvis datam hM^ fFig.^^.J 
vi centripeta uniformi tendente ad centrum maxime 
longinquum invenire velocitatem corporisy Refiflentiam 
ac Denfttatem mediu 

SIT AE axis curvac Horizonti f)arallela, & vis centripcta agat fccun- 
dum diredionem ordihatarum PM, pm. Fluat area APM uniformiter, 

fitquc PM = r, AP = at, P/> = «^Q^= r, y[m — y eritque mK = r, & 

vis ccntripcta v qua corpus curvam defcriberct in vacuo erit uc 
.. • - 

4-, adeoque z =^= _ ,. cum V= i > adeoque Refiftentia qu« eft ut 
i* '^ r 

m 
• • • • 

zy crif^qualis tiL. Velocitas corporis cft ut ^j & proindc fi 

R = D«' eritD = --— . Reuftcotia vero erit ad vtm ccntripetam ut 

zry 

■\ • 
• . * * ** 

y Xr ad r\ 

C(^r<>/. L Hinc fi AMB fit circulus Ccntro C Diametro AB defcrip- 

tus. Sitquc CP=:Ar, PM=r5 critr* =4* — ;f» under= ■ " , 






A 



134 DefcriptiHi limarum 

r=4-==s=r,r &r = -==s, & proinde R=i- & Refifteatii 
adGravitatemut ^CPadiCBj velodtas eft ut ^L:^ adeoque in fubdu- 

V r 

plicata ratione ipfius r % Denfitas fi Kz^iDu^ eft ut ^ — adeoque (ob 

'^ lay^ 

triangula firailia MPC, MCT) ut ^angens MT 5 corpus in hoc circulo 
defcendere potefl 4 D ad A fed ex A ad D hac vi centripeta afcendere 
nequit. 

CoroL IL Dcfcribat corpus Parabolam vel Hyperbolam (Fig. 44.J 
cujufcunque dignitatis, fitque x — r^^ & fi ordinatas r parallelx fint di- 
redioni vis centripetac crit Denfitas reciproce in fubduplicata ratione ipfius 
r, fiR=D/i^> fedfiR = D«f* erit Denfitas reciproce ut tangens termina* 
U pun&o conta£his M & axi vel Afiymptoto parallela Horizonti. 

Coroh III. Sit AMB Logiflica (Fig. 47.^ fitque AiTymptotos per- 

• • « 

r X xux^ 

pendicularis Horizonti & — = — ex natura curvas, adcpquer== — j-, 



^= "P ^y — ^ wa^-if-x*. Proinde R = adeoque refi- 



ftentia efl: ut tangens MT. Velocitas efi ut :L. adeoque ut tangens 

'Jr 

MT % ^ proinde Denfitas erit confians & fluidum hooK^eneum fi R =: 
Y)u \ fed fi R = D« * erit Denfitas reciproce ut tangens MT ; Corpus 
igitur in Fluido homogeneo projcftum velocitate, cujus pars verticalis 
eft asqualis ternrinali corporis cadentis, defcribet curvam Logarithmicam 
fi refiftentia fic in ratione velocitatis quemadmodum olim alTeruit CeL 
\~Hugenius ad finem Traftatus de Caufa Gravitatis. 

Corol. IV. Defcribat corpus curvam cujus conftruftiooem ex Hyper- 
bola deduxit D.Neutonas^ Prop. ^. Lib.i. Princip. SitR = r (v, Fig. 
apud Neutonum) CR = ;«'5 CD = ^, DG = ^, ordinatSB Hyperbolar 

TR = z, DE = Cy cumque Rr f = r) = — -- — erit r = — ~ — x, 

^ ^ JN Nx 

r = __.r=-L2_^^ & proindc R= f- :sz—^xrL. Proiadc 

Nx^ N.v^ ^ ab X ^^ 

Refiftenti 
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fiftentia cft ut tangcns curvse > vclocitas cft ut ^ = V tl x ^ "^dco- 

quc in cadctn rationc : Undc fi R = D» crit Denfitas invariata & fluidum 
homogcneum 5 & proindc curva ca eft quam proje&ilc in medio fimilari 
dcfcriberc poflct vi ccntripeta uniformi tendcntc ad centrum infinite di- 
ftans fi motui corporis rcnftcrctur in rationc vclocitatis. 

£x hac Prop. dcmonftrari poflunt omnia quae ferierum ope dcduxit 
'D.NeutonusProp, 10. ejufdem Libri. 'ExProp. z^. invcniri potcft Rcgu- 
la gcneralis qua Rcfiftentia 8c Denfitas medii inveftigari poflimt cum cor- 
pus curvam defcribit vi quavis ccntripcta non uniformi tendente ad ceo- 
trum maximc longinquum > fcd bis non diutius immorabimur. 

Hac Sc&ionc duo Problcmata infigniora Pbilofophias Mathematicac 
tradavimus eo prasfcrtim confilio ut apparcat ufus Lincarum curvarum in 
Philofophia NaturaU; ncquc hxc a propofito noftro aliena habuimus 
quod his cxplicentur methodi Lincas curvas dcfcribcndi clcgantiffimas ut- 
potc quae ab ipfa natura ufurpantur, nec artc quavis vidcntur pofle imitari ^ 
Quodque hinc fimpliciorcs dcrivari poflint Idcas defcriptionis curvarum 
aliquarum admodum complcxarum quam cx alio quovis fonte. 




Sectio V. 

De Defcriptione Lmearum Geometrkarum per data 

FunBa. 

Lemma III. 

Linea Ordinis (n) occurrpfe potejt Linea fecundi Ordinis in punStis dun- 
taxat (zn) £5? Linea terti/ Ordinis in PunSlis tantum 5». 



&c. XJ^+w^+Z^^f^S &c. z=:o. iEquatio gencralis ad Lincam 
Ordinis (n) ubi x^ y dcfignant Lineas abfcifl am &: ord inatam a^ b^d^ e^ 

&c. datas denotant quantitatcs. Sit >* + Aat +B x^+C;^* +D;tf 
-f- E = acquatio gencralis ad Lincam fccundi Ordinis. In prima «- 
quatione pro y * fubftituatur valor cjus quas cx fecunda confcquitur > 

pro 
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pro >'», >'*— % ^^»— * fimilitcr fubfticuantur in sequatione ad Lineam Or- 
dinis (») valores earum quae ex fecunda deduci poflunt & hujufmodi o* 
pcracione prodibit arquatio in qua erit^ unius dimenfionis} unde valor 

cructur ipfius y huius formse y — 7- — ^--rr^ ^-s — ■' Loco y ixi ac- 

quationc ad Linc^ fccundi Ordinis fubftituatur hic valorSc in a^quatio* 
ne rcfultante abfcifla x erit dimenfionis xn. Sed ubi Linea Ordinis (n) 
fc Linca Ordinis fecundi fibi mutuo occurmnt earum abfciflk & ordi- 
natas ad •eandem axem fiunt acquales \ &: proinde asquatio hxc oftendit 
valorcs abfciflac varios efle xn^ quibus Linese di£tas fibi mutuo occurrere 
pofluntj fed non poflc efle plures. Unde harum curvarum occurfus 
pofliint efle 2« & nunquam plurcsj . 

Sit j^^ +A^-1- B X J^\+ 0* + P;c + Ex^+A' +^^* +^^ 
+ /=:=(?• iEquatio generalis ad Lineam tertii Ordinis : £t in ac- 
quatione ad Lineam Ordinis (n) fcribe pro y*, /"""S >"'"'*» >S &^' 
Valores qua^ ex hac confequuntur & exterminabuntur omnes di- 
menfiones ordinatae y praeter >* & j^ ; in hujus coefliciente erit x 
ditncnfionisT^-— i, in coefliciente illius dimenfionis »— z. Sinti», p^ r 
quantitates qua* componuntur ex dimenfionibus n — z, ;/«— 1, n abfciflk: 
& omnibus infcrioribus. Sintque /, b^ k cdefficientcs terminarum y*j 
y^ y° in aequatione propoGta ad Lineam tertii Ordinisj eritque i. y^ 
+/y*+i&j/ — k — o. 2. my^ +/[y — ^ =^* Ducatur prima in 1» & fe- 

xunda Jn y eorumque differentia dabit y — ^ "^ — I^^ In «qua- 

mi—pxr — m^k 

tione fcGunda pro y fcribe hunc ejus valorem & dein asqua tionem redu- 

cendo prodibit mi^ r* — ipr^ — zkrmU-^-k^ m^ — p^k\mi — p-^-prb 

■ •* 

X mi — f — pkm^b + pkrm — rxbm -^- r —0. Sed in valoribus quan- 

titatum m^ p^ r^ k^ b^ e abfcifla x erat dimenfionum n — 2, n — i, », }, 

2, I refpeftive j adeoque fi fubftituantur earum valores, aequatio prodi- 

bit dimenfionis 5» ablcifl*as x fed non plurium. Proinde concuruis Li- 

neac Ordinis (n) & Lineas tertii Ordinis poflunc efle 3» Sc nunquam 

plures. 

CoroL L HincLinearum Ordinum m i>i n occurlm videntur efl^ mn. 

'Si altera fit Linea Parabolici ^eneris manifeftum^ctlearum occurfus forc 

mn 5 fit enim y — x^ & ^« = x'^ unde exterminando y ex altera acqua- 

tione evadet ^ dimenfionum mn. Cumque occurfus plures nunquam efle 

poflint Linearum Ordinis {n) atque Ordinis vel fecundi vel tertii rcgula ti- 

.niverfaliter ad altiores ordines extendi pofltvidetur. Omnes altiorum cur- 

varum cafus quos adhuc tentavimus idem probant j qniverfalem vero hu- 

jus rei demonftrationem adhuc fruftra quacfivimus propterea quod diffi- 

x:Ue fit divifores in arduis asquationibus invenire. 

Corol n 
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CcroL II. Linea Ordinis (n) occurrere potcft alia: ejurdem Ordinis in. 

giofiiis II'. Proinde dux Lineas Ordinis (n) per eadem puirfta»' trah- 
e nonnunquam polTunt} adeoque punfta aata quorum numerusi eft 

4. n^-^-^m non ftifficiunt ad Lineam Ordinis (n) ita determinandam ut u- 
nica fit curva quse per ea data pun&a duci poflit : Cum verocoefficien* 

tes ia acquatione eenerali ad Lineam Ordinis (n) fint ^ n^^^-^n^ p^tet fi 

gura dentur punaa, Lineam Ordinis (n) perea for(an duci non pofle 
Problema roddi pofle impoffibile. Sic novem punda non adeo pkae, 
dctenninant Lineam Ordinis tertii ac quinque Lineaoi Ordinis fecundi, 
decem tamen ad Lineam tertii Ordinis determinandam nimia funt. 

Caroh IIL Hinc (i punftorum quas ad Lineam Ordinis (n) determi* 
i^nrtfttn proponuntur unt nr^ i in Linea Ordinis inferioris (r) Pro* 
bkma vd erit impoffibile vel conficitur ope Lincas illius Ordinis (r) 
& akorius Lineas Ordinis (n^^) per punfta 9' ~r ~. i defcriptac. Si 
enim Linea Ordinis (n) per data punda duci poflet concurfus gus taocfls 
Sc alterius Ordinis (r) poflent efle nr-f-i 1 qui plures nr efle ne- 
queunt. 

Gi^oi. IV> Li nea Ordinis (n) nequit habere punda dupliciS plura 

T X»^ — ?^H "^' Quippe Linea Ordinis (n^z) duci potc ft per pun fta 
4. »* — 3»-|-2. 4"»-— ^f undc fi Lineas Ordinis (Isij punftai»*— }»-|-z, 
-|- 1 duplicia eflent > Linea Ordinis (n) occurrcrct Lineas Ordinis (n^i) 
per ea duplicia & sdia fimpUcia ff~3 defcriptas in pun&is n^^tn-Yi % 
carum vero occurfus nequeant efle plures »' _zxi. Linearum igitur Or- 
tlinum 3) 49f) &c. punaa duplicia non pofliint efle plura I9 3» tf» Scc. 

CoroL V^Si in tribus Linex Ordinis fn) pun6kis concurrant arcus /4 n) 
& in quarto arcus (^;f_i) reliqua omnia punftaLinex erunt fimplicia. 




Prop. XXV. ^ Problema. 

Ltneam Ordinis (n) ducere per data punBa 21/4-1,/« 
quorum aliquo oportet arcus curva (n ~ \) concurrere. 

IMprimis data punfta Lineam ita determinare ut unica flt curva qux 
Problemau fatisfacere poteft hinc patec 1 quod fi duse Lineae Ordinis 
(n) per eadem punfta zn^i tranfirent, & in eodem puhfto nodum 
arcuum curvae n — i fe mutuo decuflantium haberent, concurfus barum 
Linearum forent »*-|-i > qui plures »* eflfe nequeunt. Linca quarti Or- 
dinis dacitur per novem punfta,quorum unicum eft triplex,eadem ratione opc 
Lineas tertii Ordinis, Nodum ibidem habentis, quaLinca ea tertii Ordmis 

T ducitur 
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ducitur pcr reptem punda ope fedionis conicac (ecundum C(^$l 9. Prop., u. 
hujus Paitis.. Sint Cy S» B (Fig. 47.^ tria datonim punftorum fitque^ 
punftum triplex^ jungantur CB, CS, BS & <;irca Polos C^ S rotenturj 
anguUBCS, BSC Crurum CB, SB concurfus ippliceturfucceffivereliquis 
fex punftis per qua^ Linea eft ducenda y & jnterea notentur fex ^ punAa~ 
in quibus.crura CS, SC fe mutuo decuflant $ per hsec fex pun^a atque" 
Polum S ducatur Linea tertii Ordinis pun£kum duplex habens in Si &; 
fi per eam duciatur concurfiis crururo CS, SC concurlu» cnarum CB^''Sfil 
ddcribet Lineanl quarti Ordinis pundum triplex babentemki Porb S 
tranieuiltem pet reliqua o&o data punda. Similiter ope Lfneae quakti 
Ordinis ponatim tripiex habentis, cfucenda eftLinea qainti Ordinis^ pooi^ 
&o quadruplice donata, per undecim pun&a % & univerfaKiler Eihea hiifuf- 
modi Ordints (n) ducendaeft op<i akerius Ordinig (n-^x) pun&ummui;^ 
tiplex habentis arcuum (n^i) concurrentfum in eodem' Pmo > hcea (Tci6 
defcribenda eft ope akerius Ordinis (n-^) Sc fic detnce^is^ donec ad 



fbftiokies Coni perveniatur quae rcAarum ope defcdbi poflbnt^ 1 
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■ - ;_ . pRop. XXVI. Prob-lema. 

* "•— ■*' -;-- ' .,'."..Ir. i./.i j \ 

Ducere Lineam Ordinh (m) per punBu quot fuffi^ 
ciunt ad determmandam IJtmam Ordinis, (n) .$f tri<f 

V alia qua /Ingula nodi funtarcuunf^ curva (n) fi mu;^ 
iuo decuJfantiufH: • ' '"' ^- • •' 

S' Tht C, S, B (Fig./\,y) triapunfta multiplicia dataj jungantur CS^ 
CB, SB & circa Polos C, S rotentur anjuli BCS, BSCj crurum 
CB, SB concurfus applicetur rucceflive punais datis qux fufticiunt ad 
. determinandam Lineam Ordinis (n) & notentur pun£ta in quibus reliqua 
^ihterea crura fe mutuo decufTant \ per hsec punda dein ducatur Linea 
O^dinis (n) £c fi' concurfus cnmim CS, SCper eam ducatur^ concur- 
fus crurum CB, SB defcribet Lineam Ordinis zn per data punfta tranfeun- 
tem, ftxProp. 5. hujus Partis. Plures nonnunquam erunt Lincas quse huic 
Problcmati fatisfacerc poterjnt. : 



PROP. 
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pROP. XXVII. Problema. 

Ducere Lineam Ordinn (m) per punBa data z«+4, 
quorum tria funt nodi mcuum' curva (h) in iifdem 
punBis concurrentiumy ^ quartum firmYts nodus ar^ 

•■ cnuin (n — t). ' ■■' 

■ ■' •• ■ • . ■ . - . . • ...... . . 4 

•■-■ ff '. .:. -. -T 

Slot ut:prip C,S,B//^(g. 450 puofta in qiiibus arcus coocurrerc <Jcb?nt 
quorum homerus. (n) (it A pundum ubi concurruat arcus fn^A) 
jungantor CS, CB, SBV& circa PplosC, S rotcntur an^uliBCSjBSC-, 
appTicetur concurfus crurum CB, SB pundo A & cohcurrant crura CS, 
3C inD^ applicetur dein concurfus crurum CB, SB reliquis pun&isdatis 
Yi»>) ■ iatque interea concurrant CS, SC in totidem pundis^ per quae & 
punrainiD ex Prtfp. 26. ducaturXinca Ordinis (n) habens arcu& (ti — i) 
conciirrqitcs in D ^ & fi concurfus crurum CS, SC femper ducatur per 
hanc Lihcapi, concurfus crurum CB, SB defcribet Lineam quacfitam. Una 
. duiitaxat duci poteft curva qua^ huic Problemati fatisfaciet, omniaque e- 
jus pun£ta reliqua praster quatuor C, S, B, A fimplicia efle ne- 
ceflc eft per Corol. f ." Lemniatis }. 

Univerfaliter ducenda fit Linea Ordinis (in) per pun&a C,S,B,A, &c. 
quot ad Lincam determinandam fufficiunt^ in C concurrere oporteat ar- 
cus (/) in S arcus (g) in B arjcus (t-^-g — n) in A arcus (r) in E ar- 
cus (m) &c. Jungantur CS, SB, CB, & circa Polos C, S rotentur an- 
{uli BCS, BSC, ac concurfus crurum CB, SB applicetur pundis A, E 
lein rcliquis datisdum interea concurrunt cruraCSjSC in D,F& totidcm 
aliis. Per quae punfta & C, S, D, F ducatur Linea Ordinis (h) cujus 
punfta (n — t) fint inC, (n — g) in S, punfta (r) in D & (m) in F, fi 
modo ifthuc ficri poflic 5 & fi concurfus crurum CS, SC ducatur per 
hanc curvam concurfus crurum CB, SB defcribet Lineam quaefitam. 

Ex Propofitionihus Partis i . Hujufmodi quoque defcripriones deduci 
poflunt, cum vero curvarum conftruftiones per punfta quaevis propofita, 
qiiais adhuc aflcqui potuimus, non fint fatis gencrales, his ulterius . pro- 
fequendis non immorabimur. 
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CORRIGEMDA. 



PAG. I. lin. ult. pro QCA lege QCG. Pas. 4. lin. zi.Jege gx S 
i» AE. Pag.f . lin. »8. jpro^QSK l^ QSH. Pag. 
pro i — - 



. lege exS 

^ , _ _ • S.lin. 14. 

pro LR lege HR^ Lin. x f . pro l^HR le^e AI)R. Pae. it* Hn. z, j & 4. 
ro mk legef^^ Lin.4. pro i^A — ibi*\egei*—ibltic poft x* fcribe 
fc. P.Z). Lin.i). pvoCa/usi. legeCafusz. Lin.ii. \ege perpendicu^ 

lares in CS. Pag. 24. Lin. penult. pro icta lege zciuta. Pag. 17. Lin. 

x^. pro FB legeTD. P^. ip- Lin. zj. pro QK lege ^K. Pag. 30. 

Lin. z I . pro PHC lege QHC. Pag. 3 1 . Lin. 6. jpro CR lege CK. Pag. 

16. Lin. f ' poft DQ^ lege Concurfus. Pag. 38. Lin. 3. pro C 6? R legc 

C G* Z. Pag. 48. Lin. t6. pro SNL lege CNL. Pag. f f . Lin, 6. 

t)xo CT lege KT. Lin. 8. pro b lcge n. Pag. 63. Lin. iS. pro PTC 
ege PTB. Pag. 66. Lin. lo. pro QCP lege KCP. Pag. 6p. Lin. 14. 
ro K lege R. Pag. 71 . Lin. 6. pro 68 lege yz. Lin. 1 1 . pro CQ^ lege 
Pag.77. Lin.p. lege anguU NS», Sffr, nr/, &r. 6f ^ «^iK/f MGm^ 
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pro BLU lcge BL/. Pag. p8. Lin. 12. j>ro SN lege FNL Pag. pp. 
Lin.ii. pro SLE lege PLE. Pag.xoi. Lin. (5. proACsV, AE = i/, 
lege AC = r, CE=^. Lin. 8. pro -^hy lege -^by. Lin. p. pro ;r = 
legez=. Pag. io8. Lin. 14. leK fumma vel differentia. Pag. iif. 
Lm. 3. fcribe Fig. 28. Pafi;. ii6.Xin. iz. pro Prop. f. \e^Prop. 16. 
Pag. izi. Lin.zo. pro 31 lege zp. Pag. iiz. Lin. 17. pro L0 lc^e /b. 
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